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Q ;-_ U TEGERRIM E, mpwbbce profiteri pof
' fom quantum Te colam y quantimque Tibi ¢
ddm/f ime Familie Tue y pro fiagulari illa-gua me [em-
per complex: eftis benevolentia obfirictus addz&'uf que
fim. eAtque utinam tlluflre alzqzwd ac pfrperuu dura-
turum poffem relmquere obf eryantie mee, g’mtzque ani-
mi monwmentum : Duod in me eft , nunc offero engmm
illud quidem squod tamen ut (peronon ingratum eric. Ma-

thematicas défap[ma.r non [olum amas @vmagnt facis ut
doéts omnes, [ed ﬂpprzme calles,quod _perpaucz D uantirn
s sis excelleres jam olim.adole[cens acpene puer demon-
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firafis. Nunguam excidet memoriaceleberrime illing digi,
cum [peétante Senatu T olofano c,neter:_’/" que ordinibus civi

tatis, de univer(a Mathefi s quod a nemine antea tentd |
tum fuemt s quarentibus difputantibifque viris e |

dstis it vefpondiflis ut omnes in admirationem raperen:
tur. Aclicet ad alia deinde (udia Te contuleris y natm
ad omuia s nullumquefit [en polstioris literatwra 5 feu
dollrine recondite genus quod incredibils quadam inge-
nil iy 3 capaciffime mentis intelligentia non compres
benderis 5 [ape tamen teflatus es inter omnes artes at
difciplinas nulla Te magis quam Geometria deleariy
prefertim interiore illa ¢ f ubtilior: que diffecilliman
curvilineornm dimenfionem aggreditnr. Non difplicebit

ergo libellus bic qui totus in ejufmodi argumento ver[a=

turs atque Tibt, VIR CLARIS S 1 M E >eoetiam
nomine acceptior effe debet  quod illins [cribends anfam
witht canfdmque 1pfe dedifti. Cwm enim inter nos alis
qmm’o, ut [#pe facimus 5 de[ublimibus Geometrarum
wnventis collogueremur o ac foree de Conchoide [ermo in
cidiffet dixifli praclarum qmdem de tllins qmdmmm
extare Theorema apud Laloveram noftrum in Appendice
ad libros de Cyclozde 5 verum guod maxime dolendum
erat , demonfirationem omzﬁzzm y edmque a nemine hatte-
7Us exbzb:mm fusffe ynec mirnm s perdifficilem enim eans
~uzderi.Hine mihi Pmmmﬁ Conchoidem examinandi mens
snjecta, A?ztiqmm tllam dico de qua N icomedes librum
ﬁrzpﬁ’mt > Qi emporLs injuria periity ¢ cujus deftrip-
tionem habemms apud Eutocinm (g Pappum. A ecce dum

e e ——— .




banc lineam propins d:t':gemmf que 1nEUEIT S OFOHS VET tils
mibi naftitur crdo alie quippe innumera ac dicverfi
plané generis ¢ forme [efe obtulere Conchoides. Que-
madmodum enim illa & circulo ortum babet 5 fic sntelligi
poreft cuscunque figure [wam Conchoidem  nec unam fo-
lum [ed infinitas ve(pondere. eddeverts etiam quod mihi
jucundsffimum fuity eodem prope modo ¢s* Diocleam &
civculo ¢ ab omnibus cujufcunque generis Figuris Cif~
fuides alias procreari s quare maximam effe Conchordes
snter Ciffordéfque affinitatem 5 quod quidem haud [cio
an ullus antea obfervarit 5 neque dubitavi cum valde
[imilis fit utrarumque genefis y inde communi methodoiif=
démque feré principiis deducs poffe catera que circa Fi-
guras Geomeire [olent inquirere,ut T angentess¢o Solida
cirea bafin aut axen Centra gmwitan.r,ac demum Qua-
draturam ipfam.Ciim 1gitur e curas omnes cogitatione[~
que concvertiffem, [cripfi de bis libros quinque , quibus
non [olum ea qua his Exercitationibus comtinentuy , [ed
multd plura comprebenderam : nam alivs multis harum
Curvarum (peciebus infistebam mmmque Propmm-
tes fuse perfequebar. eAtque hac ommia cim dein-
de Tecum communicaffem ¥V IR CLARISSI-
ME y ac Tu pro [ingulari humanitate Tua exami-
naffes s exinde me ut ea pralo committerem hortari non
defisfli. N empe cum inter eas lincas quas veteres Geo-
metre contemplats (unt 5 nobiliffimum locum Concheides
Ciffoidéfque teneant, dicchas earum traétatione, acno-
cvarum ejufdem generis acceffione Geometrian non pa-




s tllnfiratum ivi: prafertimcum eam partem Recentios
res nondum occuparint, nam de fola Nicomedea Lalove.
7a primiim y deinde Barrocvius 5 praclaré quidem [ed bres
viter ¢ §triftim egerunt 5 de Dioclea V'V allifius 5 Cons
choides in unicverfum ¢ Ciffoides attigit nemo. At ego
licet obfequs cvoluntati tue maxime vellem 5 bafi tamen
aliquandin, quod in animo effet huicce ducubrationi Cur-
arum ipfarum dimenfionem adjungere 5 ac [uperficie
rum que ex iis in ovbem ductis efformantur 5 quod etiam

[ciebam Tevalde defiderare. Verumre attentins perf~

peita, cognovi longioris id effe operey ac tante difficul-
tatis, ut non meum [olum, quod {entio quam [it exi=
gum, [ed etiam preflantifimoruns Geometrarum in ge-
nium ¢ induflriam exercere valeat. Siquidigitur bac
in parte occurrat deinceps, quod Tibi placere poffe intel-
ligamy SENATOR, INTEGERRIME, ¢jus
Te confeftim ut [oleo participem faciam.Interim fmc que
nune offero bemgwe accipe y & nos ut facis amare perge.
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SYNOPSIS

EORUM QUZE IN HOC OPERE

CONLINENntur.

EXERCITATIO PRIMA.
DE CONCHOIDIBUS.

Y Rzmissa generatione univerfali Conchoidum, ex

1, quafequitur unamquamque lineam five retam five

wr = thodos tradimus generales ad dimenfionem omnium
Conchoidum cujufcunque generis & naturz fuerint. Atque
has methodos deinde applicamus triplici Conchoidum fpecieis
nimirum Conchoidiantiqua feu Nicomedez omnium nobi-
hiimz , Conchoidi Semicirculari & Conchoidi cuidam Hy-
perbolice. Hoc eft in univerfum argumentum hujus prima
cxergitationis , quam in quatuot partes diftribuimus . Prima
continet Methodos univerfales pro dimenfione Conchoidum.
Secunda eft de Conchoide Nicomedea, Tertia de Conchoi-
de Semicitculari. Quarta de Conchoide Hyperbolica.

PARS PRIMA.

CONTINENS METHODOS GENERALES
Ad dimenfionem Conchoidum omnium.

L Ethodus generalis ad inveniendam dimenfionem feu
quadraturam Conchoidum. Propofis. 1. 2. 3.

I1. Methodus ad Dimenfionem Rotundorum folidorum ex
A




2
Conchoidibus genitorum circa bafin revolutis. Prep. 4.5,

ITI. Mezchodus ad Dimenfionem Rotundorum ex Conchoi.
dibus circa axem revolutis.  Prop. 6.

I1V. Methodus ad invenienda Conchoidum centra gravitatis,
Prop. 7. 8.

V. Methodus generalis ad inveniendas Tangentes Con.
choidum, prop. 9.

PARS SECUNDA.
DE CONCHOIDE NICOMEDE 4.

N\ Uzcumque pertinent ad Conchoidis hujus Quadratus
-am,Rotunda,Centra gravit. & Tangentes accurate tracs
tantur. Et quoniam de illa etiam nonnulla tradidere clariflimi

- Geometre Vvallifius , Fermatius, Lalovera, Barrovius, eo-

rum inventa referuntur , atque ex noftris principiis demon-
ftrantur.

De Quadratura Conchordis Nicomedes.
I Oftenditur Conchoidis hujus quadraturam pendere

|
|
!
E
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cx circuli & figurz Secantium quadratura.  prop. 10.

I,  Adinveniendam dimenfionem figure Sccantium , pra-
- mittitur methodus generalis comparandi figuras Cylin.
dricas five in {uperficie Cylindrifactas,cum planis.prop.i1,

IIL. Juxtd illam methodum figura Tangentium oftenditur
®qualis fegmento Hyperbolico. prop. 12. 13.

1V. Aliz quzdam figure Cylindrice cum planis , & folide
inter (e comparantur. prop. 14. 15. 16. 17.

V. Figura Secantium xqualis oftenditur fegmento Hypet-
bolico. prop. 18. 19.

VI Se&tor Conchoidis Nicomedex ®qualis eft Triangulo f
feGtori circulari t fegmento cuida Hyperbolico. prop.zo.

VII. Figuara Conchoidica exhibetur zqualis figure Hyper-
bolico ~ circulari. prop.21.
Ex his manifeftum eft Conchoidis Nicomed. Quadra-
turam haberi datd circuli & Hyperbola quadratura.

B
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VIIIL Dimenfio Conchoidis Nicomed. & Lalovera primo
inventa & fine demonftratione tradita ad finem libride
Cycloide , demonftratur. prop. 22.
1X. Inventa Clariffimi Viri Ifaaci Barrovv de Dimenfio-
ne Conchoidis & figurarum ei connexarum referuntus
atque ex noftris principiis demonfirantur. prop. 23.
V. Do&iflimi- Viri Vvallifii Theorema de fpatio Coa-
choidis afymptotico infinito aliter demonftratur.prop.24.
X1 Circulus, Hyperbola, & Conchois Nicomedea figure
funt ita inter fc connexz , ut datd duarum fimul qua-
draturd, tertia quadretur & viciffim. prop. 25.

De Rotundis [olidis genitis ex Conchoide tam circa
bafin quam circi axem revoluta.

I. Rotundum fa&tum ex f{egmento Conchoidis Nico-
med. circa bafin feu Afymptotum revoluto reducitur
ed fpharam, dati circuli quadraturd, prop.26.27.
Il.  Rotundum ex fpatio afymptotico hujus Conchoidis
circa afymptotum reveluto finitum cft , eique afligna-
tur Sphaera zqualis. prop. 28.

I1I.  Rotundum fa&tum ex quolibet Segmento Conchoidis
Nicomedez circa axem revoluto reducitur ad Spha-
ram, dard Hyperbola quadratur. prop. 29. 30.31.

De Centro gracuvitatis [ onchoidis N icomedes.

L Datd circuli & Hyperbolz quadraturd habetur . cen.
trum gravitatis figure compofitz ex duobus Seg-
mentis Conchoidicis zqualibus & {imilibus. prop.32.

1I.  Analogia centri gravitatis Segmenti Conchoidici cum
centro gravitatis chmcntici;’cularis. prop. 33.

I1L  Demonftratur infigne Theorema olim a Lalovera in-
ventum & fine demonftratione traditum circa centrum
gravit. Conchoidis. prop. 34.

IV. Cujuflibet Segmenti Conchoidis Nicom. centrum
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gravit. habetur ex circuli & Hyperbole quadtatuta
prop- 35 E

De Tangente C onchords Q\Qfamedm.

O&o nova conftru@iones traduntur ad inveniendam Cen.
choidis Nicom. Tangentem, quibus ahz tres adjunguntu,
Una Barrovii , altera Fermatii. Tertia Cartefii atque a nobis
aliter dewonftrantur. ;

PihRS  LERT:.IA

DE CONCHOIDE SEMICIRCVLARL

Nter Conchoides quz ex femicirculo generari poffunt,il
lam illuftrandam fufcipimus qua Polum habet in extremo |
diametri conftitutum , bafin autem ad diametrum perpendi
cularem, Quzcunque igitur ad hujus Conchoidis quadean:
ram, Rotunda , Centrum gravitatis & Tangentem pertinent
determinantur jutta methodos generales traditas in prima|
parte. ¥
1. Setor hujus Conchoidis zquatur Triangulo T Fige
re genitrici qua circularis eft  alteri feCtori circuls
5i. prop. 37.
Vnde quadvatura hajus Conchoidis pendet a fola ciraph
wadrarura.
Il. Spatium Afymptoticum hujus Conchoidis finitum eft&
habet ad circulum rationem notam. prop. 38. 39. .
111 Rotundum tam ex Segmento quolibet hujus Con: |
choidis quam ex fpatio afymptotico circa bafin revolu.
to, reducitur ad Spheram datd circuli quadratura. prop.
40. 41.
}V. Rotundum autem circa axem cx fegmento quolibe
hujus Conchoidis reducitur ad Spheram data Hyper
bole quadraturd. prop. 46. L
Atque ad hoc probandum , przmittuntur propofitio-
nes 4. precedentes 42. 43. 44. 45.

V. Rotundum




5
V. Rotundum ex fpatio afymptotico hujus Conchoidis

circa axem revoluto, infinitum eft fea majus quacum-
que data Sphera. prop. 47.

VI Centrum gravitatis figure compofitz e¢x duobus feg-
mentis (imilibus & xzqualibus hujus Conchoidis habetur
cx circuli quadratura. prep. 48.

VII Sed ad centrum gravitatis fegmenti cujuflibet requiri-

tur etiam Hyperbole quadratura. prop.49.

V111 Dari poteft abfoluté centrum gravitatis duplicis fpatii
alymptotici hujus Conchoidis. prop. so.

I X. Unum autem f{patium afymptoticum feorfim fumptum
centrum gravitatis habet infinit¢ diftans ab axe, ac
proinde nullum habet. prop. s1. '

X. Variz conftruftiones ad inveniendam tangentem Con-
choidis femicircularis. prop. s2.

X 1. Ex iis qua di¢a funt de Conehoide femicirculari, de-
monftrantur infignia quatnor Theoremata qua Lalo-
vera invenit & fine demonftratione reliquit circa no-
vam quamdam figuram. prop. s3.

X1. Alia duo Theoremata circa camdem figuram. prop. s4.55.

PARS QUARTA:
De Conchoide Hyperbolica.

Conchoidibus infinitis que-ex Hyperbolis oriri poffunt,,
affumpfimus unam pra coeteris infignem, qua generatur
ex Hyperbola circulari, Polo in extremo axis tranfverfi pofito.
Et illi applicamus methodos traditas in prima parte ad dimen-
fionem Conchoidum.
Igitur premiflis nonnullis circuli& Hyperbolx proprietati-
bus quz demonftrantur. Prep.sé6. 57
Oftenditur in hac Conchoide Hyperbolica data Hyperbolz
quadratura haberi fequentia.
I. Ejus quadraturam. Prap. s8.
1L, Dimenfionem Rotundorum circabafin, Prop. 59. 60.
B
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I11[. Dimenfionem Rotundorum circa axem. Prop, 61. 62
1V. Centrum gravitatis. Prop. 63.
V. Tangcntn,m. Prop. 94.
Deinde Theoremata duo demonftrantar A Lalovera tradita cit-
ca figuram quamdam novam Conchoidi noftre Hyper-
bolicz valde afhnem.

L DD ODDARPPOBE P DDA POV -« DD
EXERCITATIO SECUNDA.
DE CISSOIDIBUS.

Oft traditam Ciffloidum generationem, ex qua fequitur
unamquamque lineam five re&am five curvam fuam ha-
bereCiffoidem, imo infinitas; dantur methodi gencrales ad in-
veniendam earum omnium quadraturam, dimenfioné Rotua-
dorum tam circa balin quam circa axem , Centrum denique
gravitaris & Tangentes, ut in Conchoidibus faGtum eft, atque
cx itldem priacipiis. Atque he methodi applicantur Cifloidi-
bus femicircularibus,Dioclez imprimis.Denique perpetua mi-
rabililque Analogia explicatur qux interConchoides Cifloidefs
quentercedit eodem Polo eadémque bafi genitas quas ideo
Cognatas appellamus.Hoc eftin universi hujusExercitationis
Argumentam. Serics.autem propofitionum eft hujufmodi.
De [patirs Ciffordum.

I.  Methodus generalis ad dimenfionem Ciffoidum. prop. t
1. Methodus pra:cadcns applicatur Cifloidibus Semicircula-

ribus. prop2.3. 4.
I1L. Atqueimprimis Dioclex.  prop. 5. cjufque accurata di-

men(io traditur. Theoremaribus feptem.

Theor. 1. Dimenfio fe@orum concavorum Dioclez,

T heor. 2. Dimenfio fegmentorum convexorum.

Theor. 3. Dimenfio fpatii integri Dioclez.

Theor. 4. Dimenfio e&torum convexorum.

Theor. s. Dimenfio figura contenta Dioclez portione
& arcu circuli.
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Theor. 6. Quadratura abfoluta figure contentz tribus
arcubus circuli & curva Dioclez.

Theor. 7. Quadratura abfolutatotius fpatii contenti ar-
cu femicirculi generatoris , curva infinita Dioclea
cjulque afymptoto.

1V. Dimenfioalterius {peciei Cifloidis femicircularis, prop.6.7.
V. Quadratura abfoluta fpatii integri Ciffoidis {femicircularis.
cujus afymptotus fecat in centro diametrum femicirculi

genitoris. prop. 8.

V1. Analogia Conchoidum & Cifloidum quoad fpatia.
Prop. 9. 10.

De Rotundis ex Ciffosdibus civca Bafin revolutis.

I.  Methodus generalis ad Dimenfionem Rotundorum ex
Cifloidibus circa balin.  prop. 11. 12.

11 Methodus pracedens applicatur Dioclea. prop. 13. c;ufquc
Rotundorum dimenfio circa bafin traditur fcqucnu-
bus Theorematibus.

Theor. 1. Dimenfio Rotundi ex fpatio integro Dloclca:
circa bafin feu afymptotum.

Theor. 2. Dimenfio Rotundi ex quocunque fcgmcnto
Dioclez circaafymptotum.

Theor. 3. Reducitur abfolute ad Spharam Rotundum
ex Dioclez [patio inter quadrantem peripheriz , cur-
vam Cifloidis , & afymprotum contento & revoluta
circa alymptotum,

Theor. 4. Reducitur etiam ad Sph:eram aliud Rotun-
dam ex fpatio inter quadrantem circuli & Diocleam
contento, ac revoluto circa afymptorum,

ITL. Analogia Conchoidis & Cifloidis quoad Rotunda ex
[patiis &fccmemls circa bafin, prop.14.

1V. Analogia corumdcm Rotundorum cum centro gra\’lta.'
Lis fwm'ac genitricis. prop. 15, e kY
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De Rotundis ex Czﬂ' oidibus circa axem revolutrs.

I. Methodus generalis ad dimenfionem Rotundorum ex Cif
{oidibus circa axem. prop 16.

1. Methodus precedens applicatur Dioclex & oftenditue
cjus Rotunda circa axem haberi datd Hyperbole qua-
draturd prop. 17.

I11. Analogia Conchoidum & Ciffoidum quoad Rotunda

circa axem. pmp 18.
IV. Przcedens propofitio applicatur Dioclez & Conchmdt
femicirculari ipfi cognata, prop. 19.

De Centro gravitatis Ciffvidum.
E  Methodusgeneralis ad inveniendum centrum gravitatisin
Cifloidibus. prop. 20.
1I. Applicatur Dioclez methodus pracedens & oftenditur |
cjus fegmenti centrum gravitatis haberi data citculi
& Hyperbole quadratura. prop. 21
I1I. Centrum gravitatis {patii integri Dioclez diftatab ejus
afymptoto fexta parte axis. prop. 22. _
IV. Analogia Conchoidis & Cifoidis quoad centra gravitatis.
prop.23.
De Tangemzbm Ctffoidum. |
I. 'Methodus generalis ad inveniendam tangentem Ciffoj- |
dum. prop.2 : :
Il Aliz con&rué’cioncs generales ad inveniendas tangentes
Ciffoidum. prop. 25. 26.
I11. Variz confiru@iones & novz ad inveniendam tangen.
tem Dioclez. prop. 27.
Unde conftruio tradirad clariffimo viro Petro Fer-
matio demonftratur.
Alia etiam a do&iff. Barrovio tradita & demonftrata
nova demonftratione confirmatur,
fV. Analogia Conchoidum & Ciffoidum quoad Tangentes, |

prop. 28.

t

EXER: |
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SERROIGIIO IR TOTONON g SRTOYT IS I IGIOTOINZOION
EXERCITATIO TERTIA.

DE VARIARUM CONCHOIDUM
¢ Ciffoidum natura.

' Ropofitumnobis eft in hac Exercitatione examinate cojus

naturz fint Conchoides & Ciffoides nonnulle cxteris no-
biliores , utpote genitx ex lineis recis vel fe&ionibus Conicis,
vel ipfis Conchoidibusac Ciffoidibus , quédfque ideo Triangu-
lares , Parabolicas, Hyperbolicas , Ellipticas , & Conchoidum
Conchoides Ciffoidumaue Cifloidesappellare poflumus.

De Conchoidibus ¢ C {[ﬁiidib us Triangularibus

I.  Conchoides & Cifloides genitz ex lineis retis bafi paral-
- lelis funt linezx reQz. prop.1.2.
I'l. Conchoides & Ciffoides genirz ex lineis re&is bafi non
parallelis funt Hyperbola. prep. 3. 4,

De-Conchoidibus ¢ Coffoidibus Parabolicis.
I. Conchoides & Cifloides genitz ex Parabola, Polo incurva
conftituto , bafi autem affumpra parallela axi, funt aliz
Parabole. prop.s.6.
IL  Conchoides & Ciffoides genite ex Parabola, Polo in ver-
tice conftituto , bafi autem paralleld axi, funt ctiam aliz
Parabolx. prop. 7. 8.
11d. Conchoides & Cifloides: genitz ex Parabola , Polo
in vertice conftituto, bafi autem otdinatd ad axem
funt ( Conchoides quidem ,) curve quarum ordina-
te zquantur ordinatis Hyperbole fecundi generis t,
ordinatis Parabolz fimilis genitrici. Cifloides autem
funt curve , quarum ordinat®z xquantur ordinatis
Hyperbolarum fecundi generis — ordinatis Parabo-
lz fimilis genitrici prop. 9. 11.

IV. Atgueidem convenit Conchoidibus & Cifloidibus genitis:

: C
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ex Parabolis fecundi generis cujufcunque gradds fue
rint. prop 10.112.

V. Conchoides & Citivides genite ex Parabolis fecundi ge-
veris cujulcunque gradus fucrint, Polodn'vertice Pa-
rabolx conftitutoe, bafi autem axi parallela funt ( Con-
choides quidem ) curve quarum ordinatz @quantur
ordinatis linex quz vel reéta eft velParabolica alicu-
jus gradus { ordinatis Parabole fimilis genitrici. Cif-
foides autem funt curve quarum ordinatz @quantur
‘ordinatis line® qua {imiliter re&ta cft vel Parabolica
alicujus gradiis — ordinatis Parabole fimilis genitri-
<i. Scholio prop.10. & prop. 12.

V 1. Conthoides & Cifloides genite ¢x Parabola Polo in axe
conftituto, bafiautem paralleld axi, funt ( Conchoides
quidem ) curve quarum ordinate @quantur ordinatis
in fegmento Hyperbole communis 4 erdinatis Paras
bole fimilis genitrici. '

Ciffoides autem funt curve 'quarum ordinatx
zquantur ordinatis in fegmento Hyperbole commu-
nis = ordinatis Parabola fimilis genitrici. prop.13. 14

De Comchoidibus ¢ Ceffordsbus Hyperbolicis.

I. Conchoides & Cifloides 'gcnit.:e ex ‘Hyperbola , Polo.in
curva conftituto ,bafi autem uni ex afymptous, f{unt
(Conchoides quidem ) aliz Hyperbola ; Cilloides au-
tem funt linex re&x. prop. 15. 16.

1I. Conchois genita ex Hyperbola, Polo in curva conftituta,
bafi autem uni afymptoto paralleld , in uno cafu eft
linea re&a , in aliis omnibus eft Hyperbola. prop.17.

I1L.  Conchoides & ‘Ciffoides genitz ex Hyperbola Poloin
centro conftituto ,bafi autem parallelauni afymptoto
funt,{'‘Conchoides quidem ) ,.curve quarum-ordinat@
zquantur-ordinaris alterius Hyperbolx fecundi gene-
ris T ordinatis Hyperbole fimilis genitrici. Ciffoides
antem fant curve ‘quarum ordinatz @quantnr ordi-

s
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natis Hyperbolz alterius fecundi generis ~-— ordinatis
Hyperbola (imilis genitrici, prop. 18. 20,

1V. Atque idem convenitConchoidibus & Ciffoidibus geni-

tis.ex Hyperbolis fecundi generis-cujulcunque gradis
fucrint.  prop..19. 21.

De Conchoidibus ¢o* Ciffoidibus ex figwris Homogeneis
quibufcungue.
L

Homogearum Figurarum Analogia.prep. 22.

11 Conchoides genitz ex Figuris Homogeneis funt etiam/fi-
gurz Homogenecz. prop. 23.

111. Ciffoides genite ex Figuris Homogencis funt etiam Ho-
mogencx. prop. 24.

De Conchoidibus ¢ C zﬂ' ordibus 'Eﬂz}-ti‘t‘i:.

Conchoides Ellipticz ‘Polum ‘habentes in centro, vel in

extremo axis , bafin autem axi-perpendicularem , Ho-
mogencz funt Conchoidi Nicomedez & femicirculari.
prop.2s.

11. Ciffoides autem Elliptice polum-habentesin centrovelin
extremo axis , bafin vero axi perpendiculatem , Ho-
‘mogenex funt Ciffoidibus ex femicitculo genitis €o-
demPolo , cadémque bali. prop. 26.

De Conchoidum Conchoidibus ¢ Ctﬂbéﬂum Ciffoidibus.

1. Conchoides Conchoidum , codem Polo ¢adémque bafi
genitz ac prima Conchois , funt Conchoides ipfius
figura genitricis prime Conchoidis. prop.28.

1L Ciffois Ciffoidis eft ipfamet Jinca genitrix prima-Ciffoidis.
prop. 29.







DE CONCHOIDIBUS

EXERCITATIO GEOMETRICA.

DEFINITIONES.

NWE ST O ( Fig. 1, ) Angulus re@us ADX, &
) qUizcunque Figara A B K. Ex pun&to A ad fin-
7 ? gula pan&a E linex BX intelligantur duci reQec-
#oaoryy A E que occurrant in F re@e DX, & ultra DX
Producantur in G, ita utfingulz F G (ingulis AE fibi ref.
pondentibus fint zquales; fit etiam D C zqualis ipfi AB.
Linea CGG tranfiens per omnia pun&a C, G hoc mo-
do inventa vocetur Comchois linez BK, Figura etiam aut fpa-
tiunt CD X G eft Conchois, cujus Polus A. Axis CD. Bafis

DX Figura genitrix A B K,

Hinc patet unamquamque lineam five re§tam five curvam fuam ha-
bere Conchoidem,imo ex quacunque linea generari pofle infinitas Con-
choides , variando nimirum aut Polum aut Bafin qued infinitis mo-
dis fieri poteft.

Confiat etiam umamgquamque lineam five re&am five curvam Con-
choidem effe alterius linez aut etiam infinitarum. fic v. g. curva CGG,
extra quam fumpto ad libicum pun@o A, & inter A & C G du&i ue-
cumque re&ta DX, fi intelligantur finguli radii A C, A G occurere
nD,F, re@2 DX, atque ex punfto A fumi AB,A E @quales ip-
fis D €, FG manifeftum cft curvam C G G fore Conchoidem linez:
BEK,

D
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PARS PRIMA.

METHODI GENERALES A D
Dimenfionem Conchoidum omnium 5 earum R otun~
da tam circa bafin quam <irca axem , Centra gravis
tatis y ¢g* Tangentes.

PROPOSITIO .

Yo Sto (fig.2.) fe&or circuli ABE & alter AFI in codem
B angulo A. Intelligatur fingulorum radiorum AB, AG,
AD, AE , {e&oris ABE quadrata applicari in punétis refpon-
dentibus F, G, H,I ad arcum FI extenfum in lineam reGtam.
Dico fummam quadratorum AB, AC, AD, AE hoc mo-
do applicatorum ad arcum FI , zquari folido re&o cujus bafis
cft fetor ABE, altitudo autem dupla AF radii fe@oris AFL.

DEMOGNSTRATI0.

Uoniam radiit AB, AC, AD, AE, zquales funt, manifeftum eft

ex quadratis illorum applicatis ad arcum FI extenlum in lineam
reGam ( five ad re@am zqualem arcui FI ) generari Parallelepipedum
«cujus altitudo eft ipfe arcus FI, bafis autem quadratum AB. Sive quod
idem eft , Parallelepipedum cujus altitudo AB, bafis autem Re&angu-
lum fub AB & arcu FI. Quoniam verd radii AB, AF funt inter fe ut
arcus fimiles BE, FI, Reftangulum fub AB & arcu FI zquaeur Re-
¢langulo fub AF & arcu BE ; Ergo folidum genitum ex quadratis AB,
AC, AD, AE applicaus ad arcum FI zquatur Parallelepipedo cujus
altitudo AB, bafis autem Reétangulum fub AF & arcu BE. Sive, quod
idem eft, Parallelepipedo cujus altitudo AF , bafis autem ReCtangulum
fub AB, BE. Eft autem illi Parallelepipedo 2quale folidum reGum e
jus altitudo dupla AF, bafis autem fe¢tor ABE dimidium Reélanguli
{ub AB & arcu BE. Ergo folidum genitum ex quadratis AB , AC,AD;
AE applicatis ad arcum FI (hoc eft fumma quadratorum illorum adile
Jum arcum applicatorum ) zquatur folido re€to cujus altitudo dupla
AT , bafis autem eft (c&or ABE. Quod erat demonftrandum,

|

1
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Sive fettor ABE major fit fectore AF 1, five minor, five eriam spfs
-dqualis , perinde eff 5 argue demoftratio eff eadim, :

PROPOSITIO IL

STO (fig.3.) quaecunque Figura ABE contenta duabus
retis AB, AE & linea BE five re&a five curva. Sit etiam
in ecodem angulo A feétor circuli AFIL.

Dico fummam quadratorum omnium AB , AC, AD, AE
radiorum Figure ABE , applicatorum ad arcum FI in punétis
F, G, H, I refpondentibus , zquari folido reéto cujus bafis eft
iplamet Figura ABE, altitudo autem dupla AF radii {eGtors
AF],

DEMONSTRAT IO.

Ntelligatur arcus FI divifus in pun&is F, G, H, in quotcumque
Inumero partes zquales : rum radiis AB, AC, AD dulis per illa
punéia defcribantur fectores circulares ABL , ACL , ADL.

Summa quadratorul"radiorum uniufcujufque feftoris ABL, ACL,
ADL applicatorum ad arcus FG , GH, HI relpondentes , @quatur {o-
lido recto cujus bafis eft unufquifque fector, alticudo dupla radit AF.
( prop. 1. ) Ergo omnes fumma quadratorum radiorum omnium fetto-
rum fimul fumptz zquantur folido refto , cujus bafis eft compofita ex
omnibus {eStoribus ABL, ACL , ADL fimul fumptis , alticudo autem
dupla AF. Arqui per indefinitam divifionem arcus Fl in partes zqua-
les radii omnes fedtorum fimul fumpti abeunt in radios omnes figure
ABE, ac proinde fumme quadratorum radiorum feGorum abeunt in
{fummam quadratorum radiorum figurz ABE. Aliunde vero fumma fe-
&orum ABL, ACL, ADL definit etiam in figuram ABE. Ergo
fumma quadratorum radiorum figurz ABE applicatorum ad arcum FI'
zquatur folido re€to cujus bafis eft ipfa figura ABE, altitudo autem
dupla AE, Quod erat demenftrandum.

PROPOSITIO 111

& Sto ( fig. 4. ) Conchois BE, cujus Polus A, Figura ge-

nitrix ACD , Axis BF , Bafis FH qua fecet in H, 4 radios

Conchoidis AE, Ae. Centro A,radio AF, defcribatur fedtor
circuli AFl occurrensinl, 7 , reétis AE , Ae.
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Ex fingulis pun&is D , 4 curve CD ducantut re&te DG, dg
perpendiculares ipfis AD, Ad, & occurrentes in G, g re€ie
AB Inteliigatur fingulas Hypotenufas AG, Ag erigi fuper ate
cum Fl in pun&is I, 7 refpondentibus. Ex illis ita eretis pets
pendiculariter ad planum AFI, generabitur figura quedam
Cylindrica cujus bafis erit arcus FI. Hoc pofito. 1

Dico fe&torem Conchoidicum ABE zquari Figura genitrict
ACD f Triangulo AFH t Figure Cylindricz pradi&tz genis
tx ¢x hypotenufis AG, Ag , erectis fuper arcum EL

DEMONSTRATIO.

Olidum re&um cujus bafis feGor Conchoidicus ABE , altitudo du=
pla AF, zquatur (prop.2. ) fummz quadratorum AB, Ae, AE ra
diorum Conchoidis applicatorumad arcumn FI. hoc eft triplicifumme.
1. Quadratorum AF, Ah, AH. 2. Quadratorum EB,, be, HE five ile
lis zqualium ex natura Conchoidis AC , Ad, AD, 3. Reftangulorum
AFB, Abe, AHE ( five zqualivm {ub AF, AES b Ab, Ad; fub
AH, AD) bis {umptorum , applicando tam Quadrata quam Rectane
gula predicta ad eumdem arcum FI. ;
: Atqui Prima fumma, Qudratorum AF , Ab, AH applicatorum ad
arcum FL quatur folido reéto cujus bafis Triangulum AFH, altitude
dupla AF ( prop. 2.) Similiter fecunda fumma , Quadratorum AC, Ad,
A D applicatorum ad arcum EI 2quatur Solido recto cujus bafis eft figus
ra genitrix ACD , altitudo dupla AF. Tertia denique duplex [umma
Re&angulorum fub AF, AC;fub Ab, Ad;fub AH, AD applicato:
rum ad arcum FI zquatur {olido reCto cujus bafis eft Figura Cylindri-
ca genitaex Hypotenufis AG , Ag crectis fupra arcum FI ;alticudo aue
tem dupla AF. utoftendetur Lemmate fequenti.

Ergo {olidum rectum cujus bafis fetor Codchoidicus ABE, altituda
dupla AF , 2quatur tribus folidis reétis quorum bafes fune 1. Triangus
lum AFH. 2. Figura genitrix. ACD. 3. Figura Cylindrica predi&ia.
Altitudo autem eadem dupla AF. five unico folido reCo cujus bafis eft
Triangulum AFH t Figura genitrix ACD 1 Figura Cylindrica pra-
difla, altitudo autem cadem dupla AF. d

Solida autem re@a eju{d em alticudinis funt ut bafes, Ergo fe&tor Con-
choidicus ABE zquatur Triangulo AFH 1 Figurz genitrici ACD 1 Fi-
gure Cylindricz pradicte genitz ex Hypotenufis AG , Ag eretis fu-
per arcum Fl. Quod erat demonflrandum. '

LEMMA:
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. Eliquum eft ut oftendamus duplicem fummam Re&angulorum fub
NAF , AC;{ub Ab, Ad, fub AH', AD applicatorum ad arcum FI
zquari {olido reéo cujus bafis zqualis eft Figurz pradiGte Cylindrica
genitz ex Hypotenulis AG , Ag ercllis fuper arcum FI , altitudo autem
dupla AF.

Hoc autem fic demonftrabicur,

Intelligatur Figuram pradi¢tam Cylindricam genitam ex Hypotenu-
fis AG Ag, AC ereélis {uper arcum FI expandi in figuram planam, ex-
tenfo nimirum arcu FI in lineam reftam. Mamfeftum eft Hypo-
tenufas AG, Ag, AC perpendiculariter infiftentes arcui fore ordinatas
illius figurz planzin punctis I, ¢, F. relpondentibus, & {olidum rec-
tum cujus bafis fir illa figura plana, altitudo AF , nihil efle aliud quam
fummam re€augulorum fubaltitudine AF , & fingulis ordinatis AG,
Ag, AC. His pofitis,

Quoniam' ( byp. ) DG perpendicularis eft ad AD. Triangula Rec-
tangula ADG , AFH funt {inmlia, quate AG, AD:: AH, AF. ergo
Reétangulum fub AG, AF aquatur Reftangulo fub AH , AD. Simili-
ter oftendetur Relflangulum fub Ag, AF xquari rectangulo fub Ak,
Ad. ergo fumma Retangulorum fub AF , AC; fub Ak, Ad;{ub AH,
AD applicatorum ad arcum Flextenfum in hineam re¢tam , in pundtis
F,:, 1 ,zquanir fummaz Retangulorum fub AF, AC; {ub AF, Ag;
fub AF, AG applicatorum eidem arcui FI in iifdem pun&tis F, 2, 1,

Oftenfum eft autem fummam Re&tangulorum fub AF, A C, fub
AF,Ag; fub AF, AG, =quari folido refto cujus bafis cft fi-
gura plana zqualis Cylindricz genitz ex Hypotenufis AG , Ag, AC,
altitudo autem AF. Ergo fumma Re&angu!orum {fub AF, AC; {ub
Ab, Ad;fub AH, AD applicatorum ad arcum Flin punétis refpon-
dentibus ¥ ;4, I aquatur cidem folido refto, cujus bafis zqualis cft
figurz Cylindricz genice ex Hypotenufis AG , Ag, AC, alutudo ve-
1o AF.

Ac proinde duplicando quaniitatts , duplex fumma Retangulorum
fub AF, AC;{ubAb, Ad;{ub AH, AD applicatorum ad arcum FI,
zquatur {olido reo bis fumpto cujus bafis eft figura Cylindrica pradi-
&ta, altitudo autem AF ; five unico folido re€to cujus bafis eft figura
g’y'ﬁndrica pradicia, altitudo autem dupla AF. Quod erat oftenden-

um’.
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Methodus' generalis ad dimenfionem Rotundorum qué

sonuntur ex Conchoidibus civea bafin revolutis.
444

PROPOSITICO N

Sto ( fiz. s.) Conchois BE , cujus Polus A, Figura genis
trix ACD, Bafis FH , Axis BE. fuper BF defcripta fit fige
ra FBN fimilis fimilitérque pofita genitrici ACD.
.Siex quocunque pun&to E Conchoidis BE , ducatur ordina-
ta EM qua occurrat in N, linee BN.
Dico AM cffe ad FM ut EM ad MN.

- | DEMONSTRATIO. . ﬁ

f Ungantur AE, FN , atque ex punéto E demittatur in FH perpendis
A cularis EK, & cx D in AC perpendicularis DI,

Quoniam EK, AB funt-parallelz, angulus HEK aqualis eft angu]e
DAL eftautem cx natura Conchoidis HE &qualis AD ergo Triangula
reCtangula EHK, ADI in omnibus zqualia funt. Atque ita Al
zqualis cft EK. Eft autem EK 2qualis FMin Re&angulo EF, crgo Al,
FM zquales funt. Cam ergo AC, FB fint #quales ex natura Conchoi-
dis, ettam CI, BM zquales funt. Jam vero quoniam figure ACD, B
FBN zquales & fimiles funt fimilitérque pofitz ( hyp. ) eft autem CI,
zqualis BM , manifeftum eft ordinatas 1D , MN zquales effe. Cum
igitur Triangula re@angula AID ,FMN latcra A1, FM, & 1D , MN
inter fe zqualia habeant , angulos A , F ctiam zquales habent. Ergo AD
five AE parallela eftipfi FN. Atque itain Triangulis AME , FMN,AM L

: cft ad FM uc EM ad MN. Quod erat demonftrandum.

| [ Corollavinm 1. CX , BM funt zquales ut conftat ex demonftrationis
decurfu.

' Corollarium I1. Quadritaterum FNEH eft Parallelogrammum, of-

| tenflumeft enim EN , HE effe Parallelas ; funt autem & FH, NE etiam

i parallelz. ergo, &c.

|

PROPOSITIO V. '

I{dem pofitis. Ex Polo A (fig. s.) ducatur AL parallclé
FH Bafi Conchoidis. :

Dico Rotundum genitum ex fegmento Conchoidico BME

|
|
rotato circa Bafin FH, zquari Rotundo genito ex figura BMN
| rotata circa reétam AL.

e ——
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DEMONSTRATIO-

X propof. przced. AM, FM 2 EM , MN cft autem AM ad PM ut
Ecircumﬁ radiit AM ad circumf. radii FM. ergo circumf. radii AM eft
ad circumfiradit FM ut EM ad MN. atqueita Reftangulum {ub circume,
radii AM & MN (hoc eft {uperficies cylindrica genita ex MN circa AL
rotata )zquatur Rectangulo {ub circumf. radii FM, & EM. ( hoc cft {u-
perficici cylindricz genitz ex EM circa FN. ) Cum igicur hoc femper
eveniat quacunque ordinata ducatur inter B, M , fequitur ex methode
Indivifibilum , Rotundum ex figura BMN circd AL, zquari Rotundo
ex fegmento Conchoidico BME circa FH. Quod erat demonftrandum.

Corollarium. Eodem modo oftendetur Rotundum ex figura aut fpatio
Conchoidico, integro FBGK ( contente axe BF, Conchotde BE, & bafi
FK) circa bafin fuam FK rotato zquari Rotundo genito ex figura FENP
zquali & fimili genitrici ACL , circa AL revoluta,

Methodus generalis ad Dimenfionem ‘R ptundorum que
gignuntuy ex Conchoidibus circa axem revolutis.

PROPOSITIO VI

Ifdem pofitis. (fig.s. ) Intelligatur quadratum univfcujulque

AE radii Conchoidis applicariad axem B¥in punéto M ref-
pondenti.

Dico fi cubetur fumma horum quadratorum fic ad axem ap-
plicatorum , reduci ad Spheram Rotundum genitum ex feg-
mento Conchoidico BME circa axem BM rotaro.

‘DEMONSTRATIO.

Uadratum uniufcujulque AE zquatur Quad. AM f Quadr. ME.

ergo fumma Quadratorum AE applicatorum in M zquatur {um-

mz Q\lgdr. AM. T fummz Quadr. ME applicatorum in M. Ciim  au-

tem re€tz AM applicatz in M fintordinatz Trianguli , flumma Quadra-

torum earumdem re¢tarum AM cubatur.Subtraéta ergo hac fummi ex

fumma Quadr. AE quz cubatur ctiam ( byp. ) cubabitur reliqua fum-

ma Quadratorum ME & confequenter ad fpheram reducetur fumma cir-

culorum ex radiis ME, hoc eft Rotundum genitum ex fegmento BME
circa BM. Quod erat demonftrandum.

Coroliarinm 1. Quoniam fingula quadrata AE , @quantur. Quadr.




20 i
AH t quade. HE t Reftang, AHE bis. Si cubetur triplex fumd
ma 1, Quadr. A H, 2. Quadre HE vel AD =zqualium. 3. Ree
tang. AHE bis vel AH, AD zqualium , applicatis tam his %
dratis quam Rectangulis in punélis M , vel I ( idem enim eft. cium By
Cl xquales fint prop. 4. Coroll, 1. ) Habebitur cubatura Rotundie
fegmento BME circa BM. (8
Corollarium 11.Si Rotundum ex figura genitrice CID circa CLigs
ducatur ad Sphzram , éubabitur fumma quadratorum ID, additd !
fummi quadratorum Al applicatorum in I quz etiam cubatur , (cum §

Al aplicatatz in I fint ordinatz Trianguli ) habebitur cubatura fumme
quadratorum AD applicatorum in 1. Quare fi habeantur hzc tria. 1.8
Rotundum ex CID circa Clreducatur ad {phzram. 2- Si fumma
Quadratorum AH applicatorum in I'cubetur. 3. Si fumma Redtangulos
rum A H, A D applicatorum etiamin I cubetur, Habebitur Rotun: |
dum ex fegmento Conchoidico BME circa axem BM five hujulmos |
di Rotundum reducetur ad {phazram. '

Methodus generalis ad invenienda Conchoidum Centra
gravitatis..

PROPOSITION VIE

Ifdem pofitis ( fig. 5. ) (it reCta XZ parallela Bafi FH, tranfiens
per centrum  gravitatis fegmenti Conchoidici BME; & T §
cidem FH parallela tranfiens per centeum gravit. figure BMN
(imilis & zqualis genitrici CID. _
Dico ut legmentum BME eftad figuram BMN ita effe AT
ad FX. ¢

DEMONSTRATIO;

Ty Otundum ex BME circa FH zquatur Rotundo ex BMN circa AL
R“ ( prop- 5. ) Eft autem Rotundo ex. BME eirca FH zquale {olidum
reGtum cujus balfis BME,alutudo circumferentia radii FX ( Tacquet. i
5. Cylindric. ¢ Annul.) & Rotundo ex BMN circa AL exquale cft fo-

lidum retum cujus bafis BM N, altitudo circumf, radii AT, er
hujufmodi folida reéta ®quaneur inter (e, ac proinde bafes habent alcit:
dinibus reciprocas. Quare BME cft ad BMN ut reciprocé circumferens
tiaradii AT ad circumt, radii FX. fiveut AT ad FX. Quod cratdes
monftrandum. :
Corollarsym-ds Hinc datd quadratura figurasum BME , BMN autet-
m
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rum inter fe ratione ydatd infuper re@d TV qua tranfeat per centrum
gravit, figure BMN , habetur re@a XZ parallela bafi FH , tranfiens per
centrum gravit. Segmenti Conchoidici BME , ac proinde diftantia illius
centri A bafi FH. :

Corollarium. 2. Sit ex altera parte fegmentum BMO zquale & fimi-
le fegmento Conchoidico BME. Manifeftum eft punélum X inquo XZ
parallela bifi FH & tranfiens per centrum gravit. fegmenti BME,
fecat BM , cffe centrum- gravitat. totius figurz BOE. Quare fi habe-
atur 3. Quadratura figurarum BME , BMN aut carum inter fe
ratio. 2. Refta T V parallela FH tranfiens per centrum gravit, fi-
guce BMN , habebitur etiam pun&um X centrum gray. figurz BOE,

Corollarium. 3. Similiter datd quadratard tam Conchoidis inte-
gre BGKF quam figurz BFP f{imilis genierici ACL, aut utriufque
proportionc , dat item paralleld bafi FH que tranfeat per centrum gra-
vit, figurz BFP, habebitur refta parallela bafi FX tranfiens per cen-
trum grav. totius Conchoidis BGKF, 2. Iifdem daus invenictur cen-
teum grav, figure {pative BORKG.

PROPOSIT LO. VIIL

Iifdcm pofitis ( fig. 5. ) i quadretur Segmentum BME , &
fimul reducatur ad {phxram Rotundum ex codem Segmen-
to BME circa BM. Dico haberi re@Gam S parallelam BM
que tranfit percentzum gravitatis Segmenti BME.

DEMONSTRATIO.

E ST O quodcunque Reltangulum z eb £, cujus centrum grav,
s {it 4, cx d in ae perpendicularis d ¢, Rotundum ex [egmento
BME circa BM eft ad Cylindrum-ex Reftangulo 4 b circa 4 ¢ in ratio-
ne compofita BME ad Re@ang. 2 b & circumf. radii M5, ad circumf.
vadii ¢ d. (Tasequet lib 5. Cylind. & Annul) Quoniam autem (yp.) redu.
citur ad fphzram Rotundum ex BME circa BM,ejus Rotundi ad Cylin-
drum ex 2 b circa ae ratio nota eft.. Ergo & ratio compofita Segmentt
BME ad Re&tang. 2 b, & circumf radii MSad circumf, radii ¢ 4. Ciim
ergo fegment: BME quod quadratur ( byp. ) ad re€tangulum 2 6 ratio
nota fit,etiam altera ratio nota eft nimirum circumnfetentiz radii MS ad:
circumf. radii ¢ 4 fiveratio MS ad ¢ 4. Elt autem ¢ d nota. Ergo & MS,
ac proinde punétumS , & S s parallela BM, Quod erat demonftrandums,

Corollarinm. 1. Demonfiratio allaea perinde probat pro quacunque:
Figura, Atque ita notandupy eft Theorema. fequens,

: ¥
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Theorema Univerfale pro Centro gravitatis cu]ufcun-
que Figurg.

Dati figure BME quacumque fit quadraturd , dato item Rotunda

ex ca genito circa quamcunque re¢tam BM. Habetur redta parallela ¢
BEM tranfiens per centrum gravitatis figure BME.

Corollarinm. 2. Convcxfa quoquc vera eft, atque flatui poteft aly
tetum Theorema.

T heorema ‘Um"ve?ﬁ;le pro Rotundis ex quacungue
Figura gmiti.r.

Dat} quadratura Figure BM E quacunqueeca fic, dard item roétd
Ss parallela BM qua tranfeat per centrum grav. Flcurx B ME,

Rotundum ex eadem Figura BME circa BM rcdumtur ad {'le
ram,

Data enim quadratuta Figurz BME habetur cjus ratio ad reflan-
gulum 4 b. Dard item reti Ss paraileld BM , habetur MS , ergo & ra-
tio MS ad ¢ 4 notam. five circumferentia radu MS ad ctrcu.nf radit cd.
Ex his autem duabus rationibus componitur ratio Rotundi ex BME

circa BM ad Cylindrum ex a4 b circa 2 ¢, Ergo Rotundiad Cylmdrum
ac proinde ad Sphxram ratio nota eft,

METHODUS GENERALIS od)
inventendas T angentes Conchordum.

PROPOSITIO. 1X.

-ESro( fig. 6.) Conchois FM cujus Polus A, Figura g
nitrix ABC, Bafis DE, Axis DF, radius quicunque Al
occurrens in G, H, curva gcmmmBC & bafi DE. Ex pun-
&is G, I fint Tangentes GV, IE, occurrentesin V , E redis
AC, DE perpendicularibus ad AF,

Dico AV, HE :: AG, AL

DEMONSTRATIO.

S‘Umpto alio punéto quocunque M in Conchoide jungatur AM que
occurrat in X, L curvz Gcmtna BC & Bafi Conchoidis DE. Per I,
M, & G, K ducantur iccamcs IMP , GKO qua occurrant in P, Ore:




2 S
&is DE, AV. Praterci per puné}a;I., M ducantur LN, RS parallclz
AT & occurrentes in N , R reftz IR parallelz DE, & inL, S ipli
D?._Dcniquc jungatur NM qua produéta occurrat DE in Q. His
ofitise :

: I Lincz AO, LQ_funt xquales. Nam in Triangulis AGK,LNM
duo latera AG, AK duobus LN ( five BI, ) LM {unt zqualia cx na-
tura Conchoidis , & anguli A, L illis comprehenfi aquales ctiam funt
propter parallelas AL, LN (" byp. ) ergo reliquus angulus AGK reli-
quo LNM zqualis eft. Jam in Triangulis AGO, LNQ cum latera AG,
LN fint zqualia & angulus G angulo N, & angulus GAO , angulo
NLQ_proprer parallelas AG, LN & AO, LQ. Sequitur bafin AO
bafi LQ_zqualem effe.

I1. Jam Re&taLQ eft ad SQ ut LN ad SM five ut HI ad SM,
five ut HP ad SP., Ergo permutando LQ_cft ad HP ut $Q ad SP.

I11. Propter parallelas IR, SP, SQ_eft ad SP ut RN ad RI, five
ut SL ad SH, fiveut LM ad AM.

1V, Quoniam igitur LQ, HP : : SQ_, SP (ut oftenfum cft
num, 2. ) & SQ, SP::LM, AM (utoftenfum eft num. 3.) fequitur
LQ,HP :: LM, AM. Eff autem LQ zqualis AO (ut oftenfum eft num.
1 ) & LM =zqualiseflt AK ex natura Conchoidis, Ergo AO, HP::
AK, AM. :

V. Cum igitur babeatur femper bazc Analogia AO, HP: : AK,
A M. quantumvis fumatur pundlum M in Conchoide propinquum
punéto 1. Sequitur abeunte puncte M in pun&um 1, & confequenter
pun&to K in punétum G, clim fublecans AO abeat-in fubtangentem
AV ; & fublecans HP in {ubtangentem HE, & AKin AG, & deni.
que AMin A, {equitur inquam ex methodo definentivm AO, HE: 3
AG, AL Quoderat demonftrandum. .

Scholion, Adverte propofitionem effe unsverfaliter weram, five
straque linea, & gemtrix BC & Conchois abea genita FM fir cur-
va ut exprimitur in fignra , five una sllarum curva fir altera recta:
#llud foliem notandum reétam lineam [ui ipfins quafi Tangentem haben-
dam efCe.

Corollarium. Ex hac propofitione manifeftum cft fi habeatur tangens
linez genitricis. Haberi quoque tangentes omnium Conchoidum qua
ab ca efformari poffunt.

_ Sitenim GV tangens genitricis BC inG, fi fiat ut AG aq Al
11514 AV fd aliam HE , jungattrque IE , tanget 1B Conchoidem
m L
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PARS SECUNDA.

DE CONCHOIDE NICOMEDEeA.

"Sto ( Fig: 4.) Conchois antiqua & Nicomedea BZ , cis.

jus Polus A, axis BF, Bafis ive Regula FX Ejus pros
prictas eft quod omnes BE , he, HE inter bafin & curvam in
tercepte {int zquales inter (e, ’

Ac proinde {i centro A, radio AC =zquali ipfi FB defctis
batur quadrans circuli ACK, cum finguli tadit 4 4,AD zquas
les fint AC five FB, {ive 4 ¢, HE, erit Quadrans circuli ACKS
Figura genitrix Conchoidis BZ.

Cutrvam BZ {emper accedere ad fuam Bafin FX, hdncque

illi effe afymptoton , notum cft Geometris , neque in co de=
monftrando neceflc eft immorati.

Propoflitum cft nobis Methodos antea traditas pro univer(is
Conchoidibus huic fpeciatim Conchoidi quz nobiliffima eft
applicare , ejulque Dimenfionem, Rorunda tam circa bafiny,
quam circa axem, Centrum dmlqm gravitatis , &T'mgcna
tes invefligare. Porto Conchoidis nomine femper in hae
fccunda parte intelligemus Conchoidem Nicomedeam.

De dimenﬁom Conchoidis.

PROPOSITIO X

Ntelligatur ( Fig: 4.) fingulasfecantes AF, A 5, AH eri-
gi in pun&is C,4, D, refpondentibus fupra arcum CD,
perpendiculariter ad planum circuli ACK. Ex 1llis ita eredis
generabitur figura Cylindrica qua vocetur figura Secantinm.
Dico fc&orem Conchoidicum ABE zqualem cffe Triangu-

lo AFH t Scori circulari ACD 1 Figure Secantium pre:
didke.

DEMON:




28
DE;MONST’R‘ATIO. :
X fingulis punctis, D , d arclis CD du&z intelligantur DG, dg-

circulum tangentes , ac proinde perpendiculares radiis AD , A d.
Occurrantque in G, g reGte AC. Et centro A radio AF defcribatur
alter arcus circuli Bl occurrens in I, ¢ {ecantibus AH, A b,

Oftenfum cft in prop. 3. Scétorem Conchoidicum ABE zquari Tri-
angulo AFH § Figurz genitrici ACD T Figurz Cylindrice genitz ex
Hypotenufis AG, Ag, AC erctis fupra arcum FI in punctis ref-
pondentibus I, 7, F. Ut igitur oftendatur eumdem Sctorem Con-
choidicum ABE zquari Triangulo AFH 1 Seftori circulari ACD t Fi-
gurz fecantium genitz exfecantibus AH, A b, AF ereélis fupra arcum
€D, fuperelt folim probandum Figuram Cylindricam przdi€tam ge-
nitam ex Hypotenufis zqualem cffe Figurz pradiéta Secantium. Hoe
autem facile demonftrabimus in hunc modum.

1. Adverte quzcunque ducatur fecans A b inter. AC, AD, arcus
CD, FI fimiliter fecari in 4, 2.

2. Triangula A dz, A b F Reélangulaatqueangulum A communem
habentia {imilia funt, quare A 2> Ab:: Ad, AF. Ut autem radius Ad.
ad radium AF itaarcus C D ad arcum Fl, ergo Ag eft ad Ab ur arcus
€D ad arcum ElL.

2. Igitur ex methodo indivifibilium fumma Hypotenufarum Ag,
AG , applicatarum ad arcum Fl aut quod idem cft erectarum fupraar-
com Fl, cft ad furmmam Secantium A b, A H ercClarum fupra arcum
CD, in ratione compofita arcuum FI, CD ; & unius Hypotenufz AG,
ad unam Secantem A'H. Arqui hz duz rationes componunt rationem
zqualitatis, cim fit AG ad AH ucarcus CD ad arcum F 1 ut oftenfum
eft 7um 2.Ergo pradictz duz fumma Hy potenufarum & Secantiusm, five
quod idem eft Figura pradi&taCylindrica genita ex Hypotenufis, & Figu-
ra pradicta Secantium, ®quales tunt inter & Quod erac demonfirandum. |

Corollarinm Hinc conflat ad quadraturam Coencboidis ABE , prates
quadraturam Seftoris circularis ACD , habendam effe quadraturam
Figurz Secantium preditz. In hac igitur invenienda , qua non pariim
difficilis cft, fequentes novem propofitiones impendemus.

PROPOSITIO XI.

Int ( Fig. 7.) tres Bigure ABC , ABE, ABF quarum pri-

&) ma ABC Gt femifegmentum circoli cujus centrum D, Aliz

vero-dux ABE, ABE fint tales utqualibet ordinata BE, b e fix
G
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ad ordinatam (ibi refpondentem BF, 4 £, utBC, be ordinate
circuli ad radium CD.

Dico fummam omnium ordinatarum BE , be creGtarum in
punétis C,¢,refpondentibus,perpendiculariter ad planum ABG
conftitucre Figuram Cylindricam xqualem Figura ABE,

DEMONSTRATIO.

S It AB divifa in pun&is &, in quorcunque partes zquales, atque et
punétis C, ¢, ducantur tangentes CH, ¢ E quz occurrant in G,
ordinatis be , be & in H, hreGtz AB produétz verfus A. Compleantur
etiam rc&angula BI, bs circumfcripta figurz ABF.
Quoniam angulus DCH fatus a tangente C H reGtus eft, Trian« P
gula BCD, BCH reftangula fimilia funt, quare, BH, CH :: BC,CD,
Eft autem BH, CH :: Bb, CG propter parallelas BC, 6G. Et BC,
CD:: BE, BF. Ergo Bb, CG :: BE, BF. Ergo Reftangulum fub Bb,
BF five Reétang. BI zquatur Reétangulo fub BE ereéta in C & tangens
te CG. Similiter oftendetur Re&angula bi, b: zquari Reftangulis fub
be, be ereflisine, ¢, & tangentibus cg , ¢g refpondentibus.
Atqui per divifionem continuam AB in plures partes, fumma Res
&angulorum BI, b: definit in figuram ABF ; & f{umma tangentium
CG, cgin arcuin AC, ( ut oftendit Fermatius in Differt. de Lincarum
curyarum comparatione cum reétis ) ac proinde fumma Retangulorum
fub BE , be & tangentibus CG , ¢g definit quoque in figuram Cylindsi:
cam genitam ex omnibus ordinatis BE, be ereltis {upraarcum AC.
. Ergo ex methodo infcriptorum & circumf{criptorum Figura ABE
equalis eft Figure Cylindricz genitx ex ordinatis BE, be ereis in G,
¢ fupra arcum AC. Quod erat demonftrandum. '
Scholion. Hac propofitio tradit pulchervsmam wiiliffimamque methos

dum cuicungue figure planae affignands figuram Cylindvicam aqualem 5 @
Figura Cylindrice planam, :

PROPOSTITIO = X1,

N Quadrante circuli ABC ( fig 8.) fit ducta tangens BD
& fecantes Ad, AD quz occurrant arcui BCine, E, pun-
&is, ex quibus dullz ef, EF perpendiculares ad A B, pro-
ducantur in 4, H, ita ut f%, FH {int zquales fecantibus Ad,AD

" refpondentibus. Producatur etiam DBin G ita ut BG xqualis
fit AB.




27
Dico omnia puné&a H, b efic ad camdem Hyperbolam def-
criptam per punétum G, afymptotis AB , Al re@um angu-
lum continentibus.

DEMONSTRATIO.

_TRiangula Reftangula ABD , AFE funt fimilia ,ergo AB , AD:¢
"1 AF,AEvelAF,A B.Sed AB,ADfunt zqualesBG, FH
(byp. ) ergoBG , FH:: AF, AB‘. Quare puné&um H ¢ft ad Byperbo-
lam defcriptam per G centro A , alymptotis AB, AT per punéium G,
Idem oftendetur de pungtis b. ergo, &c. Qued erat demonfirandums,

PROPOSITIO. X11L

§ [{dem pofitis (fig. 8. ) Intelligantur omnes Tangentes BD,

Bderigi in pun&is E, e refpondentibus, perpendiculariter
ad planum ABC. Figura Cylindrica quam conftituent fupra
arcum BC vocetur Figura Tangentinm.

Dico Figuram illam Tangentium zqualem e¢ffe Segmento
Hyperbolico BFH G.

DEMONSTRAT}O.

TAngemibus BD, B 4 fumantur in FH , £h zquales FL , £/; Quo~
niam BD, AD:: FE,AE, funtautem BD, AD =zqualesFL,
FH (byp.) erunt FL, FH:: FE, AE. Similiter oftendetur effe
fls fhi: fey Ae lgitur ( prop.ar. ) fumma ordinatarum F L, £/ five
zqualivm BD ,b4d ereCtarum in punétis E, e conftituit figuram Cy.
lindricam zqualem Segmento Hyperbolico BFHG. Quod eratde-

monftrandum,
PROPOSITIO XIV.

]I{'dcm pofitis  fig.8. ) ex punétis E , ¢ demittantur in AC per-
pendiculares EM, em. Sitque curva A #» N talis ut qualibet
ordinata » » {it quarta proportionalis radio A B, fecanti
A d, & tangenti B 4 refpongdentibus pundtis m, e.

Dico Figuram AMN =zqualem cfic Segmento Hyperba-
lico BFHG.
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DEMONSTRATIO.

Uoniam AB, Ad ::Bd, man;cftanvtem AB,Ad::em, AR

propter fimilicudinem Triangulorum A Bd, A em. Ergo qualie
bet tangens B deft ad ordinatam refpondentem m 2, ut e 7 ordinata Cit-
culiad radiom A e. Quare (prop. 11. ) Figura A M N aquatur Figure
Taugentium B4, BD-ereGtarum {uper arcum BE ; eft autem bac figu
Fangentinm zqualis fegmento Hyperbolico BFHG (Piop.13.) ergo Fis
gura AMN cidem fegmento Hyperb. BEHG zqualis eft. Quod erat des
monfirandum,

PROPOSITIO XV.

llfdem pofitis ( fiz.8.) in B A produtta fumatur AO zqualis
AB firque curva O p P talis ut cjus qualibet ordinata mp,
fit tertia proportionalis radio AB, & fecanti A 4 relpondenti,
Dico Figuram AMPO zqualem effe Figur® Secantium AB,
Ad, AD cre@tarum fuperarcum B Ejn punélisB, e, E el
pondentibus.
DEMONSTRATIO.

Uoniam ( byp. ) AB radiuseft ad quamlibet fecantem A 4, ( hoe

cft e ad radiug A e ) utfecans A 4 ad ordinatam m p refpon-
dentem, Figura AMEA( prop.11.) ®qualis et Figure fecantinm AB, Ad,
AD, ere@larum fuper arcum BE in puullisB,e, E.  Quod erat dg

monftrandum.

: PROPOSITIO XV

I-Ifdcm: pofitis ( fig. 8.) Dico fummam Re&tangulorum Amp,
*AMP , zquati (olido. recto cujus altitudo AB , balis autem

Figura AMN. .

DEMONS TRATIO.

; D hoc foliim oftendendum cft quodlibet Re&angulum Amp 2quas
A_ri Re@angulo fub AB , 7 7. Quod fic probabitur. Ex natura cut
ve A#N ( prop.14.)habemus hanc Analogiam AB, Ad,:: B d,-i_wm
& exnatura curve O p P ( prop. 15: ) habemus hanc aliam Analogiam
AB,Ad::Ad,mp. cxgoBd,mn #Ad, mp, & permutando Bd,
Ad,aut Am, Ae, aut A m, AB:: mn, m p. ac proinde Redtan-

ulum A mp zquatur Reltangulo fub AB, m#z, Quod erat demons
ﬁtandum.
e PROPO-
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PROPOSITIO XVII

Ilfdcm pofitis (fig. 8. ) Per punétum O , afymptotis CA, C ¢

angulum rectum continentibus , defcripta fit Hyperbola
O'r R que fecet in 7, R re&as mp. M P. Sitque Cl diameter
circuli BC.

Dico fummam Re&angulorum TAO, Imp, IMP zquari
folido re@to cujus altitudo AB, bafis fegmentum Hyperboli-
cum AMRO..

DEMONSTRATIO.

AD hoc probandum eft folummodo quodcunque ReGtangulum Imp
zquari Reétangulo fub AB, m 7. Id autem fic oftendetur,

Ratio mr ,m p componitur ex duabus his,

mr, AO; AO ,mp '

Primaautemratiom r , A O cadem eft cum ratione AC, Cwm ex
proprietate Hyperbolz O  R.

Secunda vero ratio AO, 7 p hoc et AB , m p eft cadem qua quiadra-
torum AB. Ad, (elimtres AB, Ad, m p{int proportionales ex ge=
nerat. curve O P prop.i5. ) & quad. AB ad quadr. Ad eft ut quad,
e ad quadr. A e five ut ReCtangulum 1 C(aquale quadrato e m )ad
quadratum AC, five in ratione compofital m, AC,& m C , A C:Ergo.
clm ratio mr , mp componatur ex duabus 1, mr, AO, 2. AO, mp;.
fubflituendo locor.mr A O 2qualem A C, Cm. &loco 2. AQ, mp,.
duas L. AC;m C, A C.ratio m r,m p , compofitainvenitur ex tribus,

1. AC. Com.

2. I'm. AC,

3 mC. AC.
Prima autem & tertia {e mutndelidunt , quare ratio, m7 , m p zqualis
eftfecunde I m. A C. Unde ReGtangulum {ub I , mp @quatur Rece
tangulo {ub A C aut AB & mr. Quod erat demonfirandum,

PROPOSITIO XVIII
Ilfdcm pofitis ( fig. 8.) fit Am zqualis BE.
Dico Figuram fecantium A B, Ad, AD erc&arum fupta.
arcum B E xquari (egmento Hypeibolico M R rm.

DEMONSTRAT 10.
QUmﬁam refte A B, BG, BF zquales funt ( byp- ) retis CA; .
AO ; Am, manifeflum et fegmentum H ypetbolicum BG H E-
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{imile atque zquale effe fegmento Hyperbolico A O 7 m.

Pratercd cim Re@angulum (ub IA , m p fic differentia ReGangule-
tum ublm ,mp , & (ub A m ,m p manifeftum eft fummam Reltan.
gulorum fub LA, mp eflc diffcrentiam {umma Reftangulorum Imp,
& Rectangulorum A p.

Eft auter: fumma Redtangulorum Im p zqualis ( prop. 17. ) folide
re€o cujus altitudo A B, bafis Segmentum Hyperbolicum A ORM,

Et fumma Reftangulorum A mp zquatur ( prop. 16.) folido redte
cujus alntudo AB, bafis Figura AM N. Hoc eftipfi zquale ( prop.ig.)
fegmentum Hyperb. BFH G, aut fegmentum A O 7 m.

Ergo fumma Re&angulocum 1A ,m p five folidum reGtum cujus al-
titudo L A vel AB , bafis Figura A OP M eft differentia duorum foli«

dorum reftorum , quorum altitudo A B, bales autem fegmenta Hy-
perbolica AORM, AOrm.

Atqui differentia horum Selidorum re@orum ejufdem alticudinis AB,

eft etlam folidum re€tum cujus altitudo eadem A B, balis M Rrm
differentiabaium AORM, A Or .

Ergo folidum re€tum cujos altitudo A B, bafis Figura A O P M.

zquatur {olido cujus cadem altitudo A B, bafis fegmentum Hyperboli-
cum MR r»m.

‘Unde fequitur Figuram A O PM aquari fegmento Hyperbolicy
MR rm.

Eft autem ( prop. 15.) figura A O PM @qualis Figurz Secantium
AB,Ad, AD ere@Qarum fuper arcum B E. Ergo hzc Figura [ccan.

tium zquatur Segmento Hyperbolico MR rm.  Quod erac demonfs
trandum,

PROPOSITIO XIX.

Ilfdcm pofitis ( fig.8.) fumatur in AB re@ta AV, major aut
minor quam AB , X per V ducatur V X parallela tangenti
BD, occurrénfquein x, X fecantibus A 4, A D. Intelligatur
modo re&tas omnes fecantes A V, A x, A X erigi fuper ar
cum B E in punétis, B, ¢, E refpondentibus, ex iis generabi
tur figura nova fecantium major aut minor quam qua ex rec-
tis AB, Ad, AD genitacft.

Inre@d A O fumarur A Q2qualis AV, & per Q_centro
C, afymptotis C1, C ¢ defcripta fit Hyperbola Q s S qua o6
curratin s, S, retism » ,M R. '

Diconovain hang figuram fecantium genitam cx re@is AV,
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A x, A X ereis fupraarcum B E xqualem effc fegmento Hy-
perbolico M S 5 m,

DEMONSTRATIO.

QUoniam propter parallelas BD , VX reétz AV , Ax, AX propot-
tionales funt re@is AB, Ad , AD, manifeftum eft-ex methodo indi-
vitiorlium , Figuram genitam ex fecantibus AV , A », AX ereltis fupra
-arcum BEin pun&is B, ¢, E , efle ad Figuram genitam ex fecantibus
AB, Ad, AD ecrectis {upracumdem arcum & niifdem punétis , vt
AV, eft ad AB. -

Przrerea in HyperbolaQs§ ordinatz AQ, msfunt ut Cm, CA
fiveut AO, mr 1n Hyperbola OR , unde ordinatz utriufque Hyper-
bola funt inter fe proporcionales 5 ergo fegmentum Hyperbolicum
MS s m cft ad fegmentum Hyperbol. M R 7 ut MS ad MR five ut A
?’d A()) vel AV ad AB ( cim AQ_AV , & AO, AB fint zquales ex

P..

: Cum igitur oftenfumfit ctiam ut AV ad AB yitaeffe figuram ex fe-
cantibus AV,Ax, AX ad figuram ex {ecantibus, AB, Ad, AD.
Figurz ex fecantibus {unc inter fe ut fegmenta Hyperpolica pradifta,
eft autem Figura ex fecantibus AB, A 4; A'D ®qualis fegmento Hy-
perbolico M R v (prop. 18. ) ergo Figura ex fecantibus AV, A x,
AX eft etiam zqualis fegmento HyperbolicoM S s m. Quod crat de-
muufttandum, -

PROPOSITIO ' XX,

lildem pofitis (fiz. 8.) Efto Conchois TZ cujus Polus A,
axis BT, Bafis BD, figura genitrix fe¢tor circuli ABE.

Dico fc&torem Conchoidicum A TZ =®quari Triangulo

ABD 1 fe@oricirculari ABE t fegmento Hyperbolico MR 7.

DEMONSTRATIO.

SE&or Conchoidicus ATZ zquatur ( prop. 10, ) Triangulo ABD ¢
{e®ori circulari A B E, 1 Figurz fecantium genitz ex AB, Ad,
AD ereétis fupra arcom BE.  Eft autem ( prop.18.) pradifta Figura
fecantium zqualis fegmento Hyperbolico MR # m. Ergo fe€tor Con-
choidicus ATZ zquarur Triangulo ABD { feCtori circulari ABE 1 feg-
mento Hyperbolico M R » m. Q:od erar demonftrandum.

Corollariwm I, SubtraGto communi Triangulo ABD, figura Cons
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choidiea BTZD a2quatur {c&ori circulari ABE 1 fegmente- Hyperbohm
coM R m.

Corollarium 11. Sit alia Conchoist z , cujus Polus A , axis V ¢, Bafis
VX, Figura genitrix fedtor circult ABE, Oftendetur eodem modo
ﬁ.&mem “Conchoidicum A ¢ { zquai Triangulo AVX { le€tori circts
lari genitori ABE , t fegmento Hyperbolico M Ssm. Demonftratioel
eadem » 0ifi quod ex prop. 19. fupponitur fegmentum Hyperb, M S su
aquari Figure genite ex {ecantibus AV, Ax, AX ereélis fupra arcum
BE. Sublato item communi Triangulo A V X, Figura Conchoidia
V 1 7 X oftendetur zqualis feltort c:rcu1ar1 ABE ¢t Iebmemo Hyperb.
MS sm.

Corollarivm 111, Ex. hac propofitione & Corollarits pracedentibug
conftat Conchoidis quadraturan pendere a circuli & Hyperbolaz quadeas
tura, Quod ctiam ex {equenti propofitione apparebit

BROP OSETLO: « XX 1.

Int (fig. 9.) duz Conchoides DC, DE quarum axis coms
munis DZ, Polus idem A, Figurz genitrices, duo lectores
circuli ABF, ABG, Bafes ZX , ZY.

Suppofitisduobus arcubus zqualibus BF, BG,ex Polo A du-
cantur re&te AFC, A GE occurrentes Conchoidibus in CL, E
pundis ,a quibus demittantur in XY perpendiculares CX, EY,
& ex F, G in HI perpendiculares FM , GN com pletis quadrage
tibus ABH, ABL

Jam producatur BAverfusL, ut fit AL zqualis AZ diftan.
tiz Poli AabaiX Y. Tumcentro I ,alymprotis 1 H , 17 an-

gulum reGtum- continentibus defcribatur per L Hyperbola

OLP que occurratin O, P ,re&tis FM , GN produéis.

Dico Figuram Concheidicam XCDEY contentam fub pet-
pendicularibus CX,EY , Conchoide CDE & bafi XY, xquati
Figure BEOPG compofitz ex fegmento circulari BEMNG, &
{fegmento Hyperbolico MOPN.

DEMONSTRATIO.

: EX pun&to G in AB du@i perpendiculari GK, ipfi BK fumatur in

Al xquahs AQ, & per Q ducatur QR ordinata Hyperbolz OP:
1. Quoniam arcus BE, BG funtzquales( byp. ) & ex F, G demiffz

FM GN perPendxculares in HI, patctreltas HM, IN zquales effe,

& HN, IM.. ekt
ursis

-




Rurfus quoniam BK zqualis cﬁ AQ (kyp.) ) ctiam AK five GN.
zqualis eft 1Q. Sunt autem cx proprictate circulitres HN , NG, NI
proportionales , ergo illis 2quales IM, 1Q_ IN {unt etiam proportlona—
les , unde iwmcnn Hyperbolica MORQ, QRPN funt azqualia ut de-
mon[hat Grtgor a S, Vincentio prop. 109. de Hyperbola.

I1. Jam quoniam arcus BF, BG funt zquales, ac proinde fetores
circulares ABF, ABG ex quibus geniti funt feétores Conchoidici ADC,
ADE, manifeftum eft has Conchoides, DC, DE effe aquales & fimiles,
figuras item Conchoidicas DCXZ, DEYZ. Propter zqualitatem etiam
linearum AE, sC Trianculaie&angula AFM, SCX funt ggqualia , at-
que codem modo Triangula AGN, TEY. His ira probatis.

11 Jamfacilé demonfteabitur propoﬁt:o Nam ex Coroll. 1. pro-
pof 20. fi AB fir zqualis AZ, & ex Coroll, 2. fi AB fit minor vel major
quam AZ, Figura Conchoidica DETZ zquatur {etori circulari AEG
fegmento Hypcrbcltco NPRQ, ergo addendo ex una parte Triangu-
lum ETY, & ex altera Triangulum AGN =zquale, Figura Conchot-
dica DEYZ aquatur fegmcnro circulari ABGN 1 ﬁwmcmo Hypcrbo-
lieco NPRQ__

Oftenfum eft autem ( num. 1. ) fegmentum Hyperbolicum MOPN
clfe duplum fegmenti NPRQ, & manifeftum eft fegmentum circulare
EM NG effe duplum fegmenui circularis A BG N » ergo tota Figura
FBGPO eft dupla Figure Conchoidice DEYZ , ac promde xqualls Fi-
gure Conchoidic € X.Y E. Quod crat demonftrandum,

PROPOSITIQ X XII

Dimenfio Conchoidis tradita a P. Lalovera demon-
fratur.

I?Ifdem pofitis ( fig.o.) Efto DZ axis Conchoidis DE. Centro Z

radio DZ defcribatur quadrans circuli ZD 4 occurrensing
ordinatz Conchoidis E ¢,& in axe ZD produto fumatur D m
xqualis ¢ .Ex pun&to D fit D 4 perpendicularis ad DZ & zqua-
lis AZ diftantiz Poli A A bale ZY. Centroque Z, afvmptotis
4D, ZX per punétom 4 defcribatur Hyperbelaz o ad quam ex
g, m (int ordinatx g v, m o.

Dico Segmentum Conchoidis D ¢ E 2quari Segmento Hy-
perbolico m 074 , aucto Segmento circulari D ¢ ¢ ; & imminu-
to ReGtangulo fub AZ, g ¢.

L

-
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Fulchervimum hoc Theorema trgad:'de': P. Lalovera in Appendice 3.4d-
jeétaadlib. de Cycloide num., 8. Qui antem via illud demonfPravet non
indicar, exiftimamus tamen ufum ut folebar Libre Archimedee principii
Cum igitur illnd indemonfEraram religuevit | nos sta facile ex pracedens
tibus imaﬂﬂmbimm.

DEMONST ReAT10.

L. Uoniam quadrans circuli ZD b zqualis eft Conchoidis genitoti

Q ABI,atqueex Polo A duéta AGE , & ex G, E perpendicula-
tes GK , E gad reétam AD, reftz AK , Z ¢ {unt zquales ( prop, 4.Co-
roll. 1.

Cfllt)'l igitur AQ_fic zqualis BK ('hyp. ) ac proinde IQ ipfi AK, erit
IQzqualis Z 9. Eft autem & IA zqualis ZD, & AM,ipt AN five
KG, fiveq g, five D m (hyp.) ac proinde IA 1 AM hoc eft IM 2qua-
tur ZD+ D mhoc eftipfi Z m. Denique AL , D d zquales eidem AZ
{ hyp. ) funt etiam zquales inter fe.

1I. Confideremus modd duo Segmenta Hyperbolica M ORQ,
mo rq; quoniam ad zquales 1A , ZD diftantias & centris 1, Z, ordi-
natz AL, D 4 zquales funt ut modd probatum eft , etiam ad aquales
1Q,Z g9, & IM, Z mdiftantias, ordinatz QR, g7, & MO, m o zquales
funt , & fegmentum MORQ fegmento m 0 r 4 zquale ac fimile eft. Be-
go clim fegmentum MORQ_fegmento NPRQ =quale fit ( #z offends-
mus in prop.21mum,1. ) etiam fegmentum 7 o r 4 cidem fegmento NPRQ
eft zquale.

Eft autem ( prop. 20, Coroll1, 2.) fegmentum Hyperb. N PR Q¢
fe&or circularis ABG, zquale Figure Conchoidicz DETZ. Ergo feg:
mentum MORQ five m o7 ¢ illi zquale t feétor circularis A B G aut.
ZDyg zqualis, zquancur Figurz Conchoidicx D ET Z.

111.Ergo fubtra@o utrinque cdmuni feGore circulari ZDyg, legmentum
Hyperb. morg, zquatur Figurz Conch.DEg 1 Parallelogtammo ETZg
( oftenfum eft enim in prop.4. coroll.2. quadrilatarum ETZ g eflc parals
lelogrammnm ) Cum autem in cadem prop. 4. fit oftenfum effe AZ,
Zq::Eg,g4q, Reftangulum {ub AZ, g g zquatur Rectangulo fub
Z 9, E g five parallelogrammo ETZg. Ergo {egmentum Hyper, morg
zquatur Figure Conchoidicz D Eg { Reflangulofub AZ, g 9.& aus
ferendo utrinque ReGtangulum illud fub AZ, ¢ ¢, fegmentum Hyperbs
morg — Reftangulum fub AZ, gg zquatur Figurz Conchoidicz
DEg. Denique addendo utrinque femifegmentum circulare D q:Seg-
mentum Hyperb, morg — Reflang, fub AZ, g4 1 femi eomen-
« tum circulare D g 4 @quantur Figure Conchoidicx DE Q-Qt_loLd o
demonftrandum,

i
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PROPOSITIO. XXIIIL

In qua juxta noftra principia demonflrantur ea que D.
Barrovy tradidit civca dimenfionem Conchoidis
¢ Figuras ei connexas.

Ifaacus Barrovy fummi ingenii vir & de Geomettia optimé meri-
D. tus in Lectionibus Geometricis pag.t1o. & fequentibus, Appendi=
cular. Figuras Tangentium , & Secantium , de quibus in hac fecunda
parte nos egimus examinavit, quod quidem haud fcio an ant¢ illum ul-
lus feciffer , & Conchoidis dimenfionem ex iis etiam deduxit , quemad-
modiim nos. Sed diverfo plané modo diverfifque principiis. Juvat que-
cunque ab coinventa fubtilifiméque demonftrata funt hic referre, 8
quam egregi¢ cum noftris cohzreant oftendere,

Theor. 1.

Umma Secantium A D (fg.8.) ad arcum BE pertinen-
tium & ad axem BF applicatarum , zquatur fcgmenta.

Hyperbolico BGHF. Barrovv. pum. 1.
Hoc facileeft, & demonftratum A nobis prop. 12.
Theor. 11.

Umma Tangentium BD ( Fig. 8.) 'ad arcum BE pettinen-
tium & applicatarum ad re&tam zqualem arcui BE ®qua-
tur {patio Hypetbolico BGHE,  Barroyy. sum.z.

Demonftratum eft anté prop. 13. ubi oftendimus Figuram Cylindri«
cam Tangentium five genitam ex Tangentibus BD fupra arcumi BE
ere@tis zquari {egmento Hyperbolico BGHF. Manifeftum eft enim il-
lam Figuram Cylindricam, i arcus B E extendatur in lineam re@am,
zqualem effe fummz Tangentium applicatarum ad reGtam zqualem ar-
cu1 BE, imo cadem cft Figura modo convoluta , modo expanfa,

Theor. II1.

SU mma fecantium AD arctis BE ad bafin AM agplicata-
rum , zquatur duplo fcQoris ABE.  Barreyw. num. 3
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Id quidem non demonfiravimus , quoniam eo nihil nobis opus erat
ad dimenfionem Conchoidis qua nobis propofita erat , fed facile des
monftrari poteft ex univerfali principio tradito mn_prop. 11, Clim enim
ordinata circuli EM fit perpetuo ad radium AE, ut radius AB ad fecans
tem AD. Manifeftum eft ex prop. 11. Figuram Cylindricam genitam ex
radio AB fupra fingula arclis BE punéti credto, (hoceft duplum fe€tos
ris ABE )zquari figure genitz ex {ecantibus AD ad reGtam AM in puny
&is M refpondenubus B ». applicatis,

Theorema 1V.

Umma Tangentium BDrad arcum BE pertinentium & ad

balin AM applicatarum xquatuar femifh quadrati fubtenfz
BE. Barrovy. num. 4.

Hoc etiam clim non indigeremus non demonftravimus , demonftear
verd potcﬂ ex prop. i1, 11 huue modum, Cum {ic perpetuo ordinata cir
culi EM ad radium AB five AE, ut AMad Tangentem BD , patet e
prop. 11. fummam Tangentium BD applicatarum in M punctis refpone
deutibus zquari Figure Cylindrice genitx ex omnibus AM five finubus
FE ereétis in E fupra arcum BE. Rurfus ex eadem prop. 11. manifef

tum eft Fguram finuum genitam ex omnibus inubus FE eretis in E fu-

praarcum BE zquari Summz radiorum AEapplicatorum ad rectam BE
(€0 quodfit FE , ad radium AE ,ut FE ad radium AE. ) hoc eft Rec-
tangulo {ub radio AB & BF. five dimidioreftanguli fub tota diametro
BO & BF, five dimidio quadrati fubtenfe B E.

Ergo fumma Tangentium BD applicatarum in M ‘ad retam AM
zquatur femiffi quadrati fubtenfz BE: Qued arat oftendenduny,

Theorema V..

Ceeptd AY zquali AM( Fig. 8.) & ex Y du@had AY per
pendiculari Yy quz occurrat in y Hyperbolaz RO def
criptz centro C afymptotis CI, C cangulum re&tum conti-
nentibus pet O, (pofita AO zquali AB ) folidum reGum feu
ut vocat Barrovius Cylindricum cujus alticudo radius AB, bafis
fegmentum Hyperbolicum M R y Y duplum eft fumma qua-
dratorum fecantium AD applicatorum ad bafin AM in punc-

tis M refpondentibus.  Barrovy. nsm. s.
~¥dem nos fic demonftrabimus. Sit curva OP ur defcripta eft in props
t5. talis nimirum ut qualibet ordinata’ MP fit tertia propor:i011a£s ad
radiom,
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radium AB & fecantem AD re fponsdentcm. Erit igitur fumma quadra-
torum fecantivom AD applicatorum in M 2qualis {olido re€to cujus al-
titudo AB, bafis autem Figura AOPM. Sive illi aqualis ( prop.15. )
Figura fecantium AD erectarum fuper arcum BE , five Figurz illi fecan-
tium zquale (prop. 18.) fegmentum Hyperbolicum M R 7 m. Eft autem
fegmenti Hyperbolici M R 7 m duplum fegmentum Hyperb. MRy Y
ut oftenfum in propof. 2t. num, 1. ergo felidum reCtum cujus altitudo
AB, bafis fegmentum Hyperbolicum M Ry Y eft duplum fummz
quadiatorum fecantium AD applicatorum ad ream AM. Quod ecrat

oftendendum.
Theorema V 1.

_ Patium Hyperbolicum MR Y ( fig.8.) duplum eft figuree
D fecantium AD ere@arum fuper arcuom B E.Barroyy.num. 6.
Hoc ingcnlosé deduxit Barrovius ex prazcedenti, nos alia via pro-
grefli demonfiravimus. In propof. enim 18. Oftendimus Figuram fe-
cantium zquar fegmcmo fen fpatio I—lypcrboiico MR rm, & prop. a1,
num. 1. Segmentum Hyperbolicum MR » Y efle duplum fegmenti
M R # m. unde patet fegmentuin M R» Y duplum efle Figurz fecan-
tium {uper arcu BE evectarum,

Theorema V 1L

'Umina Quadratorum omnium fecantium AD applicata-
) tum ad arcum BE in reGtam lineam extenfum zquatur Pa-
tallelepipedo cujus bafis Rectangulum BAM , alitudo maxi-
ma fecans A D. Barrovy. num. 7. :

Hujus propofitionis demonftrationem omific Barrovius quam ha-
bebat guoniam inquit alind [chema difcurfiimque pre.reliquis plevifgue
longinfeculum expofcit , neque vem tamss wideo. Nos eam breyiter & facile.
boc modo demonfirabimus.

Summa quadratorur fecantium AD(que radii {une Trjanguli ABD)
applicatarum ad arcum BE , zquatur ( propofi 2. ) folide reéto eujus ba-
fis ipfum Triangnlum ABD , altitudo vero dupla ipfius AB. hoc cft Pa-

- rallelepipedo cujus bafis eft retanguluny fub AB , BD, altitude verd
AB. Reliquum eft igitur ut oftendamus tale parallelepip. @quari paral-
felepipedo cujus bafis Re€tangulum fub AB, AM, altitudo AD. five
horum bafes effe cum altitudinibus reciprocas 3 hoc autem manifcftum.
eft. Nam Rectangulum fub AB, BD eft ad ReQangulum fub AB.AM,.
ut BD ad AM ,hoceft ur AD ad AE (in triangulis fimilibus ABD .
AEM ) hoceftut ADad AB.

K.
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Theorema V'I1II.

Sto ( fig. 8.) curva B b talis ut fingule ordinate F 5 ad a

xem ADB fint ®quales Tangentibus B D refpondentibus,
accurtdtquein b rex F E, atque exin AC demitratur pet-
pendicularis & 4. Figura AB & 4 cft dimidium fegmenti Hyper-
bolici M Ry Y. Barrovv.num. 8.

Hoc fic demonftrabimus ex noftris principiis.

I Sumptd A O zquali AB, Polo O, axe A B, bafi A 4, intelligatue
deflcripta Conchois BK quz occutratin K re@z FE. Jungatirque OK
que eric parallela ipfi AE, (prop.4. ) & fecabit bafin in punéto 4, cim
propter fimilitudinem TriangulorumOAa4 , ABD , & latera OA, AB
zqualia,bales Aa, BD, five ( hyp.) A 4,F b, fint zquales,Parallclogram-
mum igitur A EKa Reltangulo A F ba zquatur , ciim fic utrinfque
cadem bafis A 4.

I1. Rursiis quoniam ex proprictate Conchoidis, O A, A F::EK,
FE; permutando OA, EK:: AF, FE:: AB, BD. unde cim
O A ; A B zquentur , ctiam EX, B D zquales funt, ergo F b 2qualis
BD, (byp. ) zquatur etiam ipfi E K. Cum ergo hoc eyeniat quacunque
fic ordinata FE. Figura BFb zquatur Figurz B EK.

Eft autem ut diximus Reftangulum AF b 2 ctiam zquale Parallelo.
grammo AEK«, ergo Figura BFb t Reétangulum A F b 2 five tota Fi-
gura A B b a zquatur Figure B E K T Paraliclogrammo AEKa.

II1. Demonftratum eft autem in prop. 22. num. 3. Figuram BEK at-

cu circuli & Conchoide ordinatdque comprehenfam , una cum Paralle-

logrammo AEK« zquari {egmento HyperbolicoM R 7 , quod dimi-
dium eft fegmenti M R 3 Y ( utibidem oftenfum eft num. 2. ) ergo Fi.
gura A B b 4 {egmenti Hyperbolici M Ry Y, dimidium eft. Quod erat
oftendendum,

Theorema 1X.

Ifdem pofitis , centro A , axe BO , defcribatur Hyperbola

zquilatera O 7, cujus alymproti A 3, A 4, & qux occut-
rat in pun&to 7 re@x 4 4 produliz.

Dico Figuram ABba, five Figuram BFS ( qua fumma cft Tan-
gentium BD applicatarum ad BF ) + Re&tang. AFb 4 duplam
efle fe@oris Hyperb, AO7, (jun&i red A7) Barrovw. 2. 10.

Pulcherrimum hoc Theorema ingeniofiffimé demonftravit Barrovius,
& quod magpi fieri debet independenter 3 Figuris Tangentium & fecan-
tium , unde novam invenit viam ad dimenfionem C011choidi§‘ Nelcio
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"

an viderit illud fine novis principiis, ex premiffis deduci poffe, Nos de-
monfirabimus fuppofitis Lemmatibus fequentibus ad hoe neceflariis.

LEMMeA L.

Int (fig. 10:) duz Hyperbolz DE , OP defcript2 codem

centro A, iifdémque afymptotis AL, AM , Sintque ca-
rom {femiaxes AF, AG, in eadem re&a linea conftitutgi .

Sint jam duz re&tx CD, BE parallele afymptoto AM, oc-
currentes Hyperbolisin D, E, & O, P, :

Dico (egmenta BCDE , BCOP efle inter fe ut quadrata fe-
miaxium AF , AG.

DEMONSTRATIO.

X F, G verticibus Hyperbolarum ducantur FH , GI parallela ei-

dem alymptoto AM , occurrdtque FH , Hyperbolz OP inK. Ma-
nifeftum eft fegmenta Hyperbolica BCDE , BCOP effe inter {c ut FH,
ad KH.EftewimFH,CD:: AC, AH :: HK, CO. Ergo permutando
FH, HK :: CD, CO. & ita oftendetur omnes alias ordinatas BE , BP,
&c. Segmentorum BCDE, BCOP cffe inter fe ut FH, HK unde ex me-
thedo indivifibilium fegmentum BCDE cft ad fegmentum BC O P ut
FH ad HK.

Jam FH ad HXK cft in ratione compofita FH , GI, ( hoc et AH , AI
in Triangulo AFH ) & GI, HK ( hoceft rurfum AH , Al ex proprie-
tate Hyperbole ) ergo FH eft ad HK ut quadratum AH ad quadratum
Al five ut quadratum AF ad quadratum AG.

Oftendimus autem fegmentum BCDE effe ad fegmentum BCOP
ut FH ad HK , ergo fegmentum BCDE eft ad fegmentum BCOP ut
quadratum AF ad quadratum  AG. Quod erat demonitrandum,

LEMMea 11

‘decm pofitis (fiz.10.) (it alia Hypetbola zquilatera op , def-
criipra centro 4, afymptotis a s, a x, cujus femiaxis fita g,
fintquein afymptoto a s abfciffz ar,as proportionales abciflis
AB, AC. & exr, s, ducantur , ¢, [ parallelz afymptoto ax.
Dico fegmentum BCDE effe ad fegmentum r s # £ ut quadra-
tum femiaxis AFad quadratum femiaxis 4 g.
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DEMONSTTRATIO.
“Umptain AFreltd AGzqualiag, per G, centro A, nfymptct_ié-

‘AL, AM Hyperbole D E deflcribatur Hyperbola O P. occurrens
CD, BEin O, P, & rcétis AB, AC fumantur in 4 s zquales 4 b, 26
& ex pandlis b, ¢ ducantur ordinate b p , ¢ o.

Quoniam Hyperbolz O P, 0 p funt aquilatera { hyp ) & femianes
AG , a g habent zquales , atque fumpta funtablciffis AB, AC, zqua-
les abRiflz 4 b , 4 ¢ , manifeftum efi fegmenta BCOP ,b ¢ o p clie fimila
& zqualia. Eft autem ex prced. Lemmate fegmentum BCDE ad feg-
mentum BCOP ut quadratum AF ad quadr. AG, ergo 1dem fegmens
tum BCDE eftad fegmentum b ¢ 0 puc quadr. AF ad quadr. AG Ciim
autem fit (hyp.)abad acutBA A C five a7 ad a s, fegmenta bcop,
rsut funczqualia ( Greg. 4 S. Fincent. dec Hyperbola prop 111, ) ergo
fegmentum BCDE eft ad fegmentum » s # £ ut quadr. AF ad quadr. AG,
five quoniam A G, ag fuat zquales ( Hyp. ) ut quadratum femi-
axis AF ad quadr.femtaxis ¢g. Quod erat demonftrandum.

Corollarium. 1dem probaretur tum in hoc Lemmare, tum in primo,
quamyis Hyperbolz non effent zquilaterx , dummodo anguli afympto.
tici-A , @, elfent zquales,

His duobus Lemmatibus fuppofitis uetiiamus modo ad demonftra.
tionem Theorematis L X anted propofiti. ;

Demonﬂmtur Theorema 1 X. Pmcm’cm.

. Stendendum eft Figuram ABba cfic duplam Se&oris Hy:
perboliciA O 7. (fig. 8.)
Ex punétis O , 7, ducaotur reGtz O3 , 72 parallelz afymptoto Ag
& occurrentes alteri afymptoto A 3in g, 2. retavero 72 occurrat AQ
_in punélo 5. Praetered ex puncto 7, ducatur reéta 4 9 parallela alympto-
to A 3& occurrens reCtz A-O in g. ducatur etiam-in Hyperbola 03,
ordinata 7 8. His pofitis.
I. Scétor Hyperbolicus A O 7 zquatur fegmento Hyperbolico:
23 O 7. Nam ex proprietate Hyperbolz O 7abfciffz A 2, A 3 funtue
reciprocé ordinatz3 O, 2 7. Quare Triangulum A 3 O zquatur Trian-
gulo A 2 7. unde {ublato communi Triangulo A 2 § & addito Trilineo.
O 57, {efor Hyperbolicus A O 7 aquatur fegmento 2 3 O 7. Hine fe-
quitur oftendendum effe Figuram A B b 2 efle duplam fegmenti 22 02
11. Figura ABb 4 dimidia eft fegmenti Hyperbolici M Ry Y ut
oftenfum eft Theor, VIIL pracedenti. Eft autem fegmentum MRy ¥
duplum fegmenti MR # 7 ut ibidem diGtum eftin demonfiratione, ergo
figura ABb 4 cft zqualis fegmento M R 7 m. Oftendendum igitur refe
tat fegmentum MR 7 cfle duplum fegmenti23 O 7. I
L1k
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111 Quoniam ( kyp. ) AO eft zqualis AB five AC; in Triangulo
Re@angulo ACO, quadratum CO - duplumeft quadrati AO. Eft an-
tem CO ( byp. ) femiaxis -Hyperbohf_ OR,& AO l"cn}iaxis Hyperbo-
lz O 7. Quare fi oftenderimus ablciffas CM , C m effe inter fe ut abf-
ciffas A 2, A3, cium fegmenta Hyperbolica hoc pofito fint ( Lemm. 2.
rac. ) ut quadrata femiaxivm CO, AQ , fequctur fegmentum M R 7m
duplum effe fegmenty 2 3 O 7. Quare fupereft tantim oftendendum
abfciffas (M, C m , efle ut abfciffas A2, A 3+ Hec autem. demon-
ftrabimus oftendendo tam CM, C m, quam A 2,A 3. eficut AO ad A o.
IV. Acprimd oftendamus CM , Cmellcut AQ ad A g. Adverte
eim Hyperbola O 7 fitzquilatera ( byp. ) angnlifque 3 & 4 idcircé rec-
tus,ejus dimidiam 3 A 9 five alternum 8 ¢ 7 effe femire@um, ac proinde
i Triangulo re€tangulo 7 8 o, latera 9 8, 8 9 funt zqualia, Deinde
quoniam ( kyp. ) A m fumpta eft zqualis BF , Cm aquacur A Five
ME, unde CMeftad Cmurt CMad ME,fivent MEad Mi.[ i C1I
fit diameter circuli CB. ] Sive ut MEad AC. + AM. Eff autem ME ad
AC five AE,ut AB ad AD five O 4five 2 7 (2qualem O « ex propries
tate Hyperbolx zquilaterz O 7) five A 8, Et cadem ME cftad AM ue
ABad BD,five 87, five 89. CunergoME fitad AC ut ABad A 8,
& ME ad AM ut AB ad 89 , fequitur ME effe ad AC + AM ( hoc eft
CM ad C m utdiCtum cft) ficut AB ad A8 189, hoc elt ABfive AQ
ad A 9. -
V. Oftendamus modd quod reliquum eft etiam abfciffas A2, Agefs
feinter feut AO, A 9. Hoc autemeflt facile, Nam ex proprietate Hy-
perbolz O 7 cujus afymptoti funt A3, A 4. Azeftad A 3 utrecipro-
c¢30 ad 2 7 five illi zqualem A 4. Ut autem 30 ad A g itaAOad
A 9 in Triangulis fimilibus A3 0, A 49, ErgoA2,A3:: A0, Ag.
Quod ezat demonftrandum.

Theorema X.

Igura BE genita ex tangentibus BD-applicatis ad BF 2qua-

tur Figurz BEK contentz arcu. circuli BE & Concheide
BK defcriptz Polo O, { fumptis AB, AO zqualibus ) bafi
A a4, axc AB.

Unde- (patiorum: cjufmodi Conchoidalinm dimenfiones:
inrorefcunt.  Barrovv. nsm. 11 12. :

Figuram BFb zquari Figure BEK amté offendimus Theor. VI,
num. 2. eddemque via qua Barrovius qua flatim fefe offert , nempe quo-
mam fingulz ordinatz F b, EX eidem tangenti BD atque adeo inter fe
funt zquales..

L
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Hinc auteor fequi dimenﬁoncn?fpatiorum Conchoidalium manife(-
tum eft ; Clum fic demonftracum Figuram BFb § Rectang. AFba cffe dis
midium fegmenti Hyperbolict MRyY :( Theor. 8.)) aut ctiam duplum
fetoris Hyperbolici AO 7. . '
Haétentis przclara Doctiffimi Barrovii inventa circa Conchoidum di-
menfionem , Figurd{que ei connexas Secantium ac Tangentium , atque
ea cumnoftra methodo egregic. cohzrere demonftravimus, . Nunc ad
alia progrediamur, '

PROPOSITIO XXIV.
" Ocus Conchoidicus infinitus eft , five fpativm fub Con-
wchoide DE (fiz. 9.) ejufque alymptoto ZY in infinitum
produdtis majus cft quacunque figura data.

~ Pwallifius hoc ingeniose demonflravit Mechan, part. 2. prop. 30. fed
Jacilins vem abfolviffes , fi fegmentorum ,Conchoidicorum dimenfionem
wvtam habn:ffet. Ex multss autem modis gqui [e offernnt ad hoc demonftran-
dim , fequentem eligimus ut breviorem.

_ DEMONSTRATIO.
OSten{'um eft in propof. 21. Figuram Conchoidicam CXYE zquari
QS fegmentocirculari BEMNG 1 fegmento Hyperbolico MOPN,
Per’ acecflum autem continuum pun&torum F, G, ad H, I, Figura
Conchoidica CXYE abit in {patinm contentum f{ub Conchoide duplici
DC, DE & bafi XY in infinitum produis.

. Ex altera autem parte , fegmentum circulare BFMNG abit in femis
circulum HBI, & fegmentum Hyperbolicum MOPN: in locum Hy-
perbolicum comprehenfum ordinata He, abfcifla HI, alymptoto infi-
nita 1z, & curva Hyperbolica & P pariter infinira verfus P.

Cum igirur locus ille Hyperbolicus infinitus fit quoad ared feu major
quacunque figura data , ue fatis Geometris notum cft, fequitur {patium
Conchetdicum inter Conchoidem duplicem & alymptotos contentum
ciun zquetur femicirculo & leco illi Hyperbolico, infinitum effe
quoad arcam, ergo & dimidium contentum fub DZ axe, & curva DE,
arque ‘afymptoto Z Y ininfinitum productis , infinitam etiam eft. Quod
erat demonftrandum, .

_ FPROPOSLT1O: XXV,
Irculus, Hyperbola, & Conchois cam inter {e connexio-
nem habent , utfi ecarum una quadretur , alix dua fimul
fumptz quadrentur & vicilfim.
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DEMONSTRATIO.

Oc ex preecedentibus fatis manifeftum cft, Pauld tamen alicer &
Hdariﬁ?mé id demonftremus, Ex punéo D ( fig.9. ) fit DV. tangens
Conchoidem DEin D , & occurrens radio Conchoidis AE in V.

Figura Conchoidica ZDET zquatur ( prop. 20. Coroll, 1, 2. ) Se&lori
circult ABG 1 fegmento Hyperbolico NPRQ__ ergoaddendo utrinque
Figuram Conchoidicam DEV , trapezium DZTV zquatur feStori cit-
culi ABG 7 fegmento Hyperbolico NPRQ t Figurz Conchoidicz
DEV. Quarc (% trivny harum figurarum quadretur una , quadrabuntur
aliz duz fimul fumptz, & {i quadrentur duz quadrabitur tertia, Qued
erat demonftrandum. -

Dimenfto Solidorum Rotundorum ex Conchoide gens-
torum circa Bafin,

PROPOSITIO. XXVL
Lemma ad Jequentem.

Sto (fig 5 ) quadranscirculi BEP, ¢jufque fegmentum
BMN , & radius BF productus in A , denique per A, AL
parallelaEP. '
Dico data circuli quadraturi haberi feun reduci ad Spharam
Rotundum genitum ex fegmento BMN circa AL revoluto.

DESMONSTRAT I0.

X N demittatur in'FP perpendicularis NY. Ex Archim. reducitur
Ead (phzram tam Rotundum cx fegmento FBNY c¢irca FY, quam
Cylinder ex ReQangulo FN circa camdem FY. ‘Ergo & Rotundum cx
feemento BMN circa eamdem FY. Jam daté circuli quadraturd , qua-
dratur feGtor EBN, ergo & fegmentum BMN. Quoniam igitur datd
circuli quadratura reducitur ad fphzram Rotundum ex BMN circa FP,
& BMN fegmentum quadratut , data eadem cieciili quadratura habe-
turreta TV parallela FP five AL, tranfiens per centrum grav, feg-
menti BMN. ( prop.8. Corell.1.) 'Rurfus quoiiam habetur recta TV
parallela AL, wanfiens per centrum gray. fegmenti BMN, . & ipfius
fegmenti guadratura ; reducetur ad fphzram Rotundum ex eodem feg-
mento BMN circa AL ( Prop; 8. Corolli 2, Quod-crat denonfirandums,




Corollarium, Similiter daed circuli quadraturd oftendetur Rotundum
ex quadrante integro BEP circa AL reduci ad fpharam,

PROPOSITIO XXVIL
Sto (fig.s. ) fegmentum Conchoidis BME, cujus Polus 4,
_saxis BF , bafis FK,
Dico datd circuli quadraturd reduci ad fphazram Rotundum
¢x BME circa bafin FK.

DEMONSTRATIO.

Entro F, radio FB, defcriptus {it quadrans circuli FBP, qui fecetin
CN reGtam ME ordinatam Conchoidis,Rotundum ex PME circa FX
zquatur,Rotundo ex BMN circa AL ( prop 5. ) fed Rotundum ex BMN
circa AL reducitur ad’ Spheram datd circuli quadraturd.  Ergo cidem
dacd Rotundum ex BME reducitur ad fpharam. Quod erac demonfir,

PROPOSITIO XXVIIL

[fdem pofitis, Dico Rotundum ex loco integro FEGK circa
afymptotum infinitam FK ectiam reduci ad (phaxram dad
circuli quadratura.

DEMONSTRATIO.

Adem eft. Oftendetur enim tale Rotundum zquari Rotundo ex quas
Edrantc BEP circa AL, & hoc reduci ad fphzram datd cirenli qua-
dratura.

Scholion. Spatum Conchotdicum FBGK infinitum ¢ff , ut offendimus
prop. 24 revolutum tamen cirvea afjmpmmm generar Solidum finitum,
Hoc mirantur qui Geometrie arcana ignorant , Geometre antem [ciunt
ifiems'n aliis snfinstis lacis afymptoticis veperivi, ac prafertim in Hypess

olico,

Dimenfio Rotundorum ex Conchoide genstorum. cirea
edxem.

PROPOSITIO XXIX.

| Lemma ad [equentia.
TY Otundum ex fegmento Hyperbolico citca afymptotum
& \rotato redusitur ad fphxram,

DEMONS-
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DEMONSTRATIO.

* €Tt Hypetbola DE, ( fig. 11.) cujus centrum A , alymptoti AC, AF,
Sﬂlmptis in ca duobus pun&is D, E , ducantur DC, EB ordinatz ad
alymprotum AC. Oftendendum eft Rotundum ex fegmento BCDE

Ci.l'f.‘s'l AC l'Cdl.lCi ad ::::és':!.‘..h-e::-;.?;".E'_-...";_‘.'.'.!.?a':':e:.'::'.; g

Ex D, E, ducantur DI, E F parallelz afymptoto AC , & inter I, F
fumpto quocunque punéto H , ducatur HG parallela eidem A C & oc-
currens Hyperbolz , in G.

Re@lz DI, G H circa AC rotatz generant {uperficies Cylindricas
que funt inter fe in ratione compofita AL, AH; DI, GH, hoc cft ut
Reftangula ALD, AHG. Sunt autem hac Reétangula zqualia ex pro-
prictate Hyperbolz, ergo & fuperficies ille Cylindricz ex DI , GH cir-
ca AC. lllis etiam codem modo probabitur 2qualis fuperficies Cylin-
drica genita ex EF circa AC , ergo {umma omnium {uperficierum Cy-
Jindricarum ex DI, GH , EF circa AC ( hoc eft folidum Rotundum
ex fegmento DEFI circa AC ) zquatur fuperficiei Cylindricz uni,verbi

aua, ex DI du&a per FI, hoc eft Cylindre cujus bafis foret zqualis
uperficiei Cylindricx ex Dl circa AC, altitudo autem FI, Ergo foli-
dum rotundum- ex fegmento DEFI circa AC reducitur ad {pheram,

Et addito Cylindro ex Reétangulo AD circa eamdem AC, Rotun-
dum ex figura ACDEF circa AC reducitur ad fphzram,. Atque cx hoc
aufecendo Cylindrum ex Re€tangulo AFEB circa camidem AC, reli-
quum , hoc ¢ft Rotundum ex fegmento BCDE circa AC etiam reduci-
tur ad fphzram.  Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XXX.
Y Sto ( fig. 13.) Conchois BD , cujus Polus A, bafis GR,
axis BG ( cujus quadratum BEFG ) radii Concheidis AD,
Ad, ordinate DC, 4 ¢, qua producanturinl, s, itaut CI , ¢
fint zquales radiis AD, A 4 (it przterca BH zqualis & perpen-
dicularis AB. & per H centro F, alymptotis EE , ES defcripta
fit Hyperbola HK,
Dico punéta 1, # eflc ad Hyperbolam HK.

DEMONSTRATIO.

SUmpta AN zquali BG. Centro A radio AN defcriptus fit quiadrans
circuli ANO , occurrens in Q etz AD. ex Qin AN fit perpendi-.
culatis QP. Sccet etiam AD af‘y_mgtotum ‘GRinM, & CI reftam BF

m-Le
M
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Quoniam AP zquatur GC (prar. 4. Coroll. 1. ) 8 AB (hyp.) ipi
BH, & GB ipfi BE , reliqua AG reliquz EH @qualis cft. Deinde quo-
niam AD ( hyp. ) quatur CI, & MD ex natura Conchoidis ipli GB,
aut BE , aut CL, rcliqua AM reliqua LT &qualis cft. Ciim igitur AG,
AM ipfis EH, LT zquales fint, erit AG, AM::EH, L1 Sed AG,
AM:: AP, AQ:: AP, AN::GC,GB::FL, FE. ergoEH ,Ll::
FL , FE. Quare puntum I eft ad Hyperbolam HK.Idem oftendetur de
punéto 4. ergo &c. Quod erat demondrandum,

PROPOSITIO XXXI

IIfdem pofitis ( Fig.12.) fi fegmentum Conchoidis BCD vol-
vatur circa axem BC.

Dico Rotundum inde genirum reduciad fpharam data Hy-
perbolz quadratura.

DEMONSTRATIO.

X propofi 29. Rotundum ex fegmento Hyperbolico EHIL circa
Eafympmtum EF reducitur ad {pharam, ac proinde cubatur fumma
quadratorum 1L, # /, HE, Cubatur autem & fumma quadratorum CL,
¢l, BE ordinatarum Re&anguli BELC. Denique data Hyperbole
quadraturd quadratur fegmentum EHIL , ac proinde cubatur {olidum
re€tum cujus bafis EHIL, altitudo BE , five quod idem eft , eubatur
fumma Reétengulorum ILC ,4/¢, H E B. Ergo & eadem fumma rec-
tangulorum bis {umpta.

Quoniam igitur cubatur 1. fumma quadr. IL, 7/ HE; 2. Summa
quadrat. LC ; /¢, EB. 3.{umma Reétang.ILC, i /¢ , HEB bis fump-
ta ( data Hyperb. quadraturd ) eidem data cubabitur fumma quadrato:
rum IC, i ¢, HB. five zqualium (prop.30.) AD, Ad, AB. applicato-
rum ad axem BC. 1

Ergo ( prop. 6. ) datd Hyperbole quadraturd Rotundum ex fegmen-
to Conchoidis BCD , circa axem BC, reducitur ad fpheram. Quod
erat demonftrandun.

DeCentro Gravitatis Conchoidss.
PROPOSITIO XXXIIL 4

xqualis & fimilis BC, BD, quarum Polus A, bafes ER, EF.
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Dico data circuli & Hypetbolz quadraturd habericentrum
gravitatis Figure Conchoidice B CD.

DEMONSTRATIO.

Ata circuli & Hyperbolz quadraturd quadratur fegmentum Con=
Dchmdtcmn BGD (jprop.25.) Deinde dack folius circuli quadratu;
ri reducitur ad fpha:ram Rotundum ex codem fegmento BGD circa bas

fin EE ( prop.
Ergo data c:rcull & Hyperbola quadraturé habetur reéta XZ paral«
lela EF, tranfiens per centrum gravit, fegmenti Conchoidici BGD.

(prop. 8. Coroll.1. ) atque ita habctur puuétum X in quo hujufmodi
recta fecataxem BG.

Eft autem idem punétum X centrum gravie. Figure BCD compofita
ex duabus Conchoidibus zqualibus & fimilibus BCG, BDG. Ergo
datd Circuli & Hyperb. quadratur habetur X centrum grayit. BCDy
Quod erat demonftrandun.

PROPOSITIO. XXXIIIL

Ifdem pofitis (fig. 13. ) centro E defcribatur quadrans circuli

EBF xqualis generatori Conchoideos , & occurrat ordina-
tzGDin H. Producarur etiam EB in O, ita ut BO fit aqualis
GH, ititem Bl perpendicularis ad BE,& ®qualis AE diftantiz
Poli A a bafi Conchoidis EE. Praterea centro E, afymptotis
EO, ER pet [ deferipta it Hyperbota qua occurras inM , N
rettis GM , ON parallelis ER. Denique fupponamus rectam
VY parallelam EF & occurrentem axi BE in V,tranfire per cen-

' trum gravitatis fegmenti circularis BGH.

Dico AV eflcad EX utfegmentum Hyperbolicum GMNO
t fegmetum circulare BGH — Red&angulum {ub AE GH ad
‘crrmentum circulare BGH.

DEMONSTRATIO.

SEﬂmentum Conchoidicom BGD eft ad fegmentim circulare B@H
ut AV ad EX ( prop 7.) Eft autemn fegmentuim Conchoidicum BGD'
( prop.22. ) zquale fegmento Hyperb, (JNfNO Tfe m, Circul. BGH
— Rectang. fub AE, GH. Ergo ut AV ad EX ira egment Hyperb.
GMNO chomcnt circul, BGH — Rectang. fub AE, GH ad f'eg-
mentum circulare BGH, = Quod erat dcmonﬂrandum. o
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PROPOSITIO XXXIV,

Demonflratur Theorema quod Doé’z‘zﬂ;‘mm P. Lalovers
snvenit ¢ indemonfiratum relrquit circa centrum
gravitatis Conchoidss.

Ifdem pofitis ( fig.13. Jintelligatur re@a AB cfle Libra Archi-

medea (ufpenfa ex pun&to E, pendidrque libere ut jacetex
brachio EB fegmentum circulare BGHsex pun&o autem Aex.
tremo brachii EA pendens figura L zquiponderer fegmento
BGH. Sitque ut ante XZ tranfiens per centrum grav. fegmen
ti Conchoidici BGD. '

Dico AE effe ad EX ut fegmentum Hyperb. GMNO 1 feg-
ment. circul. BGH — Re&tang. fub AE, GH , ad fegmentum
Circul. BGH 1 Figuram L.

Praclarum hoc Thesrema refertur inlib, de Cycloide. Append.
2. ntm. 8. ‘

' DEMONSTRATIO.

Uoniam Figura L ( #yp. ) 2quipondcrat fegmento circular+BGH,

Librd A B fufpensd ex E, tranfitque V'Y per centrunr gravit
ﬁ?g_lnen‘t_i-BG.H, AEeft ad EV, utreciproce fegmentum Circuli BGH
ad figuram L. Ergo AE ad AE T EV fivead AV , ut fegmentum circuli
BGH ad idem fegmentum BGH { L.

Jam fegmentum Conchoid. BGDeft ad fegmentum circulare BGH
T figur. Lin ratione compofita ex his duabus. :

1. Segmenti Conchoid. BGD- ad cireulare BGH. -

2.Segmeuti circul. BGH adidem BGH 1 L.

Eft autem prima ratio cadem qua AV,EX(prop.7. ) & 2. ratio eadem
quz AE, AV ut modo oftendimus, rationes autem-AE , AV; AV, EX
componunt rationem AE, EX. .

Ergo AE eft ad EX ut fegmentum Conchoid. BG D(hoc eft prop.2z.
fegmentum Hyperb, GMNO 1 fegm. circul. BGH — Re&ang, AE,
GH ) eft ad fegmentum circul. BGH 1 L. Quod crat demonfirandum.,

PROPOSITIO XXXV.
¥ Ifdem pofitis ( fig 13. ) Dico.dari circuli & Hyperbolz qua-

draturd non: folim haberi centrum gravit. totins Figure
Con-
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choidice BCD, ut demonftratum eft, prop. 32. fed etiam ejus
dimidie nempe fegmenti BGD.

DEMONSTRATIO.
Ata circuli & Hyperb. quadraturd, habetur re@ta XZ parallela
alymptoto EF, tranfiens per centrum gravit, fegmenti Conchoid,
BGD ut oftenfum eft pradiéta propof. 32. in decurfu demonftrationis.
Deinde datd folius Hyperbolz quadraturi , reducitur ad {phzram
Rotundum ex codem fegmento BGD circa axem BG ( propof. 32.) &
datd quadratura circuli atque Hyperbolz idem fegmentum BGD qua-
dratur ( prop. 25. ) arque ita data circuli & Hyperb. quadratura babetur
re€ta SZ parallela axi BG , tranfiens per centrum gravit, ejuldem feg~
menti BGD ( prop. 8. Coroll 1. )
Quoniam 1gitur daid circuli atque Hyperb.quadraturd habentvr duz
reGe XZ, SZ tranfeuntes per centrum gravitatis fegmenti BGD, 1i{dem

datis habetur punétum Z illius fegmenti centrum gravitatis, Queod esas
demonfirandum.

De ngem.i{m.r Conchoidss.
PROPOSITIO XXXVI.

Plures noveque conftruétiones traduntur ad invenien-
dam Conchoidis T angentem 5 atque ab alits trads-
te partim emendantur s partim ex noflris
principiis demonfivantur.
ESto (fig. 14.) Cenchois CD, cujus Polus A, Axis BC,

Bafis feualymptotus BT , datum in Conchoide punétum
D, ex quo oporteat Tangentem ducere.

_ Prima Con ﬂmﬂéo;

]Ungamr AD, qua Balin BT fecetin E , tum in AC fumpti
AF zquali axi BC, defcribatur quadrans circuli AYG qui fe-
cetretam ADin H, & ex H ducatur circulum Tangens HL,
quz occurrat in L re&2 AG. Denique fiatut AH ad AD,ita
AL ad quartam EX fumptam yerfus T.
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Juné&a DX tanget Conchoidem in D.
Demonftratio patet ex prop. 9. cum , circuli quadrans AFG fit figu-
ra genitrix Conchoidis CD. :

Secunda C anﬂmﬁia.

Ungatur AD quz occurrat afymptoto in E, {itque DQ pat-

pendicularis ad AD,quz occurrat in Q retz AG, parallclz
afymptoto BT , & recte AQ_{umatur zqualis EX.

Jun&a DX tanget Conchoidem in D.

DEMONSTRATIO.

TRiangula Reétangula AHL, ADQ_ciim fimilia finc, AH, AD::
AL, AQ;fivecum A Q. EX zquentur (byp.) AH, AD::AL
EX. Ergo(prop.9.) DX tanget Conchoidem in D.

Tertia Co?zﬂmﬁio.

]'Ungatur AD & ex D ducatur DV perpendicularis ad AC,
oJ & fiatut DVad AD ita AD ad EX,
Jun&a DX tanget ConchoideminD.

DEMONSTRATIO.
N Triangulis fimilibus AHL, ADV ( propter parallelas AQ, DV)
AH, AL::DV, AD:: AD,EX (hyp. ) & permutando AH,
AD:: AL, EX.Ergo, &c.

Quarta C onflructio.

5]‘Ungamr AD, quz occurratafymptoto in E, fitque ut BEad

AEita AD ad EX.
Jun&a DX tanget Conchoidem in D.

DEMONSTRATIO.

AE, BE ( byp. ) :: EX, AD. Sed AE, BE:: AL, AH ( propter
fimilitud. Triang. ABE, AHL )ergo EX, AD:: AL, AH, &
iuvertendo AH, AL:: AD , EX, & permutando AH, AD:: AL, EX.
ergo, &c.
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Quinta Conflrnétio.

X punéto D fit DV perpendicularis ad axem AC, & DO
perpendicularis ad AD, quz occurrat in Q afymptoto BT.
fidtque ut BV ad BA ita EO ad OX.
Jun&a DX tanget Conchoidem in D.

DEMONSTRATIO.

Uoniam BV, BA (kyp.): : EO, OX:: componendo AV. BV ::
EX,EQ:{ed AV,BV:: AD,ED:: AQ, EO. Ergo EX, EO::
AQ, EO. Quare EX zquatur AQ, Ergo { Conf#r.2.) DX tangit Cons

chotdem in D.
Sexta C onﬂmEZio.

Ungatur AD, ex D ducatur DV perpendicularisad AC, &

DI perpendicularis ad BX. Tum fiat ut IE ad DEita AD
ad EX, ;

Jun&a DX tangit Conchoidem in D.

DEMONSTRATIO.

IE,ED::DV,A\D,fedI E,ED:: AD,EX(bp. JergoD V,
AD:: AD, EX. Quare ( 3. Conftrut, ) DX tangit Conchoidems.

S eprima Conflruitio.

Un&a AD, quz occurrat BX in E . ducatur DV perpendi-
cularis ad AC, & exE,ES perpendicularis ad DV, jun-

gatiirque AS, & angulo ASD flatzqualis angulus ADX.
Jun&ta DX tanget Conchoidem in D.

DEMONSTRATIO.

Uoniam anguli ASD, ADX fint aquales ( byp. ) & altérni
SDA , DEX; Triangula ADS, DEX, funt fimilia , & DS,
DA::DE, EX. Eft autem DS, zqualis EI, ergo EI, DA: : DE,
EX , & permutando EI, DE: : AD, EX. Ergo ( 6. confiraét. ) DX
tangit Conchoidem in D, : mide:
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Oftarva Conflruédio.

TiTngatur ADy qu occurrat in Eafymptoto BX, & ducatur
DV pecpendicdlatis ad axem BC. Fidrque ut quadratum
AVt Redangalam DV, BE ad quadxatum DV ,m BV ad
V K.
Jundta DK ranget Conchoidem in D,

DEMO?\IS”'RATIO

Uoniamy KV, VB: ¢ Quadr. DV, Quide. AV  Reétang: DV,
BE. Compancudo KV, KB :: Quadr. DV, Qadr. DV  Quadr
AV  Re&tang. D v, BE.

Sit ex D recta DX tangens Conichoidem & occurrens alymptoto BT
inX. DV,AD:: AD, [:X(; conftr. )ergo DV , EX : : Quadr. DY,
Quadr. AD

Praterex DV, BE : : Quade DV, Refang. DV 4 BE. Ergo DV,
EX 1BE five DV, BX : : Qual. DV Qm!r ADT Reétang, DVe
BE. Eft autem Quadr. AD zquale Quadr, DV 1 Quadr. AV, ergo
DV, BX:: Qudr. DV, Quadr. AV § Re@ang. DV, BE.

Atqni anté {ic oftendimns ¢ criam KV ad KB; ergo DV, BX#:
KV , KB. QuareKBX eft Triangulum cujus hypntcnnfa KDX. Tangi
autem DX ( hyp. )ergo & KD tangit Conchoidcm in D. ngdcrat
demon{lranduxn

Nona Con§truttio e§t Barroviana.

Barrovius in LeEione GeometvicaVIILL.num. 12.Theovema gwé:
 dam univerfale demonftrat ex quo deducitur ﬁqmm -
C‘mﬂm}}‘m pro Tangente Conchoidis.

]'Ungatur AED, ex qua auferatur AH xqualis ED,ex H
ducatur HM pcrpendicular:s ad AH,& occurrens BT in M.
& ex Dre@ta DO parallela HM , occurrens BT in O. Si rc&x
MO fumatur 2qualis OX.

Jun&a DX ranget Conchoidemin D. ,',, :

Hane conftruétionem: ex noftro prmc:pm unwerfal: ita facilé demon-
Rrabimus,

DEMONS-
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DEMONSTRATIO.-

Uoniam angulus AHM reftus eft (byp.) HM tangit circulum
; Q FG , ergo MH , & HL etiam tangens conftituunt lineam re@am.
Rurfus propter HM , DO parallelas ( byp. ) anguli AHL,EDO funt
zquales, funt autem laterta AH, ED zqualia(byp. )& anguli A, E
zquales propter parallelas AL, EO. Ergo Trangula AHL, DEO
zqualia funt 1o omnibus. Q are AL , EO zquales funt. Jam vero prop-
ter fimilitudinem Triangulorum EHM , EDO ob parallelas HM , DO.
HE, ED::ME, EO. Ergo componendo HD, DE:: MO, EO,
funt autem MO, OX zquales ( byp. ) ergo HD, ED:: OX, EO. fi-
ve HD, AH::0X, EO, & cemponendo EX, EO,:: AD, AH.
Eft autem EO ntdiwimus zqualis AL. ergo EX, AL:: AD,AH. quare
(comftr.1. ) junéta DX rtangit Conchoidem in D

Decima Conflrutio eft Fermatiana.

Fermatius ( Oper. Varior. pag. 47.) [eribens ad Robervallium
hanc ei confEractionem & Schedis ut ait prapropere excerptam
mittit abfque demonftratione.

Un&i AD, & demifsd perpendiculari DI, it Re&angu-

lum DIT 2quale Re&angulo DAE { quadrato DI, & fiat
utBlad IT ita DI ad IX. Jun&a DX tanget Conchoidem
in D.

Ego ciim hane conflru&tionem demonftrare vellem , reperi erratum
quoddam in eam irrepfiffe, credo Typographi vitio ,neque enim tantum
Virum fugere potuiffet , qui etiam methodum optimam & univerfalem
tradidit pro tangentibus omnivm curvarum, Igitur loco quadrati DI,

legendum eft Re&tangulum AV, DI, five Re@angulum AVB, & fic
reflituenda Conftruétio.

Un&i AD, & demifsa perpendiculari DI, fit Re&angulum

DIT zquale Rectangulo DAE 1 Refangulo AV, Dlyel
AVB, & fiat ur Bl ad IT , ita Dl ad IX.

Jun&a DX tanget Conchoidem in D.

DEMOXN STR ATIO.
-EX E fit ER perpendicularis ad AE, & occurrensin R refiz AT,
Triangula AVD, AER Retangula & habentia alternos angulos
ADV, EAR zquales funt fimilia,ergo AD , VD :: AR, AE. Quare
Q)
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Reftangulum AD, AE zquatur Retangulo VD, AR.

Rurfus cum HL tangat circulum atque ita angulus AHL retus fit,
Triangula AHL, AV D funt fimilia; quare clim demifsa HN perpandis
culariad AG,. Tnangula AHL, HNLfint fimilia, etiam Triangu_l_a
AVD , HNL fimilia funt; quare AV, VD:: NL, NH, atque ta
Re&tangulum AV, NH , five AV, DI, five AV , BV zquatur Re-
&angulo VD, NL.

Quoniam igitur Reftangulum AD , AE oftenfum cft zquale Reétane
gulo VD, AR; & Reﬁangu\um AV ,BV Reétangulo VD , NL; duo
Reétangula imul AD, AE; AV, BV zquantur duobus {imul VD, AR;
VD,NL, five Re&angulo fub VD & AR 1 NL.

Suntautem (ex byp. ) duo Reétang. fimul AD, AE; AV, BV 2qua-
lia ReQangulo DIT , five Reétangulo BIX ( quoniam byp. BI, IT::
DI, 1X ) ergo Re@angulum fub VD & AR { NL zquatur Rectangu.
lo BIX. atque ita cum latera VD, Bl fint zqualia, ctiam AR §NL
zquabitur 1pfi 1X. ergo addendo utrinque re&as zquales AN, EI; AR
t NLt AN, hoceft AR 1 AL zquabitur EI 1 1X hoc eft reétz EX.

A punéto D in AD fit perpendicularis DQ qua occurrat in O rectz
BT, &in Qge&a: AR. Quoniam ER , DQ funt perpendiculares eidem
AD, parallelz funt inter e, funt autem EO, RQ etiam parallelz , qua.
re in parallelogrammo ERQQO, EO zquatur RQ, cft autem EO zquas
lis AL proprer fimilitudinem Triangulorum EDO , AHL & zqualita-
tem laterum AH , ED : ergo AL zquatur RQ, & AR 1 AL zquatur
AR t RQ five AQ Oftenfumcft autem AR { AL zquari EX, ergo
AQeidem EX zqualis eft. quare ( 2. confiraét, ) DX tangit Conchol-
dem m D. Quod erat demonftrandum. .

Undecima Conflructio eft Cartefiana.

Cartefius lib. 3. Geometrie hanc tradit conftructionem ad inye-
niendam vectam DY que [it perpendicalaris ad curv am Con-
chosdem CD in punéto D, five ad tangentem DX,

Un&a AD, & demifsd DI perpendiculari ad BT, fumatur in
AD ipfi DI zqualis DZ , exZ ducatur ZY parallela DI five
AB, & ®zqualis AE.
Jun&a DY eft perpendiculatis ad tangentem DX unde fi ip:
fi DY hoc modo inveniz ducatur perpendicularis DX, erit DX
tangens Conchoidem in D,
Hoc autem fic ex pracedentibus demonftrabimus,
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DEMONSTRATIO.

1 DX tangat Conchoidem in D , & fit DZ 2qualis DI, & g ¢ parals
Slcla DI xzqualis AE, Oftendendum eft jun&tam DY efle perpendis
cularemad DX.

Quoniam (' 7. Conftruét.) pofita DX tangente, dutique DV ordina-
ta Conchoidis & ES perpendiculariad DV , junétique AS,angulus
ASD =zquatur Angulo ADX, fuberaétis utrinque angulis reétis ESD
ADO, reliqui anguli ASE , ODX funt 2quales.

Confideremus jam Triangula AES , DZY. Latus DZ ( byp. ) zqua-
tur DI five laceri SE. Etlawus ZY (hyp.) lateri AE, angulus etiam
DZY zqualis eft angulo AES , nam qui illis deinceps funt AZY, DES
alterni zquales funt ob parallelas ( byp. ) ZY. DI vel ZY, ES. Ciamigi-
tur Triangula DZY , AES duo latera duobus lateribus 2qualia habeant,
angulofque illis lateribus comprehenfos, etiam reliquos angulos ZDY,
ASE zquales habent.

Eft autem probatum angulum ASE zquari angulo ODX. ergo angus<
fus ZDY angulo ODX zqualis eft. arque ita addito communi angule
YDO, totus angulus YDX, toti ADO zquatut. eft autem A DO rec-
tus [ hyp.) ergo angulus YDX rectus eft. Quod erat demonftranduna.

SCHOLIO .7(.
NOn difficile eft multas alias ex pracedentibus conflruétiones elicere,

neque nos in omnibus illss quas retulisans vecenfendis ac demonffran-
Ais tantum tmmorati effemus , nifi duplicem ex eo urilitatem capi po/k V-
deremus, una eft guod inde intelligs poreft quam refie conveniat methodus
noftra cum iis quibus celeberrims Geometre ufi funt , altera antem & pre-
cipua , quod ex multiplici confbruttione ad inveniendas tangentes , varia
earum etiam Innotefcunt proprietares , guarum cognsrio ad multa i/5g-
nia Theoremasa, prafertim vero ad curvarnm ip[arum dimenfionem wiilsf~

frmnaeft,
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DE CONCHOIDI1BUS.
PARS:  DERTLTA

DE CONCHOIDE SEMICIRCULARL

Sto { fig. 15. ) Conchois FG , cujus axis DF. Bafis DS, Po-
lus A , Figura genitrix ACB {emicirculus diametri AB.
Conchois FG vocatur Concbois [emicircularis.

Ex ipfa generatione manifeftum eft 1. curvam FG nunquam coinc
dere cum bafe DS, cum omnia punéta F, g , G fint ulera reGam DS,
2.Curva FG accedlt iempcr ad bafin DS, Ciim enim femicirculus ACB
fitillius figura genitrix,erit quazlibet chordaAC duétaa pole A infemi
circulo zqualis refpondenti EG. $i ergoex punétis C, G demittantut
in AL, DS parallelas perpendiculares CR, GS erunt ill zquales prop-
ter xquahta{em Trianoulorum Reé’(anuu]omm ACR, EGS. Cum e
o CR minuatur mfoa quamcunqm mayutudmem datam punéloC
E:mpto propilis indefinité ac puné’mm A. etram perpendicularis GSmi-
nuitur infra quamcunque magnitudinem datam , ac prmnde DS rets

g
in infinitum produéta cft arym?mtos curyg F G in infinitum pro-

du@z.

Hoc pol’to,Oﬁz in fecundi parte circa Conchoidem antiquam & Ni#
comedeam prz 1t1mus,m hac tertia parte, circa novam hanc Conchoi«
dem facere in animo eft , arque illi applicare methodos generales initio
traditas pro omnibus Conchmdlbns

Igitur 1. dabimus dimenfionem {egmentorum fpatiique integri Con-
choidis femicircularis. 2. Rotunda circa bafin ex ea genita ad fphzram
revocabimus. 3. Idem praftabimus circa Rotunda circa axem. 4. Cen:,
trum gravitatis in hac Conchoide inveftigabimus. 5. Variis modis ejus
Tangentem determinabimus.

Et Coronidis loco agemus de alia quadam Figura huic Conchoidi val-
déaffini, & quacunque Do&iffimus P. Lalovera circa ‘illam Figuram
invenit atque indemonftrata reliquit demonftrabimus.

Hoc eft hujus tertiz partis de Conchoidibus argumentum.
Dimenfin
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Dimenfio Conchoidis ﬁmmrcu[am.

PROPOSITIO XXXVIL

Sto ( fig.15.) Conchois femicircularis FG , cujus Polus A,
{emicirculus generator ACB , axis DF, bafis DE.

Inter AB, AD it media proportionalis AM , & centro A
radio AM defcribatar quadrans circuli AMO fecans re&tam
ACGin N, atque omnes rectas A ¢ g, quz inter AF,AG du-
ci poflunt , in #. :

Dico Se&torem Conchoidicum AFG xquari Triangulo ADE
1 figurx genitrici ABC t duplo fe&oris AMN,

DEMONSTRATIO.
Adio AD defcribatur arcus circuli DH qui occurrat.in H reétz
AG.

Quoniam ( byp.) AB, AM:: AM, AD:: Arcus MN, Arcus DH.
Re&angulum fub AB & arcu DH zquatur Reétangulo fub AM & ar-
cu MN, five duplo {eétoris AMN.

Ex pun&is C, ¢, intelligantur ad linecas AC, A¢ perpendiculares
qua emnes convenient in punéto B, cimanguli ACB, A ¢ Bin femi-
cireulo {int reét. Hoc pofiro.

Ex principio generali tradito in prop. 3, Sedtor Conchoidicus AFG
zquatur Triangulo ADE 1 figurz genitrici ABC { Figurz Cylindricz
quam generarcot omnes reétz AB ercflz in omnibus punéiis arcis
DH , hoc eft Rectangulo {ub AB & arcu DH five ut ante oftendimus.
duplo fe&oris AMN. Quod erat demonftrandum.

Corollarium 1, Auferendo utrinque commune Triangulum ADE, fu-
pereft Figura Conchoidica DEGE aqualis figura genitrici ABC § du-
plo fe&oris AMN.

Corollarnm 2. Clim data circuli quadratur&, quadretur tam Figura
ABC quam duplum fe&oris circularis AMN, patct dati circuli quadra-
turd , quadrari-{etorem Conchoidicum AFG , ac proinde quodcunque
fegmentum Conchoidis femicircularis.

PROPOSITIO XXXVIIL
Ilfdem pofitis. Dico totum fpatium Conchoidicum DFGS

contentum axe DF , curva FG & afymptoto DSin infinitum
produdtis ®quari femicirculo ACB 1 duplo quadrantis AMO:
D
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DEMONSTRATIO.
SUmcudo pun¢tum C quam proximé libueric punéto A, femper
figura Conchoidica DFGE aquatur figure ABC 1 duplo fectoris
AMN, ergo quando punétum C convenit cum punéto A , ciim etiam
pun&um N invematur in O, & pun&um Einfinice difteca D, fequi-,
tur totum fpatium Conchoidicum DFEGS zquari femicirculo ACB4
duplo quadrantis AMO. Qued erat demonftrandum,

PROPOSITIO - XX X1X.

Determinare rationem quam habet totum jﬁﬂtium Con-
choidicum ad [ emicirculum genitorem.

Ifdem pofitis ( fig.15.) it AQ_quarta pars AB diametri fe-

micirculi genitoris.

Dicout AD + AQ_ad AQ_ira effe fpatium f(eu locum Con-
choidicum DFGS ad femicirculum genitorem ACB.

DEMONSTRATIO.

SII: P centrum femicirculi ACB, ac proinde radius AP duplus reftz
AQ_qua quarta eft pars diametri AB. Quoniam ( byp.) tres AB,
AM. AD fuor proportionales , quadrans circuli AMO eft ad quadran.
tem ABI ut AD ad AB.

Deinde quoniam AB radius quadrantis ABT , eft diameter femicireu-
li ACB, quadrans ABI duplus eft femicirculi ACB, Eftigitur quas
drans ABI ad femicirculum ACB ut ABad AP.

Cum igitur fic Quadrans AMO ad quadrantem ABI ut AD ad AB,
& quadrans A BIad femicirculum ACB ut AB ad AP. Ex zquo qua
drans AMO eftad femicirculum ACB ut AD ad AP. atque ita duplum
quadrantis AMO eft ad femicirculum ACB ut AD ad AQ dimidiam
ipfius AP. & componendo duplum quadrantis AMO t femicirc. ACB
( five fpatium Conchoid. DFGS prop.prac. )eft ad femicirculum ACB,
ut AD § AQad AQ_Quod erat demonftrandum.

Corollarium 1. S1 AB, AD zquales fint, fpatium DFGS quintus
plum eft femicirculi ACB genitoris , nam AD five AB 1 AQ_quarta
pars AB continet quinquies AQ_ :

Corollarium 2. St habeatur in numeris ratio AD, AB, facile eft affig:
nare in numeris rationem fpatii Conchoidici ad femicirculum genitorenn

Ecce Canonem univerfalem.
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Sit AD ad AB nt x ad wnitatem. Vt4 x 1 1 efl ad 1. ita [patinm
Conchoid. DYGS ¢ft ad femicireulum ACB genitorem.
1a fi AD efttripla AB. x zquarur 3. ergout 13 ad 1. ita fpauum
DFGS cft ad femicirculum ACB. Et fic de czteris.

Dimenfio [olidorum R ot undorum ex Conchoide [emicira
culari circa Bafin revoluta.

PROPOSITIO. XL.
Sto (fig- 16.) Conchois femicircularis FG ‘cujus Polus A,
femicirculus genitor ACB, Axis'DE, bafis ‘DS , ordinata
quzcunque GT.
Dico datd circuli quadraturd haberi feu reduci ad fphzram
Rotundum ex {egmento Conchoidico FGT circa Bafin DS.

DEMONSTRATIO.

Tametro DF defcribatur {emicirculus DVF, occurrens in V ordi-

natz GT. Quoniam ex natura Conchoidis, AB , DF zquales funt,
femicirculus DVE zqualis cft femicirculo genitori ACB, ex A du-
catur AO para‘iiela aflymptoto DS.

Ex principio generali tradito in prop. 5. Rotundum ex fegmento Con-
choidico FGT circa bafin DS zquatur Rotundo genito ex fegmento
FVTcirculari citca AO. Atqui (prop 26. Jdatd circuli quadratura habe-
tur Rotunduim ex fegmento circulari FVT circa AO,ergo Rotundum ex
fegmento Conchoid. FGT circa Bafin DS, Quod erat demonfiranduin.

PROPOSITIO XLIL

Ifdem pofitis ( fig. 16.) Dico Rotundum ex fpatio integro

Conchoidico DFGS circa afymptotum DS zquari {emicy-
lindro cujus bafis et DVF xqualis femicirculo genitori ACB,
altitudo autem circamferentia radii Al intercepui inter Po-
lom A & I centrum femicirculi DVE.

DEMONSTRATIO.
EX Coroll. prop. 5. Rotundum ex fpatio Conchoidico DFEGS circa
af ymptotum DS zquatur Rotundo ex femicireulo DVF circa AO.
-lomam autem recta Al eft diftantia reétz AD 2 centro gravitatis fc 1=
¢ rcuh DVF , Rotundum cx DVF circa AO xquatur fohdo reélofive
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femicylindro cujus bafis femicirculus DVF, aleitudo autem circumfe-

rentia radii AT ( Tacquer lib. 5. Cylindr. & Annul. ) ergo, &c, Quod
erat demonftrandum. '

Corollarium. Hinc patet 1. Rotundum ex fpatio Conchoidico DFGS§
circaalymptotum DS finitum effe. 2. Idem Rotundum haberi dar cie-
suli quadracurd , nam il data habetur recta @qualis circumferentiz ra
dii AT, ac proinde altitudo femicylindri 1lli Rotundo 2qualts, cujus bas
fis DVF femicirculus notus.

Dimenfio [olidorum Rotundorum ex Conchoide [emicir-
eular: circa axem revolutd. '

PROPOSITIO +XLIY

" Sto ( fig. 17. Conchois femicircularis FG ,.«cujus Polus A,
(emicirculus generator ACB, Axis DE, Bafis DE , femi-
circulus DVF 2qualis genitori ACB.

Ex punco F (it FR pecpendicularis ad DF & zqualis AD dif
tantiz Poli A bafi, produ@tdque ED verfus K, cenrro D, afym-
pratis DE , DK delcripta intelligatur Hyperbola fecundi gene-
ris RSY in qua abfcifle fint ut reciproce quadrata ordina-
tarum.

Ex Polo A ad Conchoidem FG ducatur quacunque reda

AGoccurrens bali DEin E, & ex G ordineturin Conchoide,

GT ad axem DF, producatiurque GT donec TS fitzqualis AE
Dico pun&tum S efle ad Hyperbolam RY.

DEMONSTRATIO.

Ceurrat GT circulo DVE in V, jungantirqlie FV, DV,

Ex prop. 4. AT, DT:: GT, VT. Ergo AG, DV funt paral-
lele), & angulus DAE zqualis angulo FDV. Eft autem & angulus
DVF in femicirculo zqualisreéto ADE. Etgo Triangula ADE, DVE
funt fimilia , & quadr.. AE, quadr. AD ::quad, DF, quadr, DV::
DF, DT. ( ex propriet. circuli ) Eft autem ( Ayp. ) AE zqualis. TS, &
AD, FR. Ergoquad, TS, quadr. FR:: DF, DT, quare pun&tum$
eftad Hyperbolam RY., Quod erat demonftrandum,

P

PROPOSITIO
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PROPOSITIO. XLIIIL
‘F1dem pofitis (fig. 17.) fit in ER fumpta FO xqualis DF, &
"Rin TS , TQ =qualis EG. :
Dico pun&tum Q_cffe ad Parabolam DO, cujus vertexD,
is DE, '

DEMONSTRATIO.

Uadrilaterum DVGE cft parallelogrammum ( prop. 4. Coroll. 2.)

quare EG , DV funt zquales. Sunt autem ex  proprietate circuli
quadrata DF, DV,ut reéte DF,DT, ergo quadrata FO, TQ_zqualium
ipfis DF, EG, five DF , DV funt inter {fe, ut reélz DF , DT, Quare
pun&um Q cft ad Parabolam DQ. cujus vertex D axis DE.  Quod
erat demonitrandum.

PROPOSEFTO "X L1V,

Ifdem pofitis ( fig.17.) fit EM media proportionalis inter AD
DF, compleatiicque Re@angulum FMHD, fitque TN me-
dia proportionalisinter AE ,EG.
Dico pun@um N efie ad hncam reétam MH,

DESMONSTRAT IO,

Riangula ADE, DFV fimiliafunt, & EG zqualis DV, ut offen-
Tfum cft in duabus propof. precedentibus , igicur AE, AD::DF,
DV. ac proinde ReGtangulum AE, DV aut Re@angulum AEG zqua-
tar Reétangulo AD , DF.Sunt autem ( kyp. ) quadrata FM , TN zqua-
lia Re&angulis ADF, AEG ( cum FM fit media proportionalis’ inter
AD, DE, & TNinter AE , EG )ergo quadrata- FM , TN zquantur
inter fe , ac proinde & rectz FM, TN, unde punétum N eft in reéta
MH. Quod erat demonfirandum. .

Corollarinm. Ex tribus propofitionibus pracedentibus fequitur qua-
dratum AG quod zquatur quadrato AE T quadr. EG 1 duplo Reétan-
guli AEG, =zquari etiam quadrato- TS ordinatz in Hyperbola RY
quadrato TQ ordinatz in Parabola DO t doplo quadrau TN ordinatz .
in Re&tangulo FDHM,

PROPOSITIO® XLY..
b Atd Hyperbole quadraturd cabatur fumma quadrato-

d_/rum TS, ER ordinatarum Hyperbolz RS fecundi ge<
neris.. .




62
DEMONSTRATIO.

Entro D, afymptotis DF, DK , defcribatur per R Hypetbols
communis RX occurrens TS in X,
Ex natura Hyperbolicz fecundi generis RY , quadratum F

quadratum T5 :: DT ,,DF :: FER, T X (propter Hyper
lam communem FX ) fed.ut FR, TX ita fumpta alticudine communi
FR, quadratum FR ad Reétangulum FRTX;ergo quadratum ER,
quadratum TS : 1 .quadratum FR, ReGtangulum FR, TX.. quare qua-
dratum TS zquatur “ReGtangulo fub FR, TX. ergo fumma quadtate.
rum TS zquatur fumma Rectangulorum ER , TX, five folido reto cu.
jus bafis fegmentum FRXT hyperbolz communis , alticudo FR.  Dard
autem Hyperbolz communis quadraturd cubacur folidum reftum cu-
jus illud fegmentum eft bafis , ergo datd Hyperbola communis quadra-
turd cubatur {umma quadratorum TS ordinatarum fegmenti Hyperbo.
lici fecundi generis. Quod erat demonftrandum.

Corollarswm, Oftenfum eft fummam quadratorum T S ordinatarum
in fegmento Hyperb. fecundi generis FRST,zquari folido re@o cujus
altitudo FR , bafis autem FRXT fegmentum Hyperbolicum primi ge-
neris ;_fimiliter oftendetur fummam quadratorum omnium TS ordinata.
rum totius {patiit FRYKD fecundi generis , zquari folido reto cujus
altitudo FR, bafis autem cft fpatium Hyperbolicum primi generis
FRXKD. Hoc autem folidum re€tum eft infinitum, ciim cjus bafs
fpatium nempe afymptoticum Hyperbole communis infinicum fie
quoad aream , ut fats ‘Geometris notum cft. Quare fumma quadrato.
rum omnium TS ordinatarum in fpatio Hyperbolico fecundi generis
FRYKD), cft etiam folidum abfolute infinitum,

PROPOSITIO XLVI

Ifdem pofitis ( fig. 17. ) Dico data Hyperbol® quadraturd, ha.
beri Rotundum genitum ex fegmento FIG Conchoidis fe-
micircularis rotato circa axem FT.

DEMONSTRATIAQ.

Uadratum AG ( prpp. 44. Coroll. ) zquatur quadrato TS § duplo

quadrati TN 1 quadrato TQ. Data autem byperbole quadratued
cubatur fumma quadratorum TS ( prop. 45. ) aliunde verd cubatur abe
folur¢ fumma bis fumpta quadratorum TN, cmTN fint ordinatz Rec-
tanguli. Denique cubatur etiam fumma quadratorum TQ,, clim enim
TQ_fint ordinatz ad Parabolam, portio Concidis Parabolici genitiex
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FOQT circaaxem FT reducitur ad {phzram ( eArchim.) Ergo dati
Hyperbolz quadraturd fumma quadratorum omnium AG refponden-
tium fegmento FTG & applicatorum in”T cubatur, Cubatd autem fum-
#ni quadratorum AG applicatorum in T , habetur Rotundum ex FTG
circa FT ( prop. 6. ) ergo dath Hyperbol® communis quadratur habe-
tur five reducitur ad {pharani Rotundum ex fegmento FTG circaaxem
FT rotato. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XLVIL
II(dcm pofitis..Rotundum circa axem FD ( fig-17.) ex tota
A Conchoide femicirculari DFGL , folidum eft abfolut¢ infinis
tum five majus quicunque fphara.

DEMONSTRATIO.

“rpAle Rotundum nihil eft alivd quim fumma circulorum quorumn
A radii funt omnes ordinatz GT 2 vertice F ad bafin DL,  Summam
autem illam circulorum conflabit effe infinitam, i fumma quadratorum
earumdem ordinatarnm GT ad F ufque ad D conftituat folidum infini-
tum. Hoc autem fic oftendetur. Summa quadratorun*GTab F ad
D zquatur fumme quadratorum AG refpondentium —— fumma qua-
dratorum AT. Eft autem fumma quadratorum AG applicatorum ad
axem DF zqualis fumma quadratorum TS 1 duplo fumma quadras
torum TN { fummz quadratorum TQ_( prop. 44. Coroll. ) & fumma
quadratorum TS, ab F ufque ad D eft folidum abfoluté infinieum ( prop,
45+ Coroll.) unde fumma quadratorum AG applicatorum in T fecun»
dum totumaxem DF eft ut ita dicam plufquam infinita, ergo {i ab ea
detrahatur fumma quadratorum AT ab F ulque ad D qua finita efk
(cum AT applicatz in T ab F ufque ad D generent Trapezium )manife-
ftum eft reliquam fummam nempe quadracornn GT ¢ ab F ulgue-ad
D ) fore abfolue¢ infinitam.  Quod erat demonfirandunz,

De¢ Centro gravitatis C onchoidis ﬁmicirculari.r.

PROPOSITIO XLVIIL
Sto ( fig. 16.) Conchois femicircularis G ; cujus Polus Aj
Axis DF, Bxfis DS, fegmentum Conchoidis EGT , & illi
fimile & ®=quale alterum FKT.
Dico darta circuli quadraturd habericentrum gravitatis Fi-
gurx FKG. :
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DEMONSTRATIO.

At circuli quadraturd , quadratur fegmentum FGT ( prop. 39,26
roll, 2.

Deinde rc)ducitur ad {phzram Rotundum ex eodem fegmento FGT
circa bafin DS ( prop. 40.) ergo data circuli quadraturd habetur recla
m » parallela bafi DS, tranfiens per centrum gravit. fegmenti FGT
( prop. 8. Coroll. 1. ),

Eft aurem punétum # inquo reGta m# fecat axem DF , centtum
gravitatis Figure FKG compofitz ex duabus FKT, FGT zqualibus &
{fimilibus. .

Ergo datd circuli quadratur habetur punCtum m centeum gravit, Fie
gurz FKG. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XLTX.
I(dem pofitis (fiz. 16.) Dico data circuli & Hyperbolz qua:
dratura haberi centrum gravit. fegmenti Conchoidis FGT:

DEMONSTRATIO.

DAI& citculi quadraturd , quadratur fegmentum FGT ( propof 37
coroll,2.) Deinde datd Hyperbolx quadraturd, habetur Rotun-
dum ex codem fegmento FGT circa axem FT ( prop. 46.)

Ergo ( prop. 8. coroll. 1. ) datd circuli & Hyperbolz quadratura, ha:
betur refa paraliela axi, tranfiens per centrum gravit. fegmenti FGT.

Dati autem circuli quadraturd, habetur alia re@a parallcla bafi' DE
tranfiens per centrum gravits ejuldemfegmentt FGT (prop. 48.)

Ergo datd circuli & Hyperbole quadraturd, habentur duz reflz
tranfeuntes per centrum gravit. fegmenti Conchoidici FGT , ac proinde
concurfus illarum redtarum , five centrum fgravit, cjufdem fegmenti

FGT. Quod eracdemonftrandum...
PROPONITTIO L.

Idem pofitis ( fiz.16) Dico dari poffc abfoluté lineam Bahi
parallelam quz tranfit per centrum gravir.fpatii DFGS con-
tenti fub Conchoide femicirculari & afymptoto in infinitum
produttis.
Atque itd dari poffe abfolutt centrum gravitatis {patii cond
tenti fub duplici Conchoide FK , FG & afymprotis.
DEMONSTRATIU..




65
DEMONSTRATIO.

Abetur ( prop.39. ) proportio totius fpatii five loci Conchoidici
H!'ub FG; DS & axe DF contenti adfirculum genitorem ACB ,Sfemi=
aut illi zqualem DVIE. Sit igitur {patium illud Concheidicum ad femi-
circuluny DVF, ut AT (jungens polum A & centrum 1) ad D &, Redla-

x z parallela bafi DS tranfibit per centrum gravie, {patii Conchoid,
DFGS contenti fub DF, & FG , DS in infinitum produdiis ( prop. 7.
Corall 3.

Habebitur ergo pun&um 2-in quo x %, fecat axem DF,'& cum
Conchoides FK, FG fint ex hypoth. zquales & fimiles , manifeftum eft-

pun@tum » cffe centrum fpatii Conchoidici utrinfque fimul fumpti.
Quod erat demonftradum.

PROPOSITIO. LI

I’I-fdem pofitis ( fig. 16. ) Dico fpatium five locum Conchoidi-

cum DEGS contentum fub FG curva & alymptoto DS in
infinitum produdtis centrum gravitatis habere nfinite diftans
ab axe DF , ac proinde nullum habere.

: DEMONSTRATIO.
Otundum ex Conchoide integra DFGS circa axem DF abfoluté in-
Rﬁnitum eft five majus quacunque {phera. ( prop. 47.)
Eft autem tale Rotundum ( Tacg. lib. 5. Cyl. ) 2quale folido recto

cujus bafis eft Conchois integra DFGS, altitudo autem circumferentia

cujus radius eft diftantia 1llius centri gravit: ab axe DF. -ergo tale (oli-
dum reCtuny infinitum cft. quare cum cjus bafis nempe Conchois
DFGS fit finita ( prop.38.) altivndo nempe circumferentia cujus radius
eft diftantia centri gravit.ab aze DF eft infinira.Ergo diftantia illa infinita
eft, ac proinde centrum gravicatis nullibi eﬁ.QuoaTemt demonftrandum,

De Tangentibus ((onchoidis _ﬁ’micirmlaris.

PROPOSTITIO L1l
Parie Confiructiones ad inveniendam Tangentem Conchoidis
Sfemcireularis.
By Sto (fig. 18. ) Conchois femicircularis FG , cujus Polus A; -
J Axis DF , Bafis DX femicicculus genitor ACB , datum iy
Conchoide pun&um G ex quo oporteat Tangentem ducere.
R
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‘Prima C o;zﬁruﬂia.

F Ungatur AG occuggens in C, femicirculo "genitori ACB,

& in E Bali DX, ex C fit tangens circuli CL que occurrat
in L reétz AM parallci&:, DX. Flat ut ACad AG ita AL ad
EX. Jun&a GX tanget, Conchoidem in G. '

Demonfiratio patet ex principio generali tradito & demonfrato in
propol. 8.

“Secunda Conflruttio.

¥ Un&a "AG,angulo GAM fiat zqualis angulus AGM, &
rectz AM fumatur 2qualis EX.
Jun&a GX tanget Conchoidem in G.

Nam Tangentes circuli AL, CL @quales funt, erge- anguli LAC;
LCA =zquales funt, eft autem angulus LAC ansulo AGM zquilis
(hyp. ) ergo & angulus ACL angulo AGM xqualls cft. unde reta
CL, GM Tunt parallclae &AC, AG:: AL, AM. fed AM, EX zqua-
les funt (byp.) ergo AC, AG:: AL, EX. quare junéta GX tans
git Conchoidem in G (aarﬁmﬂ L)

Tertia Conflruttio.

¥ Un&i AG, ex G ordinetur ad Conchoidem reéta GH , &
fiat ut GH ad AG itadimidia AG ad EX,
Jun&ta GX ranget Conchoidem in G.

Preducatur LC tangens circulum ACB , donec occurrat in I refla
BK cumdem circulum tangenti in B, Triangula CAL, CIK funt fimi-
lia,, quare ciim AL , CL fint 2quales, criam CI, IK zquales funt. At
CI, BI rangentes {unt zquales, ergo BI , IK zquales {unt, & BK
dupla eft IK.

Jam angulus ACB in femicirculo ciim {it re@us, Triangilum BCK
fimile cft Tr1annuio ABK,ergo & Triagulo AHG.ergo GH, AG : : CKa
BK. &fumptis confequenuum dumdns,GH dimid. AG :: CK, IK;
eft autem CK, IK:: AC, AL ( ob fimilitudinem Trian ulorum® CIK,
CAL; ergo GH ot ad dimidiatn AG ut AC ad AL. E autem( byp:)
GH , ad AG ut dimidia AG ad EX, & permutando GH cft ad dimi=
diam AG ut AG ad EX. ergo AC eftad AL ut AG ad EX, & permti=
tando AC,AG : : AL, EX; quare ( conffruit.1.) re@ta GX tangie
Concho:d_em n G. ch erat demonftrandum,
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Plures alias confiruttiones facile effet adjicere atque ex_pracedentibus
2 » > oy &
ersere , verwm ba fufficiunt gnz breves faciléfque fint.

PROPOSNIT IO LILL
In qua ex its que demonfirata (unt de Conchoide (emi-
civeulari y demonflrantur quacnnque Dobtiffimus P.
Lalovera invenerat circa novam aliquam Figurans
quam proponst ad finem libri [ubtiliffimi de Cyclos-
-dey in Appendice 2. num. v. :

T Sto( fizxg. ) Semicitculus BEC,cujus diameter BC produ-

catutin’A ita ut AB , BC fint ®quales : fitque curve CD
talis proprietas, ut quecunque illius ordinata DE fitad EF or-
dinatam femicirculi BFC, ut AB ad BE..Per-B ducatur indefi-
nita re@ta XZ perpendicularis-ad AB.

Circa Figuram BCDX P, Lalovera fequentia invenic Theoremata.

I, Curva CD accedit femperac propilis quocunque intervallo dato
ad retam BX , nunquam tamen cum illa concurrie,

IL Si ex altera parte defcribatur curva-CG fimilis & zqualis CD,
Spatium contentum inter curvam DCG:& afymprotum XZ quadru-
plum eft circuli diametri BC.

IIT. Sit BI quarta pars ipfius BC. ‘Dico punétam I- effe centrum
gravitatis {patit DCGZX contentiinter cuxvam DCG infinitam ex utras
que parte & alymptotum XZ.

IV. Datd quadraturd circuli y habetur quadratura & centrum gravis
tatis cujufcunque fegmenti CDG.

Hzc funt Theoremataqua P. Lalovera inveniffe fe aic & indemon
firata reliquit, nos demonftrabimus in hunc modum,

Theorema 1.
Stendendum eft cutvam CDininfinitum accedere adree-
tam BX , nunquam tamen cum illa coincidere.

1. Curvam CD {emper accedere ad re€tam BX manifeltum eft, qua:
libet enim perpendicularis ex D cadens in BX zquatur BE refpondenti,
minuitur autem BE in infinitum , fumpto E propiils ad pun&um B. er-
go & perpendicularis , ex pun@o D-in {BX minuitur ctiam infra quam-
sunque magnitudinem datam,

-
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2. Cugvam autem CD  non concurrere cum BX fic oftens
detur.

Ex hypothefi AB, BE : : DE , EF; & permutando AB, DE::BE,
EF. cft autem ex proprictate circuli BE, EF: EF , EC, ergo AB, DE s
EF, EC. Quoniam igitur ratio EF, EC evadic minor quacunque
data, punéto b fumpto femper propitis ad punétum B, fimiliter ratio
AB, DE evadit minor quacunque data, crgo cim AB {it cadem,rec-
ta DE evadit major quacunque datay quod falfum effet fi curva CP cons
veniret in aliquo punfto cum re&ta BX: non igitur curva CD conye:
nit cum re&a BX. Quod eratoftendendum.

Theorema 1 1.
IIfdem pofitis oftendendum eft fpatium DCGZX contentum

curva DCG utrinque infinita & afymptoto XZ effe quadty:
plum cirguli cujus diameter BC. :

Sit ALB femicirculus diametri AB , quoniam AB , BC funt zquales
( byp. ) femicirculi. ALB , BFC {unt etiam zquales,

Intelligatur jam Conchois femicircularis CH , cujus Polus A, afym-
ptotus BZ ;, axis BC, femicirculus genitor ALB , produtaque DF ocs
currat. Conchoidi CH in H,

Ex proprictate: Conchaidis CH [ prop. 4. Coroll.2,7 AE ;, BE2
EH, EF, ergodividendo AB, BE : : FH, EF. Eftautem ex naturacur.
vz CD; AB,BE:: DE,EF ;ergoFH, EF: : DE,EF, quare FH, DE
zquales fune- Cim igitur hoc eveniat quzcunque DH ducatur paral-
lela XZ , fequitur ex methodo indivifibilium fummam omnium DE het
eft fpatium BCDX zquart{fumma omnium FH hoc eft fpatio BECHZ

Quoniam-autem Conchois CH taliseft ut AB zqualis fit BC ( hyp. 1
totum {patium-Conchoidicum BCHZ quintuplum eft femicirculi genis
toris ALB velalli zqualis BEC [ prop. 39. coroll. 1. ] ac proinde {patium
BFCHZ cft quadruplum- {emicirculi BEC. ergo {patium BCDX quod
zquale cft fpatio BFCHZ eft etiam» quadruplum - femicircul BFC, &
fumptis duplis terminorum, {patium-DCGZX contentum curva DCG
& afymptoto XZ eft quadruplum circuli diametri BC. Quod erat , &¢¢

Theorema 11 1.
Y1 BI (it quarta pars diametri BC. Oftendendum eft punétum

1 efle centrum gravitatis totius fpatii DCGZX contenti:
curva DCG & afymptoto XZ.

Quoniam [ kyp. fempercft AB,BE:: DE , EF,aut AB , BE -";unﬁ'
dupla
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dupla DE, EF bis, cx principiis Archimedis in libro de Parabola, fe-
_quitur {i inteliigatur libra AC fufpenfa ex B , {patio DCGZX ut jacet
pendenti ex brachio BC , zquiponderare femicirculum 'BFC bis fump-
“tut, five eirculum diametri BC pendentem ex punéto A extremo bra-
chii AB. Quare ex principiis ejufdem Archimedis, fpatium DCGZX eft
ad circulum diametri BC utreciprocé AB ad Bl ( pofito quod I fit cen-
wrum gravitatis {patit DCGZX ) Eft autem ex Theoremate pracedenti
fpatium DCGZX quadruplum circuli diametei ABC, ergo AB feu
BCelt quadrupla recte Bl. Quod erat demonftrandum.

Theoremm. 1V .
A4 circuli quadraturi, oftendendum eft Iifdem pofitis
haberi quadratoram & centrum gravitatis, cujuicunque
fegmenti CDG.

1. Si quadretur circulus , quadrabitur & fegmentum Conchoidicum
CEH, quadrabitur eaim feCtor Conchoidicus ACH (prop.37.Coroll.2.)
ergo ablato Triangulo AEH , quadrabitur fegmentum CEH. Prarerca
fi quadretur circulus , quadrabitur & fegmentum circulare CEF; quare
fi quadretur circulus quadrabitur & figura CFH, five illi ®qualis CED
( quoniam ut oftendimus ia Theor. 2.re@z DE, FH funt femper zqua-
les ) ergofi quadretur cireulus quadrabitur figura DCG duplaipfius
CDE. Quod erat primum. '

2, Quoniam eft perpetua-AB , BE: : DE, EF. Ex principiis Archis
medis., Figurzx CDE utjacet pendenti ex CE, librd AC f{ufpenfa ex B,
zquiponderabir fegmentum circulare CER fufpenfum ex punéo A. Er-
go ficut dati circuli quadraturd quadratur fegmentum CDE, atque ita
ﬁabemr illius ratio ad fegmentum circulare CEF, ita habebitur ratio.
ABad BO( pofito quod-O fit pun&um in quoreéta parallela BX &
tranficns per centrum gravic, figure CDE fecat axem CE. ) Eft autem
ddem punétum O centrum gravitatis figure CDG ( cimduz CDE,
€GE fint fimiles & zquales ( hyp, ) Exgo datd circuli quadraturd has
betur centrum gravitatis Figure CDG. Quod erat demonftrandum,

SCHOLEIO N

Emonftravimus igitur Theorensata 3 P. Lalovera inventa circa fi-

guram CDE,vel CDG. Ex his autem deducirur, Rotundum
ex figura CDE vel etiam ex toto fpatio CDXB circa alymptotum BX
haberi data circuli quadratura, Vertm difficitiuseft Rotundum circa
axem ex codem fegmento CDE. Hoc autem quod Lalovera non at<
tigit, atque inde confequens centrum gravitatis fegmenti CDE, duabus.
Propofitionibus explicabimus,. 9
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PROPOSITIO L TW

Ifdem pofitis ( fiz.19.) Dico datd Hyperbolx quadratuid , re.
duci ad fphxzram Rotundum ex fegmento CDE circa axem
CE rotato.

DEMONSTRATIO0.

Ceurrat AH refle BZ in K. & jungatur BF , eft igitur quadrilate-

rum BEHK parallelogrammum ( prop. 4. Coroll. 2. ) & reéte FH
BK funt zquales; eft aurem FH @qualis DE , ut oftenfum eft in prop.
pr&c. Theor. 2. ergo BK eft 2qualis DE. & quadratum BK zquale qua-
drato DE.Eft autem quadratum BK zquale quadrato AK —— quadrate
AB.erge quadratum DE zquatur quad. AK — quad. AB. Intelligan.
tur fingulz AK applicari in pun8iis E refpondentibus & AB in C (um-
ptis CM, EN zqualibus ipfis AB, AK) curva MN erit Hyperbola fe-
cundi generis in qua abfcifz funt ut reciprocé quadrata ordinatarum
(.prop. 42. ) & fumma quadratorum EN ordinatarum in fegmento
CM, NE cubatur data Byperbelz quadraturd (prop- 45-) ergo {umma
quadratorum AK applicatarum in E ( hoc eft fumma quadratorum AB
1 fumma quadratorum BK ) cubatur data Hyperbolz quadraturd,
Cubatur autem ut patet fumma quadratorum AB applicatarum in E,
ha enim generant redtangulum , ergo datd Hyperb. quadraturd fum-
ma quadratorum BK five DE @qualium cubatur. ergo & fumma cit-
culorum quorum radit DE reducitur ad Cylindrum aut  Sphazram,
Eft autem {umma illerum circulorum Rotundum ex figura CDE ci-
ca axem AE, ergo data Hyperb. quadraturd habetur Rotundum x
figura CDE, circa CE. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO ‘LV.

I’Ifdem pofitis. Dico datd Circuli & Hyperbole quadraturd,
haberi centrum gravit. cujufcunque fegmenti CDE ( figao,)

- DEMONSTRATIO.

DAti circult quadratura quadratur figura CDE ( prop. 53. Theor.3.)
Praterea datd Hyperbole quadraturd habetur Rotundum ex ea-
dem figura CDE circaaxem CE ( prop. prac. ) ergo ( prop.8. Coroll,1.)
dati circuli , & Hyperbole quadraturd habetur recta axi CE parallcla
tranfiens per centrum gravit, figure CDE.
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Datd autem circuli quadraturd habetur punétum O centrum gravie
figucz CDG ( prop. 53. Theor. 4 ) Si ducatur autem pes O parallela XZ
illa tranfic per centrum gravitatis figure CDE ut patet cuim doz figure
CDE, CGE fint zquales & fimiles, ergo datd circuli quadratura ha«
betur recta parallela XZ teanfiens per centrum grav. figurz CDE.

Ciim ergo dath circuli & hypetbolz quadratura habeantur duz retta
tranfeuntes per centrum gravit. figurz CDE, habebitur etiam centrum
grav. ejuldem Figurz. Quod erat demonftrandum.

Corollarium. Spatit verd integri CDXB centrum grav, infinité diftare
abaxe CE ac proinde nullum effe oftendetur.;Nam fumma quadratorum
DE, ordinatarumin toro illo fpatio cft folidum infinieum ( prop. 45.Co-
roll. ) ergo Rotundum ex illo fpatio circa axem BC eft infinitum. ergo
cum fpatium ipfum finicum fic ( prop. 53. Theor. 2. ) diftancia centri gravy
illius {patii ab axe BC’eft infinita,. Quod oftendetur eodem modo que
prop. §1. prxcedens, kA :




lus ADB, & in quadrante BD fumpto pun&o G, ex illo du-
catur tangens circulam GH, qua occurratin H, AB produétz,
atque ex H ordinetur in Hyperbola HE. ;
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DE CONCHOIDIBUS
PARS QUARTA.

DE CONCHOIDE HTYPERBOLICA.
o 8to ( fig.20.) Hyperbola BC Circularis five cujus axesfint §

~ vyye axis Handvexiul .
zquales , fitque illius 4 ,vertex B, tangens BE,

Producatur ABin Fitaut AB, BF (int zquales , & per omnia §
pun&a E intelligantur duciex A reéte AEC occurrentes Hy-
perbole in C , fintque fingule EG zquales refpondentibus AC
radiis Hyperbole,

Curva FGG vocabitur Conchois Hyperbolica cujus Polus 4,
Bafis BE, Axis BF, Figura genitrix hyperbolica ABC.

Placet huic Conchoidiapplicare methodos generales traditas in prima
parte pro Conchioidibus omuibus, quemadmodum prafticum efteirc
Conchoidem Nicomedeam & Conchoidenr {emicircularem. Itaqueils ‘F
lius Conchoidis exhibebimus. 1. Dimenfionem. 2. Rotunda circ
Bafin. 3. Rotundacirca Axem. 4. Centrum gravitatis. 5. Tane
gentem. Poftremd demonfirabimus ea qua Lalovera inventa & indes
monftrata tradidit circa novam aliquam Figuram qua magnam cum hae

Conchoide Hyperbolica affinitatem habet.
PROPOSITIO LVL

Proprietates quadam Circnli ¢ Hyperbole.

L. Sto ( fig. 21 ) Hyperbola circularis BF, cujus axes AB;
/CD, centrum E. Diametro AB defcriptus fit femiciret

Dico duas HG , HF zquales cfle. :
DEMONSTRATIO.
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DEMONSTRATIO.

Uocniam ( Hyp- ) hyperbola BF circularis cft five axes AB, CD

kabens zquales, Parametrum habet axi AB zqualem ( Conic.clem.)
ut autem axis AB ad fuam Parametrum, ita ReGangulum AHB ad qua-
dratum ordinatz HF , ergo Re@angulum AHB &quatur quadrato HF, -
Jam ex proprietate circult idem Rectangnlum AHB zquatur quadrato
Tangentis GH.  Ergo quadrata GH', HF zquantur, ac proinde reéte
GH, HF. Qod ¢rat demonftrandum,

2. Ilfdcm pofitis. Jungatur AF. Dico illam tranfire pet
punctum G.

DEMONSTRATIO.
EX G firin AB perpeadicularis GK. Quoniam GH tangit circulum;
tres EH, EB , EK funt proportionales. Ergo EH 1 EB hoc cft AH
eft ad EB 1 EK hoc eft ad AK, utEBadEK, hoceftut FG ad EK,
hoc cft ut &H ad GK. ( propter fimilit. Triangulor. EGK, GHK. ) Eft

autem GH zqualis FH (#um 1. ) ergo AH, AK : :FH , GK, quare
reCta AF tranfic per G. Quod erat demonftrandum.,

3. | Ifdem pofitis. Ex puncto B ducatur BL tangens circuli

ADB, & Hyperbolz BF, quz occurrat in Lradio EG pro-
dutto.

Dico EH, EL =zquales efle..

DEMONSTRATIO.
TRianguIa EBL,EGH Re&tangula & habentia communem angulum

E, & latera EB, EG zqualia zquantur in omnibus , ergo re&lz
EH , EL [unt zquales,

4 I Ifdem pofitis. Ex pun@toF fitad AF perpendicularis 1
quz occurrat in I reéte AB produétz.
Dico rectas BH , Hi zquales effe.

DEMONSTRATIO.
Uoniam angulus AFI reftus eft, & FH perpendicularis ad AT,
Re@angulum AHI zquatur quadrato FH. Eft autem quadratum
FH (num. 1. in demonft. ) zquale Re@angulo AHB, ergo Reftangula

AHI, AHB zquantur inter {¢ ,ac proinde re@e BH , HI funt zqualess.
Quod erat demonfirandum, '

T




74
5. Ilfdcm pofitis. Dico retam Al effe duplam reéte EL.

DEMONSTRATIO.

Stenim AB dupla EB, & BI dupla BH ( ##m. 4.) ergo Al dupla

Ecﬂ EH, cftautem EH zqualis EL (#am. 3. ) ergo AL duplaeft EL
Quod erat demonftrandum

6.I I{dem pofitis. Centro A, radio AB defcribatur qua-
drans circuli ABM occurrens in O re&tz AG.
Dico duos arcus BG , BO zquales effe,

DEMONSTRATIO.

Uoniam AB radius circuli BM duplus cft AE radii circuli BD,
manifeftum eft femicircumferentiam ADB effe zqualem arcui BM.

Eft autem arcus BG ad {femicircumf. ADB ut angulus BAG ad angu- ’

lum reCtum BAM , & utidem angulus BAG aut BAO eft ad angulum
reGtum BAM ita eft arcus BO ad arcum BM. ergo arcus BG zquatur ar-
cui BO. Quod erat demonftrandum. f

PROROSITIO 1.VIL

I{dem pofitis (fig. zﬁ’.) Intelligantur fingule Al hypotenufz

Trianguli Rectanguli AFI(duétis AF ad omaia pun&a cure
ve BF, & FI ad illas perpendicularibus) erigi in pun&isQ
refpondentibus fupra arcum BO perpendiculariter ad planum
ABM. Ex omnibus Al ita ere@is generabitur Figura aliqua
Cylindrica cujus bafis arcus BO.

Dico hujufmodi figure Cylindrice exhiberi poffe fegmen:
tum Hyperbolz zquale. : '

DEMONSTRATIO.

Mues reGtz EL ercétz in pun@is G refpondentibus fupra arcum

O BG generant figuram quam vocavimus Figuram fecantium,quam-
que propof. 18, oftendimus zquari fegmento Hyperbola determinato. Ef
autem quzlibet reCta Al dupla EL fibi refpondentis [ prop.prec.num.s.)
ergo fumma omnium Al ereCtarum fupra arcum BG cft dupla fumma
omnium EL ereftarum fupra eumdem arcum BG, ac proinde dupla
{egmenti Hyperbolici determinati. Quoniam autem arcus BG,BO funt
zquales ( prop. 56, num. 6. ) fumma reGarum Al ereCtarum in G fupra
~ cum BG zquatur fumme ¢arumdem A ere@arum in O fupra arcum
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BO ( method. Indivif. ) ergo fumma retarum Al eretarum in punctis
O refpondentibus fupra arcum BO dupla eft fegmenti Hyperbolici deg
terminatl, ‘Quod erat demonftrandum,

Dimenfio Conchoidis H yperbo[écaz.
PROPOSITIO LVIIL

If{dem pofitis. Dico data Hyperbole 'quadratul::ﬁ quadrasi
feétorem Conchoidicum ARS.

DEMONSTRATIO0.

EX propol. 3. Setor Conchoidicus ARS 2quatur Triangulo ABP
Figurz Hyperbolicz genitrici ABF § Figurz Cylindricz genitz ex
hypotenufis AT ereftis in punétis O refpondentibus , {upra arcum BO,
Eft autem ( prop.prec. ) hac figura‘Cylindrica zqualis fegmento Hypers
bolico determinato. Ergo feétor Conchoidicus ARS zquatur Triangus
lo ABP {figura H{pcrbolica: ABF 7 alteri fegmento Hyperbolico de-
rerminato. Dath atitem quadraturd hyperbole tam figura hyperbolis
ca ABF quam fegmentum hyperbolicum quadrantur , ergo data hyper-
bolz quadraturd , qaadratur {ector Conchoidicus ARS. Quod erat, 8¢,

Corollarium. Ex pun&te S ducatur ST ordinata Conchoidis Hyper-
bolicz RS. Quoniam dati byperbolz quadrarura quadratur feétor Con=
choidicus ARS, cidem data quadrabitur fegmentum Conchoidis Hy<
perbolice RST. i

Dimenfio ‘Rotundorum ex Conchoide Hyperbolica cir-
ca Bafin.

PROPOSITIO +L1X,
Lémmata ad propof. [equent.
LEMMA i

Sto ( fiz. 22. ) Hyperbola circularis AQ_ cujus axis tranfs
verfus BA , centrum G, per C, reta CK perpendicularis
ad BA.. Ordinata TQ. Dico Rotundum ex fegmento ATQ,
circa CK reduci ad fpharam, b
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DEMONSTRATIO.

g Ompleatur ReGangulum CDQT , & fit angulus DCE femirec-

tus , compleatur etiam Rectangulum ACDF. Quoniam angulus
DCE eft femireftus Triangulum DCE Reétangnlum eft Ifofceles, &
latera CD , DE zqualias  Ec quonmiamy Hyperbola AQy cft circularis
Rectangulum BT A 2quatur quadrato ordinate TQ( ut offenfum eftin
prop. 56. num. 1.)

Jam quadratcum CT zquatur Re@angulo BTA t quadr. CA ( 2:Elem,
Eucl. prop. 6. ) ergo quadracum DQ_( zquale qnad, CT ) aquatur Re-
&angulo BTA, é}‘ve quadrato TQ , aut CD , aut DE 1 quadr, CA aut
DE. Similiter oftendetur quacunque alia ordinetur DQ_in {egmento
Hypetbolico ACDQ_¢jus quadratum cffe zquale quadzato DE ordina.
ez in Triangulo CDE { quadrato DF. Ergo ( Meth. Indivif. ) fumma
quadratorum DQzquatur fumma quadratorum DE , 1 (umma qua-
dratorum DF. Cubatur autem utraque fumma tam qudratorum DE,
quim quadratorum DF. ergo & cubatur fumma quadratorum DQ_or-
dinatarum fegmenti Hyperbolici ACDQ:Ergo funyna circulorum quo-
rum radii-funt DQfive Rotundums ex fegmento ACDQ circa CD re.
ducitur-ad {pheram. Eft autem Cylinder ex Reftangulo CTQD ciraa
CD zquale Rotundo ex fegmento CAQD citca CD 1 Rotundo ex

ATQgirca eamdem CD. ergo Rotundum ex ATQcirca CD  redugi-
tur ad {phziam. Quod erat dcmonl}randum:

LEMMA I

T{dem pofitis fit alia quecunque re@®a HI perpendicularisad
AB.

Dico datd Hyperbole quadraturid Ratundum cx fegmen.
to ATQ circa HI reduciad (pheram.

DEMONSTRAT 10..

: Uoniam Rotundum ex fegmento ATQ_circa CD reducitur ad

fpharam ( Lemm. 1. prec. ) Datd fegmenti quadraturd habetr §
¢ prop:8: Gorolli 1. ) recta parallela CD ac proinde & HI tranfiens peril-
Lius centrum gravitatis, Datd autem hic re@ta & quadratura fegment
ATQ. habetur ( prop. 8. Coroll. 2. ) Rotundum ex codem fegmento cit-
ea HT, ergo datd Hyperbola quadraturi habetur Rotundum ex fegmens: §
@ATQ circa HI, Quod erat demonfirandum.

PROPOSITIO




¥
BROPOSITLIO. , LX,
‘Efumatur Figura 21. in quaRS eft Conchois Hyperbolica
N_cuins Polus A, axis BR , bafis BV, figura genitrix {eQtor
Hyperbolicus ABF:
Dico data Hyperbolz quadraturd haberi Rotundum ex feg-
mento Conchoidico RST circa bafin BV,

DEMONSTRATIO.
Neelligatur defcripta Hyperbela RQ_fimilis & zqualis Hyperbolz
BF, occurrens in Q ordinatz. TS. Ex methodo generali tradita in
prop- 5. ) Rotundum ex fegmento Hyperbolico RTS circa bafin BV
zquatur Rotundo ex: fegmento Hyperbolico RTQ circa AM. ergo
( Lemm. 2. prec.’) davd Hyperb, quadraturd habetur Rotundum ex feg-
mento Conchoidico RST circa bafin BV. Qued erat demonftrandum.

Dimenfio R otundorum ex Conchoide Hyperbolica cir-
ca axem.

PROPOSITIO LXL
Lemma ad prop. [equent. .

ESto ( fig. 23.) Hyperbola BE circularis cujus axis tranfver-
-sfus AB, ordinata FH ,ex B tangens BV. ex A ad curvae
BF omnia pun&ta F, £ intelligantur dufte reéte AE, A f qua
occurrant BVin P, p.

Dico datad Hyperbole quadratura cubari fummam quadra.
torum BP , B p applicatorum ad axem BH in pundtis refpon-
dentibus H , 4.

Sive quod idem eft. Siex  punttis H', » reéte BH , ordinen-
tur HG, /¢ =quales tangentibus BP, Bp, refpondentibus.
Dicodatd Hyperbole quadratura cubari fummam ‘quadrato-
rum ordinatarum. HG, 4 ¢. -

I. E X proprietate Hyperbolz circnlatis BF quadratum ordinate 1F
zquatur Reftangulo AHB , ergo BH, HF: : HF, AH ac proin-
de quadr. HF , quadr. AH:: BH, AH. Eftatrem quadr. HF, quadr.
- AH:: quadr. BP, quadr. AB; ergo quadr. BP, quadr, AB :: BH
AH. Similiter oftendetur qnade, B p, quadr, AB:: Bh, A by & in--
V %
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vertendo quade. AB, quade.B p: : A b, Bh. Igitur ratio quadratorum
BP, B p qua componitur ex duabus 1.quade.BP ,quad. AB,2.quade.AB;
quadr. B p. componitur ctiam ex duabus aqualibus 1. BH, AH.
2. Ab,Bh, Sivequod idem eft ex duabus BH , Bh; A b, AH.

II. Expuncto A fit AX perpendicularis ad AB, & centro A, afym?»
totis AX , AH defcripra (it Hyperbola quzcunque KI cujus ordinatzig
B, b, Hfine BK, b, HI. Ex proprictate hujus Hyperbole A b, AH &
HI, hi, crgo tubflicutd rationg H ki loco rationis zqualis A b, AH,
Ratio quadiatorum BP, B p quz componitur ex duabus BH, Bb ; Ab,
AH , componetur etiam ex duabus BH, B b; HI , b 7. Quadratum igitie
BP, cft ad quadr. B p ut Retang: BHI ad Reétang, B bs. Atque ifa
fumma quadratorum BP, Bpfive 2qualium HG , hg cftad fummam
Reétangulorum BHI, Bb i ut quadracum BP aut HG ad Retangus
lum BHI;quare fi cubetur fumma Reétangalorum BHI, B b3 cubabis |

~tur fumma quadratorum BP , B paut zqualium HG , b g. fit!

111, Datd autem Hyperbolz quadraturd cubatur fumma Reclangu.

Jlorum BHI ,Bha )

Nam 1. SummaReflangulorum AHI , A b7 cubatur ciim illa Rece
tangula ex proprictate Hyperbolz KI fint zqualia.

2. Datd hypetbolaz quadraturd atque ided fegmenti BHIK cubatur
folidum teGum cujus bafis eft idem fegmentum BHIK altitudo AB, hoe
antem folidum reCtum nihil eft aliud ut pater quam fumma Reang-
lorum AB, HI; AB,bs; AB, BK; ergo datd hyperbola quadraturd
cubatur fumma ReGtangulorum BHL, Bh i que differentia cft famme

‘Reflang. AHI, A ks . & lummz ReStang. AB , HI ; AB, hi, Quod

¢rat demonftrandum.

PROPOSITAO LXI.
Ati Hyperbole quadratura ( fig. 21. ) habetur Rotundum
A7 ¢ex fegmento Conchoidico RST circa axem RT. v

DEMONSTRATIO.

D hoc oftendendum , probandum eft cantiim ( prop. 6. ) data Hy-
L Bperbole quadraturd cubari fummam quadratorvm omnium  AS
Conchioidis radiorum applicatorum in punétis T refpondentibus ad axem
Cubabitur autem hzc famma . fi_cubentut tres fumma ; quz fimul
fumptz illi funt equales. 1. Quadratorum AP 2. Quadratorum PS.
2. Re&angulorum APS bis. applicatis omnibus his tam quadra-
tis quam ReStangulis ad axem RT in punélis T refpondentibus, Cus
bantur autem he tres fumma dat hyperbolz quadratura , quod fic of
tendetur, '

1t
315
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I. Summa quadratorum AP applicatorum in T zquatur {ummz ce-
rumdem quadrat, AP applicatorum in H , cim reétz BH ; RT zquales
fine ( prop. 4. Coroll, ) & fumma quadr. AP applicatoruni in puuchs H
xquatur {umme quadr. AB 1 fumma quadr. BP applicatorum in H.
Atqui lumma quadr. AB applicatorum in H cubatur ut pater. Summa
etiam quadratorum BP applicatorum in H cubatur ( prop prac, ) dadd
Hyperbolz quadraturd, ergo eddem ‘datd hyperb. quadracurd fimima

uadratorum AP applicatorum in H cubatur.

11, Summaquadracorum PS applicatorumin T , aut quod idem ¢ft
fumma quadratorum AF applicatorum in H abfoluté cubatur. Cim
enim quodlibet quadratum AF zquetur quad. AH 1 quade. HF. Sum-
ma quadratorum AF zquatur fumma quadratorum AH  fumma quad.
HF. Summaautem quadrat. AH cubatur (cum AH applicate in H
'd BR fint ordinate Trapezii ) fumma etiam quadratorum- HF cuba-
wir, quoniam fumma circulorum radiorum HF reducicur ad {phzram
¢tim nihil fit aliud quam Conois Hyperbolica genitaex BHF circa axem
BH: .

III. Summa Re@angulorum APS aut AF , AP applicatorum in T aut
quod idem eft in H cubatur abfolute,  Nam in Triangulis ABP, AFL
reCtangulis & fimilibus, AL, AF :: AP, AB. Ergo Rectangulum
AT, AB zquatur Reftangulo AF, AP & (umma Re?ianguiorum Al,
AB zquatur funna Reftangulorum AF, AP. Cnbatur autem fumma
Reétangulorum AT, ABapplicaterum in H. Cumenim BH , HI fint
zquales ( prop. 56. num. 4. ) Al zquatur AB 1 2. BH. Jam rectz AB
applicatz in H, confticuunt Re&angulum , & BH applicacz in H triau-
gulum, unde BI zquales duplo BH conftituunt etiam Triangulum, qua-
rereéle Alapplicatzin H confticuune figuram retilineam compefitam
ex Reclangulo & triangulo. Summa igitur Re&tangulorum AB, Al ap-
plicatornm in H eft folidum reCtum cujus altitudo AB , bafis autem fi-
gura rectilineanota.. quare fumma Reangulorum AB , AT vel ilii
equalium AF, AP applicatorum ad H cubatur , & illius fumma du-
plum jergo, &c.  Quod erat demonftrandum, -

De-centro gravitatis Conchoidis Hyperbolice.
PROPOSITIO LXIIL

Sto ( fig. 21. ) alterum fegmentum Conchoidis Hyperbo-

licek RTZ zquale & fimile fegmento RTS,&habens cum-
dem axem RT.

Dicodata Hyperbolz quadraturd haberi centrum gravita-




o
tis figure RST. Haberi etiam {egmenti. RST,

DEMONSTR:ATIO.
.Ati Hyperbolz quadratura, quadratur fegmentum Conchoidictim

RST (prop. §8. coroll.) Habetur autem etiam. dat hyperbolz
quadraturd , Rotundum ex codem fegmento RST circa BV bafin
(prop. 60.) ergo ( prop. 8. Coroll. 1. ) data Hyperbola. quadraturd ha-
betur refta paralleia BV, tranfiens per centrum gravit. fegmenti RST.
Manifeftum eft autem punétum in quo talis rea fecat axem BRT effe
centrum graxit, figurz RST, ergo datd hyperb. quadraturd habetut
centrum gravitatis figurz RST. Quod erat primum,

Praztered datd Hyperb. quadraturd habetur Rotundum ex fegmento
RST circa axem RT ( prop..62. ) ergo habetur ( prop.8. coroll.1.) reca
axi RT parallela tranfiens per centrum gravit. fegmenti RST. Habetue
autem & alia (ut probatum eft in prima parte hujus propof. )(rarallela
BV & tranfiens per idem centrum gravit, fegmenti RST.Ergo datd Hy-
perbolz quadtarura habetur centrum gravic, fegmenti RST, Quod erat
demonftrandum.

De T angente Conchoidis Hyperbolica. .
PROPOSITIO LXIV.

Nveniri poteft Tangens Conchoidis Hyperbolicz in dato
illius punéto..

DEMONSTRAT I0.

"y Aberur tangens curve genitricis BF quz eft hic Hyperbola, ergo
H(, prop. 9. ) habetut tangens Concheidis Hyperbolicz RS.  Quod
erat demonftrandum, .

Plures dare poffemus conftruétiones ad inuenicndam hujus Conchoi-
dis tangentem , quemadmodum. fecimus pro Conchoide femicircularis
Sed. non arbicramur -operz pretium effe hic immorari,

PROPQ.
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PROPOSITIO LXYV.

"In qua demonflrantur ea que Dol ffimus P. Lalovera
fine demanﬂratione tradidit circa novam quam-
dam figuram qua maximan cum Conchoide
Hyperbolica affinitatem baber.

E‘Slo ( fig. 21.) Cutva RN talis naturz ut qualibet ejus ot-
dinata TN fit ad TQ_ordinatam Hyperbole RQ_ut BR
diameter Hyperbolz ad BT-

Ait P. Lalovera (de Cycloid: Appendice 2. num 5. ) duo hec.
fe inveniflfe data Hyperbolz quadratura.

1. Quadraturam Figure RTN:

2. Centrum gravitatis figure RNX compofitx ex duabus
RTN, RTX zqualibus & {imilibus.

Hzcduo fic demonfirabimus.

1. Quadratira Figure RTN.

SIt AB =zqualis BR & Hyperbola BF zqualis & fimilis Hyperbola-
JRQ_ & Conchois Hyperbolica RS genita ex Hyperbola BF , Pcle
A ,axe BR, bai BV.

Quoniam [ byp. ) BR,BT: : TN, TQ_% AB=zqualiseft BR ; AB,
BT:: TN, TQ.Atqui ex proprictate Conchoidis RS,[ prop. g.coroll.1.) -
AB,BT::QS, QT: ergo TN , TQ:: Q3, QT ac prowrde TN, QS
funt zquales. Ciim ergo hoc {emper eveniat quzcunque TS parallela
ducatur , fequitur figuram RIN equari figorz RQ). Arqui datd Hy-
perbole quadraturds, quadratur fegmenium Conchoidicum RTS
( prop.58: Coroll. ) & fegmentum Hyperbolicum RTQ, ac proinde eo-
rum differentia RQS , ergo datd Hyperbolz quadraturd quadratur fi-
gura RTN. Qued erat oftendendum.

I1. Centrum gravitarss figura RNX.

Uoniam AB, BT :: TN, TQ_ Si (upponamus reGtam AT effe li--

bram , cujus centrum B, fegmentum hyperbolicum RTQ_ fuf-
penfum ex A extremo brachii BA 2quiponderabit figurz RTN ut jacet
pendenti ex brachio BT ( ex princip, Aechimed, in lib, de Parabola:)

X.
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Supponatur re¢tam parallelam TQ & tranfeuntem per cemeum grav, fi-
gurz RTN. fecare axem RT in punlo Y. erit AB ad BY ut reciproce
ﬁgura RTN ad fegmentum hyperbolicum RTQ pendens ex A, Dai
autem hyperb..quadraturd , quadratur figuea RTN ( 1, pare. praf. prop.)
atque ita habetur illius ratio ad fegmentum hyperbolicum RTQ,, qiod
ctiam datd Hyperb. quadratura quadratur uc patet. Ergo data hyperb,
quadr.habetur ratio AB,BY.ac proinde pun&tii Y.Eft autem Y centrum
gravitaus figure RNX compofit ex duabus RTN , RTX fimilibus &

zqualibus’, ergo data hyperb. quadraturd habetur centrum gravitfie
gurz RNX. Qyod erat demonftrandum,
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hoc folim differunt qued in Conchoide reétz F1 Equales radiis AE
fumantur ultra DX bafin 3 In Cifloide vero CG, re@z FG eifdem ra.
diis zquales fumuntur citra DX regrediendo verfus A. Cuamigitur
utriufque figure Conchoidis & Ciffoidis generatio tam fimilis fic, hinc
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DE CISSOIDIBUS

EXERCITATIO GEOMETRICGA.
DEFINITIONES.

Sto ( fig.1.) angulusre@us ADX , & quacunque figura
ABK; expun&o A ‘adfingula punttaE linez BK intelli-
gantur duci reGte AE , quaz occurrant in F reGtz DX , &in
reta AF fumantur FG zquales refpondentibus AE, fit etiam
DC zqualis ipli AB.
Linea CGG tranfiens ‘per omnia pun&aC ;G hoc modo
inventa vocatur Caﬂ?u: , cujus Polus A ,axis CD , flgura geni-
trix ABK, bafis DX.

Hinc patet unamquansique lincam five re@am, five curvam fuam ha-
bere Ciffloidem ; imo ex quacunque generari poﬂe infinitas Ciffoides
variando nimirim Polum aut Bafin quod infinitis modis fieri poteft.

Conftar etiam unamquamque lineam' five rectam five curvam effe
Cifloidem alterius imo infinitarum. Sit verbi gratia curva CGGrextra
quam ad libitum fumpto pun&to A, & ultra A & CG dudtd utcun-
que re¢td DX, {i intelliganturfinguli radii AC »'AG occurrere in D,
Fre@tz DX, atque ex punélo A fumi AB, AE zqualesipfis DC,FG,
manifeftum eft curvam CGG fore (.llToldem linez BEK.

‘Vides cx ipfa generatione Ciffoidis magnam efle illi cum Conchoi-
de affinitatem. Nam Ciffois CG , & Conchois H1 ( fig. 1 )eodem Po-
lo A, eadem bafi DX, eac‘cmque figura genitrice ABK generatz,
hoc folum differunt qued in- Conchoide reélz Fl ‘zquales radiis AE
fumantur ultra DX bafin 3 In Ciffoide vero CG, reétz FG eifdem ra-
diis zquales fumuntur citra DX regrediendo verfus A. Cimigitur

utriufque figurg Conchoidis & Ciffordis-generatio tam fimilis fic , hin
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in cxteris carum proprictatibus mira conformitas exiftit, quam in hoe
tractatu explicare aggredimur,

I. Igitur quemadmodum circa Conchoides fccimus , atque ex iifdem
feré principiis , hic Methodos generales trademus ad invenienda in Cif:
foidibus hzc quinque. 1, Earum dimenfionem. 2. Rotunda circa ba-

fin. 3. Rotunda circa axem. 4. Centra gravitatis. 5. Tangentes,

I1. Metbodos illas applicabimus uni fpeciatim Ciffordi qua ex fes
micirculo  generatur Polo 1n extremitate diametri conftituto, Hane
aatem pra alus illuftrandam felegimus , quoniam inde dabitur occafio,
fufitis agendi de nobiliffima Cifloide quz Dioclea appellatur,& una eft
¢x Ciffoidibus femicircularibus. _

IIL. Perpecuam admirabilémque inter Conchoides & Ciﬁ'oidesquz
ex cadem figura, eodem polo; eadémque bafi generantur affinitatem &
Analogiam demonftrabimus, circa Arcam, Rotunda, Centra gravitatis,

Tangentes,
PROPOSITIO L

Methodus generalis ad dimenfionem Ciffordum.

1 Sto (fig. 2. ) Ciffois CZ , cujus Polus A, Axis CD, Ba-

{isDX, Eigura genitrix ABK, ex Polo A dufta quacunque

AF qua occurratin E curva genitrici BK , in G Ciffoidi CG,in
Fbafi DX.

Ex omnibus punis E curva BE intelligantur retz EI pet-
peadicularesad AE & occurrentes axi AB in L. ( a4 vitandam
lincarum confufionem unam [olism E\ 1 figura exprefsimus que
cateras omnes reprefentabit.) Centro A radio AD defcribatus
arcus circularis DL _occurrens in L rete AF.

Jam intelligatur fingulas Al Hypotenufas angulorum rec
torum AEI erigiin pundis L refpondentihus fupra arcum DL
& conftituere figuram aliquam Cylindricam,

Dico fe&torem Ciffoidicum ACG zquari Triangulo ADE
— figur. genitric. ABE & differentia inter pradiGtam figuram
Cylindricam & duplum figura genitricis.

DEMONSTRATIO.

L Uodlibet quadratii AF zquatur es elementis quadr. AE { quadr.
EF t ReQang, AEF bis, five Reftang, AF, AE bis ~— qﬁagr-
‘ | AE bis
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AE bis, — Ergo {fumma quadr. AF applicatorum ad arcum DL ex-
tenfum in lineam reGam zquatur fumma quadr, AE 1 fummz quadr,
EF 1 fummz Reétang. AF, AE, bis, -- fumme quadrator, AE bis, ap.
plicando omnia ad arcum BL.
11.Siima autem quadr. AF appli. ad arcum DL zquatur folido recto cu--
jus bafis Triangulum ADF, altitudo dupla AD ( de Conchoid. prop.2.)

Similiter fumma quadr. AE applic.ad arcum DL 2quatur folido reéto-
cujus bafis figura ABE altitudo dupla AD:

Et fumma quadrat. EF five AG ( ciim enim ex natura Cifloidis
AE , GF zduentur ; addita aut ablatd communi EG dve AG , EF
zquantur))fomma inquam quadr, EF vel AG zquatur folido reéto cu-
jus bafis figura ACG , altitudo dupla AD. : '

Summa verd bis fumpta. ReGtangulorum AF , AE applic. ad arcum
DL,xquatur ( Lemm. prop.3.de Conehoid. ) folido recto cujus bafis figu-
ra Cylindrica genita ex hypotenufis Al ereétis in L fupra arcum DL,
altitudo autcmn dupla AD.

Denique fumma quad.AE bis {umpta applic.ad DL,zquatur folido re-
¢to cujus bafis figura ABE bis,altitudo dupla AD.(prop 2 de Conchoid.y

IIL Ergo folidum re€lum cujns bafis Triang., ADF altitudo dupla
AD , zquatur folido reto cujus bafis figura ABE , altit. dupla AD
1 folido reCto cujus bafis figura ACG alutudo eadem. 1 folido refto
cujus bafis figura cylindrica ex hypotenufis Al, altitudo cadem — foli-
do cujus bafis duplum figure ABE altitudo cadeur. Hoc eft cum eorum
folidorum fit cadem altitudo, Solidum re€tum cujus bafis Triang, ADF
altitudo dupla ADaquatur folide reéto cujus altitidocadem,bafis autem
eft ABE *ACG t Figura Cylindr.predicta — dupli: ABE.Ergo.ciun
folida reéta cjufdem altitudinis fint inter feut bafes, Triangulum.ADF
zquatur fig. ABE { fig. ACG 1 Figurz Cylindr. pradictz — duplo
figure ABE. hoc eft Triang. ADF aquatur figur2 ABE {fig. ACG 1
differentiz inter Figuram Cylindr. praditam & duplum figurz ABE.

IV. Ergofigura ACG Ciffoidica zquatur Triangulo ADF e fi-
gurz genitrici ABE & differentiz inter Figuram Cylindricam ex hy-
potenufis- Al & duplum figure genitricis ABE, Quod erat- demon-

flaandum,
PROPOSITIO 1L
Methodus pracedens applimtur Ciffoids [emicirculari..

I Sto (fig 3.) Ciffois CGZ “cujus Polus A, axis CD , bafis-
DX, figura genitrix femicirculus AEB. & re&ta quacun-
que AEF occurrens Ciffoidiin G, bafiin F.
N
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~ Inter AB, AD fit media proportionalis AH ; & radio AH'
- defcribatur quadrans citculi AHM occurtens in I reétz AE.
Dico fe&torem Cilloidicam ACG ®quari Triangulo ADE
imminuto figura genitrice ABE & duplo figurz BHIE duobus
arcubus BE , HI & reétis BH, El comprehenfa.

DEMONSTRATIO.

X fingulis punélis E curva genitricis BE intelligantur perpendicu-

lares ad ref&tas AE , illz pupend:cularc; coibuntcum AB in pundlo
B, quoniam anguli AEBm femicirculo re&ti funt. Hypotmuﬁz ergo
anuulorum teGtorum AEB funt femper 2qualcs reétz AB.

Ccntm A radio AD defcribatur arcus.circult DL occurrens reGtz AR
in L. Quoniam ((hyp ) tres AB, AH, AD funt proportionales , arcus
HI eft ad arcum DL ut AH ad AD five AB ad AH,quare I\e&au-mlum
{ub AB & arcu DL ( hoc eft figura Cylindrica genita ex hypoteaufis
AB fupra arcum DL ) zquatur Rc&ane ulo fub AH & arcu HI hoceft
duplo fectoris AHT.

Eft autem figura BHIE bis fnrnpta , differentia inter feétorem ABI
bis fumptum Sz figuram genitricem ABE bis fumptam , ergo eadem fi-
gura BHIE bis fumpta cft diffecentia inter figuram C}lmdr:cam geni-
tam ex I—]ypotenuhs AB ereiis ﬁlpra arcum DL, & duplum ﬁﬂurz
genitricis ABE,

Atqui ¢x propof. pracedenti fector Ciffoidicus ACG zquatur Tri-
angulo ADF — figurz genitrici ABE & differentiz inter figuram Cy-
lindricam ex hypo:enuﬁ AB & duplum figurz genitricis ABE.

Ergo idem feCtor Llﬂoui;cus ACG zquau!r Trmnsjulo ADE immi-
nuto ﬁ”ura genitrice ABE & duplo figure BHIE. Quod erac demone
ﬂrmdnm.

Corollarium. Addendo utrinque duplum figurz BHIE, feétor Cif-
foidicus ACG 1 duplum figura BH IE zquatur Triangulo ADF — ﬁ
gure ncmtr:m ABE , hoc cﬁ figurz BDFE. :

PROPOSITION 41

Ilfdcm pofitis (fig.3.) Dico figuram Cifloidicam CDEG
aquari figure genitrici ABE T duplo figure BHIE.

Et totum fpatium Cifloidicum CDXZ xquari femicircnlo ge-

nitori AEB tduplo figure BHMAE.
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DEMONSTRATIO.

Uoniam ( Coroll. propsf. prec.) ACG 1 duplum figure FHIE

zquatur figure BDEE , addendo utrinque figuram ABE, ACC
BHIE bist ABE xquatur BDFE t AB E five Triangulo # DF ; crgo
tollendo utrinque ACG , BHIE bis 1 A BE aquatur CDI G, Qued
erat primum.

Deinde clim CDEG femper equetur ABE  BHIE bis, qualifcun.
que fit angulus DAF, fequitur quando,angulus DAF rc&uos ft , punc-
to F infinic¢ diftante 2 D, totum fpatium Ciffeidicuin CDXZ zquari
femicirculo AEB it duplo figurz BHM AE. ,Quod crat fecundo loco
demonftrandum, : .

SBRIQGROSLTL O, 1

Determinare vationem fpati (iffvidicc CDXZ ad [em:-
' circulum gemtorem AEB.

& [t AN( fig. 3.) quarta pars- AB. diametri femicirculi geni-
Jtoris AEB , & O centrum eju (dem femicirculi.

- Dico femicirculum genitorem AEB efle ad fpatium Ciflor-
dienm CDXZ ut AN ad AN 1 0D.

DEMONST R4T10.

Entro A radio AB fit defleriptus quadrans circuli ADP, facile of-
C.tcncli poteft femicirenlum AEB efle dimidiim quadrantis ABP.hoc
pofito Semicirculus. AEB ad quadrantem AHM cft in ratione compofita.

T. Semicirc. AEB.ad quadrantem ABP five 1, ad 2. aut AO, AB.

2. Quadrantis: ABP* ad quadrantem AHM,id eft quadrat. AB ad qua-
drat. AH , velre@xe AB adre@am AD, cum tres AB, AH, AD fintcx
hyp. proportionales. s :

Duz autem racrones AO, AB & AB, AD componunt ratiorem AO,
AD:; ergo femieiteulus AEB eft ad quadrantem AHM ut AO ad AD.
& dividendo femicirenlus AEB cft ad figur. BHMAE ut AO ad OD,
ergo femicirculus AEB eftad duplum figure BHMAE ut AN dimidia
iphus AO ad ODx & componendo {emicirculus AEB eft ad eumdem
femicirc. AEB 1 duplum figure BHMAE hoc eft ( prop. prac. ) ad [pa-
tium Cifloidicom CDXZ ut ANad AM 1 OD. Quod erat demonf-
srandum, :
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COROLLARIUM.

1 habeatur in numeris racio AB, AD facilé determinabitur in nume-
ais radio femicicculi genitoris ad fpatium Ciffoidicum.
Fiat cnim ut AB ad AD ita numerus 4. ad alium Z. Dico ut neftad
Z — 1.ita femicicculum AEB effe rd fpatium Ciffordicum CDXZ,
Qualium enim ABeft 4. talium AQ eft2. & AN 1. cft autem AD
zqualis Z,crgo OD et Z — 2& ANt ODcfir. §Z «<2hoceftZ
- 1. ut autem AN ad AN 1 OD ita ex prafenti propof. femicirculus
AEB cft ad {pativm Ciffoidicum CDXZ , ergo femicirculuseft ad {pa-
tumutnadZ —
Exempla, Sit AB' tertia pars ipfius AD, ergo AB ad AD ut gead
12, crgo femicire, AEB ad fpatiun Ciffoidicum CDXZ ut 1.ad 12,—
L fiveur nad i,
Sit AB ad ADurr.ad 2. crgo eritut 4. ad 8, ac proinde {emicirculus
erit-ad {patium Ciffoidicumutr.ad 8 — 1 five ut1,ad 7.
Sit ABad AD ut 1.ad 1. five AB, AD fint 2zquales, eric ergo ABad
AD ut 4.ad 4. & femicirculus AEB ad fpatium Ciffoidicum CDXZ e
1.ad3. :

LEMMAT A.
eAd propofitiones [equentes.
-V Sto ( fig. 4. ) femicirculus AEB & quadrans circuli ABM
I. Dico quadrantem circuli ABM ecfle duplum femi
circuli AEB.
Cum enim ABradius quadrantis ABM fit duplus AD radii femicite

culi AEB , circulus radii AB quadruplus eft circuli radii AD. ergo qua
drans ABM zquatur circuloradii AD five duplus eft femicirculi AEB.

1. Ex pun&to A ducatur quavis AL que occurrat atcui
BM in L & arcui AEB in E.
Dico fegmentum BEL duplum effc {egmenti BE.

Jungatur DE. Se@or ABL eftad feGtorem BDE in ratione compofita
ex his tribus,
1. Se&toris ABLad quadrantem ABM hoc eft anguli BALad angu-
lum reCtum BAM.
2, Quadrantis ABM ad femicirculum AEB hoceft2.ad 1.
3. Semicirculi AEB ad fe@oré DBE, hoc eft duorum angulorii relor
ad ‘angulum BDE five anguli reét BAM ad dimidium anguli BDE.
Prima autem & tertia ratio anguli BAL ad agngulum BAM, & anguli
BAM ad angulum BAL dimidiom an guli BRE fe mutuo eli-durlgr
g0
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Ergo (c&or BAL eft ad ft2orem DBE ut quadrans ABM ad {emi-
circolum AEB, fiveur 2. ad 1. ¢ft autem & Triangulum ABE dvplum
Trianguli DBE , ergo reliquum fegmentum BEL cft duplum reliqui
fegmenti BE.  Quod erat demonftrandum,

PROPOSIT IOV,

Dimenfio “Diocles ejufque [egmentorum.

ey Ac propofitione comple@emur non foliim quacunque i Vvallifio
H aliifque tnveota funt circa aream Dioclez, fed etiam alia fatis exis
mia qua 2 nobis reperta funt,
Sed anté omaia {upponendum eft Diocleam effe unam ex Ciffoidibus
femicircularibus ‘de. quibus aGum eft in pracédentibus tribus propofis
nontbus,

Sit enim (fig. 4.) Dioclea AZ cujus axis AB, alymptotus
BE, radio AB delcriptus femicirculus AEB.

Oftendendum eft Diocleam AZ cfle Ciffoidem genitam ex
femicirculo AEB 5 Polo A, axe AB, bafi BF.

Ducatur per A & G quodcunque Dioclez pun&um reéta AGEF
occurrens in E femicirculo AEB & in Fre@tz BE. Per G ducatur NG
perpendicularis ad AB occurrens in Q femicircumferentiz AEB. ex E
ducatur etiam. EP perpendicularis ad eamdem AB. His pofitis.

Proprictas Dioclez omnibus notaeft quod GN ejus ordinata eft ad
NA , ut NQ_ordinata femicirculi AEB ad NB. igitur GN , NA::
N%NB.fcd GN, NA :: EP, PA in Triangulo APE. Ergo EP,
PA:: NQ;NB;quare quadr. EPeft' ad quadr. PA , hoc eft BP ad
PA, ut quadratum NQ ad quadr, NB hoc eft ut AN ad NB. & com-
ponendo, BP, BA:: AN, AB. Ergo BP; AN funt zquales. Ut au-
tem BPad AN itaclt FE ad AG in Triangula ABF, ergo FE, AG fune
zquales , & additd vel fublatd communi GB, duz AE, FG f{unt etiam
zquales, Quod clim eveniat quazcunque ducarur AF, conflat ex gene-
ratione Ciffoidum anted tradica Diocleam AGZ effe Ciffoidem genera-
tam ex femicirculo AEB , Polo A , axe AB', Bafi BF.. Quod erat often-
dendum.

Hoc ita fuppofite veniamus ad Dimenfionem Dioclez,
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THECREMA "1T.

Dimenfio _[E’.f;?ori; concavi Diocles.

Ico [ectorem concavum Dioclex ACG 2quari Triangu-
lo ABF imminuto figura genitrice ABE & fegmento cit-
culari BE bis fumpto.

DEMONSTRATIO.

Uoniam Dioclea AZ cft Ciffois femicirenlaris, cujus Polus A»

axis AB , bafis BF, figura genitrix {emicirculus J}‘E,B sleétor Cif-
foidicus ACG (' prop. 2. ) zquatur Triangulo ABF imminuto figurage.
nitrice ABE &duplo figurz BELcontentz duobus arcubus BE,BL.Quo-
niam autem fegmentum BEL contentum re€tis BE, EL & arcu BL, du-
plum cft ( Lemm. prac. ) fegmenti BE , fegmentum BE zquatur figure
BEL contentz arcubus BE , BL , ac proinde duplum figurz BEL zqua-
tur duplo fegmenti BE. Ergo {etor Ciffoidicus ACG 2quator Trian-
gulo ABF imminuto figura genitrice ABE & duplo fegmenti circulasis

BE. Quod erat demonfirandum,
THEOREMA 1L
Dimenfio [egmenti comvexi Dioclec.

I{dem pofitis ( fig. 4.) Dico fegmentum convexum ABEG
Dioclez 2quari figurz genitrici ABE  duplo fegmenti cir-
cularis BE.
DEMONSTRATIO.

SEgmcntmn ABFG ( prop.3.) zquatur ABE t duplo BLE , eft au-
tem ut modo oftendimus BLE zquale fegmento BE. ergo fegmentum
ABFG zquatur figurz genitrici ABE 1 duplo fegmenti BE. Quod erat
demonftrandum.,

THEOREMA 1IL
Dimenfio (patis integri Dioclee.

Ifdem pofitis ( fig.4.) Dico fpatium integrum Dioclex ABXZ
Aclle triplum femicirculi AEB.
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DEMONSTRATIO.

Uodcunque fegmentim A BFG zquatur ut modo diximus

( Theors2.) figure ABE 1 duplo fegmenti BE. ' Segmentim au-
tem ABFG abit in fpatium integrum ABXZ pun&o Finfinité recedens
te 2 B, feftor autem ABE fimul abitin femicirculum AEB punéto E
abeunte in punc¢tum A. & duplum fegmenti BE abit fimilicer 1 dup'um
femicicculi AEB. Ergo {patium integrum ABXZ zquatur femicirculo
AEB { cidem femicirculo AEB bis fumpto, five triplum eft femicirculi
genitoris AEB. Quod erat demonftrandum.

THEOREMA "IV,
Dint¥nfio [eblorum convexorum Diocles.

]Ifdcm pofitis , (fig. 4. ) jungatur BG.
Dico feGtorem convexum BAG Diocle effe triplum feg-
menti ciccularis BE.

DEMONSTRATIO.

QUoniam ex proprictate Ciffoidis AGZ, reGtz AE , FG funt zqua-

les, ablatd aut additd -communi GE, duz AG , EF {unt ctiam
zquales , quare duo Triangula BAG , BEF funt zqualia ( Elem.Eucl.)
. Deinde fector concavus Dioclez ACG ( Theor. 1. ) @quatur Triangu-
lo ABF imminuto figura ABE & duplo fegmenti BE, ergo addendo
utrinque triplum fegmenti BE, fector Dioclez ACG ¢ tri.pllumlfegmeu-
ti BE, zquatur Triangulo ABF 7 fegmento BE — figurz ABE. Hoc
eft Triangulo BEF aut zquali BAG. Ergo ablato communi fetore
Dioclexz concavo ACG , feftor convexus BACG Dioclez cft
triplus fegmenti <ircularis BE, Quod erat demonftrandum.

THEOREMA V.

Dimenfio Figure contente Dioclee portione ¢9* arcu
_ circuls. '
I{dem pofitis. Ex pun&o G Dicclez ducatur GN perpendi-
cularis ad AB & producatur donec occurrat in O femiperi-
pheriz AOB,jungatirque AO. . '
Dico Figuram ACGO contentam Dioclex portione ACG
& arcu AO , retaque GO effe quadruplam fegmenti AQ.




92
DEMONSTRATIO.

X punéto E fit EP: perpendicularis ad AB. Quoniam ut diximus in
Erlemonﬂr. Theor. 4. duz AG , EF funt zquales, etiam AN, BP
illis proportionales ( Elem.) zquales {unt, Quare circuli cjufdem feg-
menta BE, AO funt zqualia,

Deinde ex proprietate Dioclex GN, AN : : ON, NB. Ergo Trian-
gulum OAN zquatur Triangulo BGN., & addita communi figurd
ACGN, figura ACGO zquatur fe€tori convexo Dioclez ACGB, Eft
autem ACGB ( Theor. 4. ) triplum fegmenti BE, ergo ACGO trili-
neum contentum curva ACG & re@is GO, AO-triplum cft. fegment
AO, quare addito fegmento codem AO , Figura ACG O contenta cut-
va Dioclez, ACG, aten AO & re(a GO quadrupline eft. fegmenti
AO. Quod erat demonftrandum,

THEOREMA "VI.

Quadratura Figure contente arcubus circuls ¢o curva
DéOCZfﬁa

Sto ( fig. 5.) Dioclea ABX , cujus Polus A , axis AC, ba-
lis CZ , femicirculus genitor ABC cujus centrum E. Per-
ficiatur circulus ABCD in quo fit infcriptum quadratum
ABCD, & circumfcriptum quadratumi OPQR. Ex puntisP,

, Rout centris. fint defcripti tres quadrantes cicculi BGC,
CHD, DIA. '

Dico Eguram AEBGCHDIA comprehenfam tribus cit.
culi quadrantibus pradiftis & curva Dioclex AFB 2qualem
cflc quadrato CEBP:

DEMONSTRAT10:

CVE&or Dioclez convexus CAFB contenrus re@is CA , CB & curva
Dioclez AFB eft triplus fegmenti circularis BLC ( Theor. 4.) autilli
2qualisBGC. Ergo Figura AFBGC eft dupla fegmenti BGC aut
zqualis eft Figurz BG CL. Ergo addendo ex- una parte figuras CHDE,
DIAE, & exaltera figuras zquales CGBE, CLBP, Figura, AFBGC¢
HDIA zquatur quadrato BECP. Quod erat demonfirandum.

THEOREMA




93
THEOREMA ~VIL

Quadratura totius Sparii contenti arcy [emicireuls gene-
ratoris y curva infinitd Diocle y ejufque afymptoto.

I{dem pofitis ( fig.s.) Dico totum fpatium contentum femi-
peripheria ABC , curva infinita Dioclex ABX & alymproto
CZ, zquari quadrato OPQR circumlcripte circulo ABCD,

DEMONSTRATIO.

T Otum hoc (patin componitur ex duobus , quorum primum cft Fi-
gura AFBK , alterum {patium BLCZX. '

L. Oftenfum eft in Theor. 6, figuram AFBGC effe zqualem figure
BGCL, cum igitnr BGCE zquetur AKBO, fequitur AFBE + AKBO
aquari BGCL. Quadrata autem AEBO, BECP funt azqualia, ergo
AFBK =zquatur BGCE { BPCL , hoc eft BLCP  AKBO.

Il. Totum fpatium Dioclez ACZX cft triplum femicirculi ABC
(Theor 3.) ergo zquale eft circulo ABCD 1 femicirculo ACB. Deinde
oftenfum eft 10 demonfir. Theor.6.fpatium AFBLC effe duplum BLCG,
ergo eft quadruplum fegmentn BLE,

Si ergo ex fpatio Dioclex ACZX auferatur figura AFBLC fupererit
fpetium BLCZX. & fi excirculo ABCD 1 femicirc. ACB auferatur
quadruplum fegmenti BLC, fupererit quadratum ABCD 1 femicircu-
lus ABC, hoc cft Reétangulum AQ ( @quale quadrato ABCD ) 1 fe-
micirculus ABC, & cum tota & ablata fint oftenfa zqualia , duo re-
liqua funt zqualia feilicet {patium BLCZX zquale eft Rectangulo AQ_
T {emicirculo ACB. Siigitur fpatio BLCZX addatur AFBK, /& Rec=
tangulo AQ 1 femicirculo ABC, BLCPuna cum AKBO qua num. 1
oftenfa funt zqualia figurz AFBK. Totum quadratum OPQR inve-
nictur equale figurz AFBK t f{patio BLCZX, Quod erat demon-
ftrandum.

Dimenfio alterius [peciei € zjf osdis femicireularis.

A&entis dedimus dimenfionem Ciffoidum femicireularium, five
alymptotus DX (fig. 3. ) fecet AB diametrum femicirculi geni-
toris in D fupra B; five alymptotus BX ( fig. 4. ) fecet AB in B in quo
cafu Ciffois eft Dioclea. Placet nunc ad perficiendam hane do@rinam
tertium cafum examinare quando nimirim alymptotus fecat AB inter A

Aa




& B,quo fic ut generetur Ciflois femicircularis prioribus longt diverfa,
Et quod eximium eft, hujus integra Ciffoidis Quadraturam abfolutam
exhibebimus in co calu quo alymptotus tranfit per centtum femiciceuli
genitoris,

Sit igieur ( Fig. 6. ) Ciffois CGAZ, cujus Polus A, femicirenlus
genitor AEB , bafis aut afymprotus DX qua fecet AB inter A & B, axis
CD. O pun&um ubi DX fecat circumfecentiam AEB.

In hac Ciffoide hoc eft fpeciale quod una illius portio CGA jaceat in-
fra A & altera AZ fupra. Portio CGA generaturab arcu BO , pam ex
generationne DC zquatur AB , & FG ipfi AE. Cum autem AB, AE
fine majores quam. AD , AF, fequitur DC majorem cffe quam DA
& FG qudm FA ,ac proinde punéta C, G funtinfra A, Altera Ciffoi-
dis portio AZ generatur ex arcu QA , & propter eamdem rationem pofi-
ta eft fupra punctum A. Hoc fuppofico.

Quéramus primd dimenfionem Figure AGC, deinde dimenfionen
fpatii ADXZ , ex his enim duobus habebitur dimenfio totius hujus Cife
fgidis {ub axe CD , afymptoto infinita DX, & curva integra CGAZ
comprehenfz.

PROPOSITIO VL

Dimenfio F igure AGC.

Ungatur re®ta AO , & radio AO defcribatur quadrans cie-

culiHOM qui fecet ABin H, & in I quamlibet GAE du-
&aminter AB, AO.

Dico fegmentum circalare ABO genitorem Cifloidis AGC
zquari Triangulo ADO t Ciffoidi AGC 1 duplo fegmenticit.
cularis DHO. :

DEMONSTRATIO.

Entro A radio AD_ defcribatur arcus circuli DN qui occurratin
CL, N reétis AE, AO ; jungatur etiam BE,

Angulus AEB in femicirculo reftuseft , ergo Triangula re@angula
ABE , ADF funt fimilia, quare AB, AE:: AF, AD, ergo Rectangu-
lom AE, AF zquatur Reftangulo AB, AD, & fumma ReSungulo-
rum AE AF aapplicatorum in puntis L ad arcum DN extenfum i lis
neam re(tam , zquatur fumma Rectangulorum AB, AD applicaiorum
in jifdem pun&is L ad ecumdem arcum DN,

Summa autem Re@angulorum AB, AD applicatorum ad arcum DN
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zquatur folido re&to cujus altitudo AD , bafis autem ﬁ%ura'Cylindricf
factaex linca AB ereftd fupra omniapun&aarcus DN, five {olido rcto
cujus bafis altitudo dupla AD, bafis dimidium ejufdem figura cylindri-
cz , ergo fumma Retangulorum AE, AF applicatorum ad arcom DN
zquatur etdem folido recto cujus altitudo dupla A D bafis autem dimidia
figurz Cylindricz faltz ex AB fupra arcum DN.

Quoniam autem ex proprietate circuli, AO & confequentes AH cft
media proportionalis inter AD, AB, figura Cylindrica falta cx AB erc-
&afupraarcum DN, zquatur figure Cylindricz fadtz ex AH fupra ar.
cum HO ( conffat ex demonftr. prop. 2. de Cefoid. ) ergo dimidum fi-
gurz Cylindricz faltz ex AB {upraarcum DN zquatur dimidio figus
rz cylindricz fallz ex AH fupra arcum HO , five fc&tori AHO. Er-
go ciim fumma reCtangulorum AE, AF applicatorum : ad arcum CN
zquetur {olido re€to cujus bafis dimidia figure cylindricz faltz cx AB -
fupra DN, altitudo verd dupla AD ; fumpto pro bafi {c€lore ABO
zquali illi bafi, cadem fumma Reétang. AE, AF applic. ad arcom DN
zquatur {olido redto cujus bafis eft fe€tor AHO altitudo vero dupla AD.

Jam verd fumma quadratorum AF ( radiorum Trianguli ADO )
zquatur {olido recto cujus bafis predi@um Triangulum ADO, altitu-
do dupla AD. Ergo differentia fummz quadrat. AF & (ummz Rellang.
AE, AF applic. ad eumdem arcum , eft eadem quaz duorum folidorum
reCtorum illis zqual. habentium pro bafibus fe€torem AHO & Trian-
gulum ADO.Altitudinem autem camdem duplam AD. ac proinde
talis differentia zquatur folido recto cujus bafiseft fegmentum DHO,
alti}tudo dupla AD. & duplum differentiz eft duplum hujulmodi folidi
rectt,

Eft autem fumma Reétangulorum AFE applic, ad arcum DN, diffe-
rentia inter fummam Re&tangulorum AE, AF & fummam quadrato-
rum AF applicat. ad eumdem arcum DN. Ergo bis fumma Retangul-
AFE. applic. ad arcum DN,zquatur duplo folidi reéti cujus bafis DHO.

His ita premiflis, facilé concludetur demonflratio propefitionts in
hunc modum,

Summa quadr, AE applicatorum ad arcum DN zquatur triplici fum-
m2 1. quadr. AE. 2. quade. EF aut AG zqualium ex natura hujus Cif-
{oidis. 3. Summa Rectang. AFE bis fumpta, ( applicatis taur quadra-
tis quam Reétangulis ad arcum DN. )

Jam fumma quadr. AE applic. ad DN zquatur folide re&o cujus ba-
fis ABO altitudo dupla AD. ( de Conchoid. prop. 2. ) & fumma guadr,
AF applic. ad DN zquatur folido recto enjus bafis Triangulums ADO,
altitude dupla AD.

Et fumma quade. AG applic. ad arcum DN zquatur folido reftocu-
jus bafis AGC , altitudo dupla AD,
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Summa denique bis fumpta re@angulorum AFE applic. ad arcum

. DN zquatur ut jam diximus folido recto cujus bafis duplum fegmenti

DHO , altitudo dupla AD. ,

Ergo folidum reCtum cujus altitudo dupla AD bafis autem ABO
zquatur tribus folidis re&is pracedentibus, five unico folido recto cujus
bafis ADO 1 AGC 1 duplum fegmenti DHO, altitudo cadem nempe
dupla AD.

Ergo cum folida re€ta habentia eamdem altitudinem fint inter fe ue
bales, figura ABO genitrix Ciffoidis AGC zquatur Triangulo ADO
1 Ciffoidi AGC1t duplo fegmenti circularis DHO.  Quod erat de-
monf{trandum.

_ Corollarum. Ciffois igitur AG C zquatur figurz genitrici ABO im.
minatz Triangulo ADO & duplo fegmenti DHO, five zquatur I'cg.
mento BDO — duplo ﬁ:gmemi DHO , & addito communi Triangulo
ADO.Ciffois AGC t Triangulum ADO zquatur figurz ABO — du-
plo fegmenti DHO.

PROPOSTIIO V1],

Dimenfio ﬁm‘z)’ ADXZ.

Ifdem pofitis (ﬁg6) Dico fpatium Ciffoidicums ADXZ
xzquari fegmento circulari APOD i duplo figure APOM,

DEMONSTRATIO.

It in angulo OAM duéta quacunque refta AR occurrens in P arcui

AO ,inQ Cifloidi AZ,in R bafi DX , & in S quadranti circuli
HOM.

. Oftendetur ut in prop.2.de Ciffoid. feCtorem Ciffoidicum AOF‘xquari
I'I}'riangulo AOR imminuto figura genitrice AOP & duplo hgurz,

OS. '

Unde fequitur Triangulum AOR =zquari {eétori Ciffoidico AQ#
ficurz AOP 1 duplo figurz POS; & auferendo communem fectorem
Ciffoidicum AQ,, fequitur fegmentum convexum Ciffoidicum AORQ
zquari figurz AOP 1t duplo figure POS.

Et procedendo in infinitum fequitur totum fpatium A OXZ' Ciffoidi-
cum zquari figur genitrici five fegmento circulari APO 1 duplo figu:
re APOM.

Et addendo Triangulum ADO, fequitur fpatium Ciffoidicum ADXZ
zquari {patio circutari APOD 1 duplo figurz APOM. Quod eratde-
monftrandum: :

PROPO.
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PROPOSITIO VIIL
.demmm abfoluta Spatis mtegm (i ﬂ'aza’u [emcir-

cularis cujus afymptotus [ecat in centro Diametrum
ﬁm:czrmh genitoris.

Ii Ifdem pofitis (fig.6.) tranfeat DX afymptotus Cifloidis
CGAZ perD centrum femicirculi genitoris AOB.

Dico totum fpatinm CGADXZ comptehenfum axe CD,
Cifloide infinita CGAZ , cjulque afymptoro DX xquati qua-
drato re&tz AO infcripto in circulo AOB.

DEMONSTRATIO.

Uoniam DO tranfit per centrum femicirculi AOB angulus HAO
Q(ﬁ {emireQus, atque ita arcus HO 2quatur arcui OM.

Ex punéto O ducatur TV tangens circulum AOB & compleatur Re-
&angulum ABTV.

Q10t11a[11 arcus HO, OM funt zquales,, manifeflum eft fegmenta
DHO, OVM cffe zqualia. His ita pramiffis.

Figura AGC =zquatur fegimento BDO —— duplo DHO ( Coroll.
prop. 6.) & fpatium ADXZ ( prop. 7. ) zquatur quadranti citculi ADO
Tduplo figurz APOM, five quadrato. ADOV { figure APOV 1 du-
plo ﬁ:‘gmcnn OVM,

Ergo Figura AGC 1 fpatium ADXZ zquantur ‘quadranti circuli
BDO — duplo DHO. aut aqualis OVM 1 quadrato ADOV't figu-
r& APOV aut zquali BEOT 1 duplo OVM. Elidendo igitur 1 & —
duplum OVM. Figura AGC 1 fpatiu DXZ zquantur quadranrl cir=
culi BDO ' quadraro ADOV 1 figur£ EOT quz componunt ReQan-
gulii ABTV quod eft zquale quadrato reGtz AO. Quod erat demonflr,

ednalogia Conchoidum ¢s Ciffordum quoad [patia.

Definitio.: Si Conchois & Ciflois generentur codem Polo, eadem
Bafi arque ex eadem figura genitrice , dicantur Cognare.

PROPOSITIO X

IN Conchoidibus & Ciffoidibus cognatis quarum- Bafis com-
munis non fecat axem figur genitricis , Conchoidis fpatii .
Bb.
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integrum xquatur Ciffoidis fpatio § duplo figurae genitricis.

Idem dicendum de fegmentis correfpondentibus, :

Sint Conchois RV & Ciflois AZ ( fig. 4.) Cognata five ge.
nitz cx codem Polo A , cadémque bafi BX, ex cadem figura
AEB, fitque Bafis BX ita pofita ut non fecet AB axem figurz
genitricis AEB inter A & B.

Dico fpatium Conchoidicum BRVX 2quari fpatio Cifloidi-
co ABXZ t duplo figurx genitricis AEB.

Et {i ducatur quzcunque AS occurrens in G, E, S Ciffoidi,
figure genitrici,& Concheids; ducanttirque ex G, E,S ordi-
natx GN , EP,ST.

Dico fegmentum Conchoidicum RST xquari (:gmento
Cifloidico ANG refpondenti 1 duplo fegmenti BPE.

L

DEMONSTRATIO.

X proprietate Conchoidis & Ciffoidis , tam GF, quam FS zquatur
EAE.crgo ASelt zqualis AG 1 duplz AE. Atqui ( Elemn Eucl. ) in
Triangulo AST propter parallelas GN, EP ,ST, AG 1 dupla AE cft
ad ASut GN 1 dupla EP ad ST, ergo GN T dupla EP xquantur ip-
i ST. -
~ Rurfus tres AN , BP, RT zquales funt. Nam 1. ex proprictate Cif-
{foidis AZ duz AE, GF funt zquales,ergo fublata vel addita communi
GE duz AG , EF {unt ctiam 2quales. Ut autem AG , EFita AN, BP
( Elem.) ergo AN, BP funtequalcs,

2. Ex proprictate Conchoidis RV , duz AE, FS funt zquales, Utau-
tem AE, FS ita AP, BT in Triangulo AST, crgo AP, BT {unt zqua-
les, funt autem ex natura Conchoidis ctiam AB , BR zquales, ergo BP,
RT funt etiam zquales, -

Confiderentur igitur tres figurz aut fpatia.. ABXZ cujus alritndo of
AB. 2. BEA cujusaltitudoeft BA. 3. BRVX cujus altitudo eft RB.

Quoniam ha figurz aut fpatia habent zquales altitudines, & ad @qua-
les diftantias AN, BP , RT averticibus A, B,R, qualibet GN ordi-
nata prima figurz aut fpatii + dupla EP ordinatz fecundz figura aut fpa-
tii zquatur ST ordinate tertix figurz aut fpatii , fequitnr ex methodo
indivi fibilium primam figuram aut {patium ABXZ { duplum fecundz
figurz aut fpatn AEB 2quari tertiz figura aut fpatio BRVX. Quod erat
primo loco oftendendum.

Similiter autem demonftrabitur fegmentum AGN 1 duplum {egmen-
ti BEP zquari fegmento BST.  Quod erat demonftrandum.




Corollarium. Hinc conflat Conchoidem Ciffoidémque cognatam ,
& earum figuram genitricem , tales effe figuras ut fi dvarum habeacur
quadratura , etiam tertiz habeatur,

Scholion, Ut exemplo aliquo manifefta fiac veritas pulcherrima hu-
jus propofitionis & fimul apparcat quam reté conveniat cum aliss antea
demonftratis.

Supponamus ( fig. 4. ) figuram genitricem AEB effe femicirculum,&
alymptotum BX duci ex punéto B extremo diametri AB. Eritergo Cil-
fots AZ Dioclea, & Conchois BV illi cognata erit Conchois femicircu-
laris cujus axis BR zquatur AB diftantiz Poli A ab alymptoto BX.

Oftenfum eft (de Conchoid, propof 39, Coroll. 1.) {patium Con-
choidicum BRVX quintuplum effe femicirculi genitoris AEB. Often-
fum etiam (de Cifford. prop. 3. Theor, 3. ) {patium Ciffoidicum ABXZ
effe eriplum ejufdem femicicculi genitorisAEB Spatium ergoConchoid.
BRVX zquatur {patio Cifloidico ABXZ 1 duplo femicirculi AEB. Ut
afferitur in prafenti propafitione.

PRORPOSITILOS X,

N Conchoidibus & Cifloidibus cognatis quarum Bafis com-

munis fecat axem figure genitricis, {patium Conchoidicum
integrum zquatur duplo figure genitricis — fpatio Cifloidis
cognatz.

Sint ( fig.6.) Caffois AGC, & Conchois r# cognatz genitze
nimirum ex cadem figura ABO , codem Polo A, eadémque
bafi DX , fecet autem bafis DX , AB axem figur genitricis in-
ter A & B.

Oftendendum cft fpatium Conchoidicum 7# g zquari du-
plo fegmenti BOD — Cifloidi AGC.

DEMONSTRATIO.

N angulo BAO ducatur quecunque A s quz occurratin F , bafi DX,
Iin E curva genitrici BO , in s Conchoidi  #, & in G Ciffoidi AGC.
atque ex Puné’tis G, E, sordinenturrete Gg, Ee, s 2.

Quoniam ex proprictate Ciffoidis AGC, AE,FG funt zquales,
AG, FE, funt etam xquales, cum crgo AF @quetur AE . FE,AF
zquatur AE — AG.

Dcinde ex proprictate Conchoidis v # , AE , F s funt zquales, eft au-
tem A s zqualis F s § AF , ergo A s cft etiam 2qualis AE 1 AF; eft au-
tem AF zqualis AE — AG. Ergo A s zquatur AE ¥ AE — AG.
hoc eft duplz AE = AG.
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In Triangulisautem A s¢, AEe, AGg, ut As cft ad duplam AE
— AG itaeft 52 ad duplam E ¢ — G g, Quare s¢ zquawur duplz
Ee—Gyg.

~ Jam trce.glinez Cg,Be,r: funt zquales, nim 1, duz AE , FG
zquantur ,ergo (Elem. )duz Ae, D g ctiam zquantur ( nam AE AF::
Ae, AD, & AF,FG:: AD, Dg. Ergo ex zquo AE, FG::iAe,
D g ) funtautem AB, CD zquales ex-natura Ciffoidis ergoBe, Cg
funt zquales. _

2. Stmiliter AE, F's funt zquales ex natura Conchoidis ##, ergo
A ¢, Dt ipfis proportionales funt etiam zquales. Aquantur autem &
AB, D 7 ( ex natura Conchoidis ) ergo B e, 7 ¢ funt etiam zquales,

Denique in tribus figurisr#y. BDO , AGC altitudines r 3, BD,AC
zquales {unt, Nam 1, ex natura Ciffoidis AGC duz AB, CD funt
zquales, ergo ablatd communi AD , reliquz BD , AC funt zquales,
2. Ex natura Conchoidis r#, AO radius figurz genitricis AEB @quatur
OV ab afymptoto DX duétead Conchoidem,ergo illis proportionales
AD,DY {unt zquales. Suntautem ex natura Conchoid. AB , DR etiam
zquales, etgo reliquz DB, r y funt 2quales.

Quoniam igitur tres figurz r #y , BDO, AGC tales funt ut earum
alticudines ry , BD ; AC fint zquales, & ad zquales r ¢, Be, Cg dif-
tantias a verticibus , B, C ordinata 5z fit zqualis duplo ordinatz E¢
== ordinatz G g.

Ex methodo indivifibilivm Figura » #y zquatur duplo figurz BDO
— figur. AGC. Quod erat.demonftrandum.

PROPOSITIO « X 1.
Metbodus generalis ad dimenfionem R otundorum ex
Ciffvidibus circa bafin. .

> Sto( fig.7.) Ciffois CZ., cujus Polus A , axis CD, bafis

DX, figura genitrix ABK', cui 2qualis & fimilis defcrip-
taintelligatur CDL fubcontrarie pofita.

Sumpto quocunque pun&o G in Cifloide, ordinetur GH
quz producta occurrat CLin I,

Dico GH cffcad HI ut AH ad HD.

DEMONSTRATIO.

Ungatur AG quz produdta occurrat BK curvz genitrici in E , & ba-
fiin F. ExE ordinetur EN ad axem AB. < .
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Exnatura Ciffoidis CZ, AE xquatur G F,elt autem etiam AE, GF : :
AN, HD. Ergo AN, HD azquanwur. Eft autem etiam AB aqualis CD.
Ergo BN zquatur CH, Cim igitur figure ABK, CDL fint fimiles &
zquales , & BN , CH zquales , evidens cft ordinatas NE , BI zquales
efle. Quoniam ergoin Triangulo ANE, AH, AN:: HG, NE five
zquales GH , HI. Eft autema AN xqualis ut digimus ; HD, Ergosﬂt
HIl:: AH, HD. Quod cravdemonftrandum.

Corollarium. Sijungereturre@a D1, hac foret. parallela reGz AF.
Triangula coim: reGangula ANE, DRI funt fimilia & zqualia, unde
anguli alterni-ADT, D AF funt zquales. Et AF, DI parallelz. Tnde.
etiam. {equitur quadrilaterum DIGF effe parallelogrammum , & DI,
GF cfft xquales. Nec non DF, Gl five DF , GH 1 HL

PR&POSITIO  XIL

JA(dem pofitis. Per Polum A ducatur AM paraliela DX bafi
Cillbidis. '
Dico Rotundum ex {patio Cifloidicc CDXZ circa bafin
DX zquari Rotundo ex figura CDL (zquali & {imili genitri-
ci ABK) circa AM.. ' |

DEMONSTRAT IO

Uoniam ¢x preced. quelibet GH eft ad Hlut AH ad HD , Rec~
tanculum fub GH , HD 2quatur reftangulo (ub AH , HIL

Jam quando:{patium CDXZ volvitur.circa DX, qualibet GH pro-
ducic fuperficiem Cylindricam, cujus altitudo GH , bafis autem eft pe-
ripheria radii* DH,

Similiter quando figura CBL volvitur cireai AM, qualibet HI gene-
rat.fuperficiem Cylindricam cujus altitudo HI , bafis autem eft circum-
ferentiaradin AH.

Hz autem duz fuperficies Cylindricz.funt inter fe in ratione compo-
fita alcitudinum GH, HI, & baffum five radiorum DH , AH, Ergo
fune ioter (e ut Reflangula fub GH, DH, & fub HI, AH. Quare.cum
Rectangula-fint zqualia, etiam-fuperficies Cylindricz funt zquales , &
ctim hoc femper eveniat, fequitur cx methodo indivifibilium Rotun-
dum cx fpatio CDXZ circa DX, zquari Kotundo ex figura CDL ‘circa-
AM. Quod erat demonftrandum, .

Corollarium. 1. Skmiliter oftendetur Rotundum ex quocunque feg-
mento Ciffoidis verbi gratia CGH circa bafin DX zquari Rotundo ex
fegmento CHI refpondenti circa reCtam AM..

Cc
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Corollarium 3. Cam figure CDL, ABK fint zquales & fimiles, &
praterea re@e AC , BD 2quales ( e6 quod-ex natnra Ciffoidis duz AB,
CD zquentur ) manifeftum cft Rotundum ex DCL circa AM a’quari
Rotundo ex ABK circa DX, quare cum Rotunduw ex CDLcirca AM
zquetur Rotundo ex CDXZ circa DX , etiam l{omndum cx CDXZ
circa DX aquatur Rotundo ex ABK ﬁunn genitrice cicca camdem DX,

Similiter cum figure CHI, BNE fint aquales & fimiles ( eo quod
BNaquetur CH, ut uﬂcnium eft in der noni‘r prop. L. ) ac proinde
Rotundum ex CHI circa AM zquetur Rotundo ex BNE circa DX, fe-
quitur Rotundum ex fegmento Ciffoidico CHG cirea bafin DX (quod
xzquale cft ( Corollr, ) Rotundo cx CHI circa AM ) ®quale ceiam cffe
Rotundo ex BNE circa DX,

PROPOSIT IO XTLL

Methodus preecea’em app/z'camr Retundis ex Dicclea
cjuﬁm ﬁ'gmenrz'.r circa “Bafin five afymptorum,

S:o(ﬁg 8 ) Dioclea ACZ , cujusPolus A, axis AB, ba-
fis BX,(emicirculus genitor ACB, cujuscentrum O,

Uoniam axis AB femicirculi genitoris ACB , cft etiam azis Dio- -

clez, manifeftum eft femicircelum BCA haberi pofle pro fignra
fimh & 2quali & fubcontrari¢ pofitd figura genitrici ACB. Hoc pofi-
to. Demonftrabimus fequentibus quattior Theorematibus tum quz 2
Vvallifio circa Rotunda ex Ciffoide circa alymprotum oftenfa fune, tum
alia nonnulla qua nullus quod {ciam animadvertic,

THEOREMA I ..

Dimenfio Rotunds ex [patio integro Dioclee ABXL
crrea afymptotum BX.

lco Rotundum hujufinodi zquari femi cylindro , cujus

bafis eft femi-circulus genitor ABC, altitudo autem eft
circumferentia ejutdem circuli cujus diameter AB.

DEMONSTRATI0.

Eatrum gravitatis femicirculi ACB eftin reta OC , ergo Rotun-
dum ex femicirculo ACB circa AM (hoc eft propofir2, Rorypdu
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ex fpatio Dioclea ABXZ citca BX ) xquatur femicylindro cujus bafis
eft femicirculus ACB , altitudo autem circumferentia radit BO ( Tacge
b, 5. eylindr. ¢& annud, ) Qued crat demonfirandum,

THEOREMA 1L
Dimenfio R ptundi ex quocungue [egmento Dioclea AKL
_ circaafymptotum BX(_ fig. 8.)

cho Rotundum hujufmodi haberifive ad Spharam redu-
ci dara circuli quadratura.

DEMONSTRATIO.

Otundum ex fegmento Ciffoidico AKL circa BX zquatur ( Corolli

prop: 12. ) Rotundo cx circulari fegmento AKH circa AM.

Datd autem circuli quadratura habetur reta parallela OC five AM
tranficus per centrum gravitatis fegmenti circularis AKMEC ut oftenfum
cft in p:op.26. de Conchoidibus ) habitd autem illa reti paralleld AM
tranfeunte per centrum gravitatis fegmenti AKH , & fimul quadraturd

H

circuli datd, quadratur fegmentum AKH, ergo datd circuli quadracwrd H
habetur Rotundum ex fegmento cicculari AKM circca AM ( 42 Cow- 1

¢hoid. prop. 8. Corall. 2. )

Ergo dat circuli quadraturd habetur Rotundum ex fegmento Dio-
clez AKL circaafymptotum BX.

Hzc duo Theoremata jam a clariffimo Vvallifio demonftrata eramt
Nos duo fequentia fubjungimus,

THEOREMA IIL

Dimenfio Rotunds geniti ex [patio BICZX circa afym-
ptotum BX.

T \lco hujufmodi Rotundum xquale efle fpharz diame-
tri AB.
DEMONSTRATIO.
IN curvainfinita CZ fumatur quodcunque pun&um F per quod du-
catur FG ordinata Dioclez occurrens in I arcui BIC Jungatur etiam

AF quz occurracin H arcui AC, & cx punfto H fit ut anté ordinas
raHK, '
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"Ex proprietate Ciffoidis AG, BK funt zquales ut jam fpits disimus, |
8 AK,BG; & AO, BO. Quire & GO, KO, & GK dupla eft GO,

Deinde ex proprictate Dioclez BG, Gl:: AG , GF. Cum erg
AG, BK fintzquales , BG, GI:: BK, GF. & permutando Béc:
BK:: GI, GF. &dividendoBG.,GK:: GI, IF.Ergo Reftangulum
fub BG , IF zquatur Reétangulo fub GK, GI. aut duplo Reétanguli
'GO , GI (ciun GK dupla fit GO ut di¢tum cft. )

Eft autem Re&tangulum fub BG, [F ad Retangulum fub GO,Gl ut
fuperficies cylindrica ex IF circa BX'ad fuperficiem cylindricam ex Gl
circa OC,Ergo fuperficies cylindrica ex IF circa BX , duplacft fuperfi-
ciei Cylindr. ex G1 circa OC. Summa ergo {uperficierii ex IF circa BX.
five Rotundum ex {patio BIC ZX circa BX , eft dupla {umma {uperfi-
cierum ex GIcicca OC ( hoc eft Hemifpharii radii BO. ) Ergo Ro:
tundum ex fpatio BICZX circa BX, zquatur {phare diametri AB
Qued erat demonftrandum.

THEOREMA 1V.
Dimenfio Rotunds ex figura ALCH circa afymptotum,

_ B X. J
.. DIco ctiam illud Rotundam 2quari fphara diametri AB.

DEMONSTRATIO.

SUinatur in curva ALC quodcunque-punétum L per qued ordinetur.
)KL quz produ&ta  occurrat arcui AC in H, & per H ducatur
ABFguz occurrat Dioclez in F , & per F ordinetur FG  qua occurrat:
arcui BIC in I. Oftendetur ut anté AG, BK, & OG, OK effe
aquales. '

Jam ex proprietate Dioclez,BK,KH : : AK,KL,& permutando BK,AK
aut BK, BG : :KH-+ KL. & per converf. ratienis BK, GK.:: KH, LH,
Ergo Retangulum fub BK , LH'zquatur Reétangulo fub GK, KH, fi:
ve duplo Reéanguli OK , KH. Inde autem utin precedenti propofitione
facilé oftendetur fummam omnium fuperficierum Cylindricarum ex LH
cirea. BX , hoc cft Rotundum. ex figura’ ALCH circa:BX duplam effe
hemilpherii ex quadrante circuli AOC: circa OC, five zquari {phara
diametri AB. Quod :erat demonftrandum,

Corollarium, Rotunda ergo ex fpatio BICZX & ex figura ALCH
circa afymptotum BX funt zqualia inter fe , chm. utrumgque fit zquale:
{fphxre diametri AB..

PROPOSI;
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PROPOSITIO XIV.

wAnalogia Conchoidis ¢ (‘zﬂﬂozdz: quoad Rotunda ex
[patiis ¢ [egmentis circa bafin.

Int ( fig.7.) Conchois OP & Ciffois CZ cognatz quarum

Polus A, figura genitrix ABK, balis DX quz non fecet
axem AB figure genitricis inter A & B.

Dico Rotundum genitum ex fpatio Conchoidico DOPX
circa bafin DX zquari Rotundo ex fpatio Ciffoidico CDXZ
circacamdem bafin DX + duplo Rotundi ex figura genitrice
ABK circa AK patallc,l.am bafi DX.

DEMONSTRATIO.

'EX Polo A ducatur quzcunque AP quz occurrat in G Ciffoidi CZ,
in E curvz genitrict BK. & in P Conchoidi OP, atque cx punﬁts
. E, P ordinentur re&z GH, EN , PQ.?crpendtcu\arcs ad AC.

Ex ﬂeneratwne Conchoidis & Ci ﬂ‘o.dzs reétz AE, FG, FP f{unt
zquales » atque ita re&tz AN, DH, QD ipfis proportlonales funte
etiam &quales,

Deinde ordinata PQ\gonchmd\s zquatur GH ordinatz Ciffoidis
duplo EN ordinatz figura genitricis ut probatum eftin demonfiratione
propof. 9.

Utautem PQ_zquatur GH § duplo EN, ita propter zquales DQ,
AN, DH, fumptis zqualibuy circumferentiis radiorum DCRPL\,DH
Rcﬁangulum {ub circumferentiaradii DQ & PQ_&’quatur Rectangulo
fub circumfiradii DH & GH 1 duplo Re&anguli fub circumf, radii AN
& EN , five fupetficies cvhmncq ex PQcirca DX zquatur {uperficiei
cynndﬂca: ex GH circa DX {1 duplo luperficiei cylindricz ex EN
circa AM.

Ergo ex methodo indivifibilii Rotundum ex {patioConchotd. DOPX
circa DX zquatur Rotundo ex fpatio Ciffoid. CDXZ circaDX 1 duplo
Rotundi ex figura genitrice ABK circa AM.%O& erat demonftrandum,

Carah’am{m Slmm.tc'c oftendetur Rotundum ex fegmento Conchoi-
dico OPQirca DX zquari Rotundo ex fegmento Cifloidico CGH ref-

pondenti circa DX 1 duplo Rotundi ex fcgmcmo BEN rcfpondcnu fi-
gurz genitricis circa AM.

Dd
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PROPOSITIO XV.

Analogia R otundorum eorumdem cum centro gmwmm -

figure gemtricis.

Idem pofitis ( fig.7.) tranfeat RS parallela AK per centrum

gravitatis figura genitricis ABK.

Dico Rotudunm ex fpatio Conchoidico DOPX circa bafin
DX effe ad Rotundum ex fpatio Cifloidico CDXZ circa eam-
dembafin DX ut AD AR ad DR.

DEMONSTRATIO.

T Otundum ex fpatio Ciffoidico CDXZ circa DX aquatur ( prop.i2.)
RRonunda ex figura CDL circa AM aut quod idem eft Rotundo ex
figura genitrice ABK circa DX,

Al:qm Rotundum ex fpano Conchoidico DOPX circa DX 2quatut
(prdp .14. ) Rotundo ex fpatio Ciffoidico CDXZ circa DX 1 duplo Ro-
tundi ex ABK circa AM.

Ergo Rotundum ex DOPX circa DX zquatur Rotundo ex ABK
circa DX 1 duplo Rotundi ex ABK circa AM. Quare Rotundum ex
DOPX eft ad Rotundum ex CDXZ ut Rotundum ex ABK circa DX §
Rotundum ex ABK circa AM bisad Rotundum ex ABK circa DX,

Eft autem ( Tacquet lib, 5. Cylindr. ¢ annul.) Rotundum ex ABK
circa DX zquale folido refto cujus bafis ABK, altitudo circumferentia

radii DR. Similiter Rotunduim cx ABK circa AM zquatur {olido reto

cujus bafis ABK altitudo circumf. radii AR,ergo Rotundum ex DOPX
circa DX eft ad Rotundum ex CDXZ circa DX ut {olidii reCtum cujus
bafis ABK,alticudo circumferentia radii DR 7 circumf. radii AR bisad
folidum re&um cujus bafis ABK, altitudo circumferentia radii DR.ho¢
eftut DR 1 AR bis,five ut AD 1+ AR ad DR. Quod crat de-
inonftrandum.

Corollarinm. 1. Hinc data re€ti RS parallela bafi DX tranfeunte per
centrum gravitatis figure genitricis ABK, habetur ratio Rotundi ex {pa.
tio Conchmdlco DOPX circa bafin DX ad Rotundum ex fpatio Ciffoi-
dico CDXZ circa eamdem bafin.

Exemplum fit in Conchoide {emicirculari RV ( fig. 4.) & Dioclea

ipfi cognata AZ. Conftar figure genitricis qua {femicirculus eft AEB

ccn:rum grav, effe in refta Lraulcunte per centrum D.  Eft ergo ur ABf
ADad BD five ut 3.ad 1, ita Rotundum ex fpatio Conchoidico BRVX
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circa bafin BX, ad Rotundum ex f{patio Dioclez ABXZ circa eamdem :
BX. quod egregi¢ convenit cum co quod demonftratum eft pro Rowin-
‘do Conchosdico ( prop. 41. de Conchoidibus ) & pro Rotundo ex
Dioclea ( prop. 13. de Ciffoidibus Theor. 1.)

Corollarinm. 2. Viciffim fi habeatur ratio Rotundorum circa bafin ex
{patiis Conchoidis & Ciffoidis cognatarum , habebitur recta bafi paralle-
la tranfiens per centrun gravitatis figura genitricis.

Unde ( fig. 7. ) fi OP fupponatur Conchois Nicomedea genita ex
quadrante circuli ABK.S1 habéretur ratio Rotundi ex fpatio Conchoid.
DOPX circa bafin DX ad Rotundumex fpatio CDXZ Ciffoidis cog-
nitz circa eamdem DX, baberetur RS recta tranfiens per centrum gra=
vitatis quadrantis ABK. Quod fufficeret ad circuli quadraturam,

Corollarium 3. qua diQa funt de Rotundis ex {patiis integris Con-
choidum & Ciffoidum Cognatarum applicari poffunt Rotundis ex eas
rum {egmentis refpondentibus circa bafin communem rotatis.

Ita (fig.7. ) Rotundum ex fegmento Conchoidico OPQcirca DX,
eftad Rotundum ex fegmento Cifloidico CGH refpondenti circa eam-
dem DX ut AD 1 diftantia ;re¢tz AK a ceutro grav, fegmenti BEN fi-
gure genitricis, ad diftantiam ejufdem centri 2 %aﬁ DX. Demonftra-
bitur plane eodem modo quo propofitio pracedens.

Corollarium 4. Applicari ctiam poffunt fegmentis quz di¢ta funt in
Coroll. 1. & 2. pro {patiis integris. nimirim

1. Si habeatur recta parallela DX ( fig. 7. ) & tranfrens per centrum
grav. fegmenti BEN figura genitricis , habebitur ratio Rotundi ex feg-
mento Conchoid. OPQirca DX ad Rotudum ex fegmento Ciffoid.rel-
pondenti CGH circa camdem DX.

2. Et viciffim fi nota fit ratio quam habent hzc duo Rotunda, habe-
bitur re(la parallela DX tranfiens per centrum gravitatis fegmenti BEN,

Si igitur quemadmodum habetur rario Rotundorum ex Conchoidis
femicircularis & Dioclez fpatiis integris BRVX , ABXZ (1. 4. ) circa
bafin DX , ut oftenfum eft in Corollario 1. przcedenti, ita haberetur ra-
rio Rotundorum ex duobus fegmentis RST , & AGN refpondentibus,
citca bafin BX rotatis , haberetur hinc reéta parallela BX tranfiens per
centrum gravit, fegmenti circularis BEP. Quod {ufficerer ad circuli qua.

draturam,
SCHOLION.
DUabus pracedentibus propof. earimque Corollariis explicuimus

analogiam Rotundorum circa bafin ex Conchoide & Ciffoide co-
gnatis & in quibus bafiscommunis DX ( fig. 7,) non fecat AB axem
figurz genitricis inter A & B fed velin B ut i1 Dioclea vel fupra B. Si-
mili autem ratiocinio profequi poffemus analogiam eorundemRotundo.
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tum quando bafis DX fecat axem ABinter A & B ut in fig, 6, Sed ubi
methodus nota eft, qua ex ea deduci poffent in fingulis cafibus, noneft
operz pretium fus¢ & laboriosé profequi.

PROPOSITIONXNE

Methodus generalis ad Dimenfionem Rotundorum ex
Ciffoidibus circa axem.

Sto ( fig.7.) Ciffois CZ, cujus Polus A , bafis DX , axis
CD, figura genitrix ABK.

Dice 1.{i habeatur fumma quadratorum omnivm AG (du-
&tarum 4 Polo A ad curvam CG ) applicatarum ad pun&a H
refpondentia , haberi Rotundum ex fegmento CGH circa
axem CH.

DEMONSTRATIO.

Uodlibet quadracum AG zquatur quadraco AH $ quadrato GH,

Habetur autem fumma quadr. AH applicatorum in H. Ergofiha-
beatur fumma quadr. AH applic. in H, habebitur fumma quadr. GH,
ac proinde fumma circulorum radiorum GH,hoc eft Rotundum ex feg-
anento CGH circa CH. Quod erat oftendendum,

Dico 2. Si habeatur fumma quadratorum AF{ {umma qua-.
drat. AE 1 fumma Re&angulorum AEF applicatorum in N,
habebitur Rotundum ex fegmento GGH circa CH,

DEMONSTRATIO.

HAbébimr enim fumma quadratorum EF applicatorum in N,(Ciini
quodlibet quadr. AF zquetur quadrato AE { quad. EF T Reétan-
gulo AEF bis. ) Ciim autem AG , EF fint zquales ( propter zqualita-
tem AE, GF ex natura Ciffoidis ) etiam ipfis proportionales AH, ND
{unt zquales , func autem zquales AB, CD ergo reliqux BH, CN funt
&quales , ac proinde (umma quadr. AG applicat. in H zquatur fumme
quadratorum EF applicatorum in N. Clim ergo habeatur fumma quadrs
EF applic.in N , habebitur & fumma quadr. AG applic. in H , acpro-

inde (7um. 1) Rotundum ex CGH circa- CH,  Quod erat demoti:

ftrandum,

PROPOSI-
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PROPOSITIO XVIL:
Methodus precedens applicatur Dioclez.

= Sto ( fig. 4) Dioclea AGZ , cujus Polus A, bafis BX , fi.

_sgura genitrix femicirculus AEB.

Dico datd Hyperbol® quadraturd haberi Rotundunt ex quo-
libet fegmento AGN circaaxem AN,

DEMONSTRATIO:

Un&ta AG & produdta occurrat femicirculo AEB ‘in E, & afympto-

toBX‘in F, atque cx E‘ordinetur EP. :

Reé&tz AF applicatz in P confticuunt fegmentunt Hyperbolz fecundi
generis in qud quadrata ordinatarum funt reciproce ut abfciffz ( de
Conchozd, prolfaf: 42. ) & fumnia quadr. ordinatarum hujus fegnienti
Hyperbolici five reCtarum AF, cobatur dati Hyperbolz quadratuci,
( de Conchoid. prop. 45. ) ;

Przterea reéiz AE fubtenfz femicirculi applicatz in P, generant feg-
mentum Parabola cujus vertex A , axis AB ( de'Conchoid. prop. 43.)

fumma ergo quadratorum AE applic. iu Pcubatur, ciim fumma circulo-
rum quorum radii funt AE applicatz in P & ordinatz-Parabola, redu-
catur ad Spheram ( _Archim:)) Denique cim Avgulus AEBiin femicir-
culo fit reftus quodlibet Reétangulum AEF zquatur quadrato BE,rec-
te autem BE applicatz in P generant aliam Parabolam cujus vertes ¢ft B
axis BA , ac proinde cubatur {umma quadratstum’ BE five reflangulo-
rum AEF applicatorum in P.” & :

Quoniam 1gitur datd Hyperbola quadratura cubacur. 1. Sumina qua-
dratorum AF. 2. Summa quadratorum AE. 3. Summa Retangulorum
AEF , applicando tam quadrata preedicta quam re¢tangula ad pun&ta P.
Sequitur (prop. prac. num.2, ) datd Hyperbole quadraturd haberi Ro-

tundum ex fegmento Dioclez AGN eirea axem AN, Quod erat de-
monftrandum,

PROPOSITIO XVIIIL
ednalogia Conchoidum & Ciff otdnm cognatarum quoad
Rotunda ex illarim [egmentis civca axem gensta.
REﬁ]matur (figura 7.) in qua du@t fint linez ut anté (-

Apitis dictum cft. Sitque pratered Figura CTH talis ut
X Eie
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quodlibet ejus quadratum HT 2quetur RéGangulo GHI. con-
tento fub GH ordinata Ciffoidis CGZ, & HI ordinata figur
CDL fimilis & 2qualis genitrici ABK.

Dico Rotundum ex fcgmento Conchoidico, OPQ_circa axem
OQ xquari Rotundo ex legmento Ciffoidico CGH circa axem
CH 1 quadruplo Rotundi ex fegmento CHI circa CH 3 vel
quod idem eft quadruple’ Rotundi ex fegmento BEN circa
BN 1 quadruplo Rotundi ex fegmento CHT circa CH.

DEMONSTRATIO.
ORdinn:a PQ Conchoidis 2quatur GH ordinatz Ciffoidis { du-

plo EN ordinatz figura genitricis aut zqualis HI (prop. 9. de
Cifoid. in demonffratione. ) Quadratum autem GH 1 2. HI mquatut
guadr.GH_f quad. 2. HI aut 4. quadratis HI + duplo Re@anguli {ub
H & 2. HI aut 4. Rectangulis GHI aut zqualibus 4. quadrats HT.
Cum ergo quadrata reCtarum fint inter [e ut circuli quorum radii funt
hujufmodi re&te , circulus radii PQ_zquatur circulo radii CH } qua-
druplo circuli radii HI  quadeuplo circuli radii HT.
- Camigitur hoc femper eveniat, & aliunde reétz OQ, CH fint zqua.
les ( nam AE, FG, FP zquantur cx natura Conchoid & Ciffoidis , ee-
go& AN, DH, DQ_: funtautem & AB, CD, DO ctiam zquales,
ergo & BN, CH, 0Q,) ;
Sequitur ex methodo Indivifibilium Rotundum ex OPQ_circa OQ_
zquart Rotundo ex CGH , circa CH 1 quadruplo Rotundi ex CHI
circa CH, five BEN circa BN t quagruplo Rotundi ex CHT circa CH,
Quod crat demonftrandum.

PR OPOSTITIO. XIX,

edpplicatur pracedens propofitio Diocles ¢5* Conchoidi
ﬁmz’c:‘rca[ﬂr;’ ipfi cognata.

Efumatur (fiz.4.) Dico Rotundum ex fegmento RST
A\ Conchoidis femicircularis, circa axem RT @quari Ro-
tundo ex fegmento Dioclez AGN relpondenticirca axem AN
i fphxrx cognita.
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DEMONSTRATIO.

Emicirculus AOB eft figura fimilis & 2qualis genitrici AEB. Dein-
Sdc ex proprictate Dioclez AZ, tres GN, AN, NQvel NO fune
in continua ratione , quare quadratum AN zquatur Rectangulo GNO.
Denique re¢te AN applicatzin N generant Triangulum , & cireuli ha-
rum retarum generant Conum cujus vertex A , qui ex Archimede re-
ducitur ad Spharam ac proinde ejus quadruplum,  His pramiffis.

Rotundum ex RST circa RT ( prop. prac. ) xquatur Rotundo ex
AGN circa AN { quadruplo Rotundi ex ANO circa AN { quadru-
plo Rotundi quod eft fumma circulorum quorum radit funt AN medii
proportionales inter GN , NO hoc eft T quadruplo-Coni pradiéliaut
Sphare illi.zqualis.

Cum igitur reducatutad {pheram ( eArehim. ) Rotundum ex feg-
mento circulari ANO circa AN ac proinde ejus quadeuplum. Sequitar
Rotundum ex RST circa RT zquari Rotundo ex AGN circa AN §
duabus {pheris cognitis aut reducendo duas fpharasad unam ;i umt
fphzrz cognitz. Quod erat demonftrandum,

) SCHOLION.

I liceret comparare inter {e magnitudines abloluce infinicas, dici pof~

fer Rotnndum ex Conchoide integra BRVX circa axem BR zquari
Rotundo ex Dioclea integra ABXZ circaaxem AB 1 quadruplo {phare
ex femicirculo AOB circa AB 1 quadruplo Coni ex Triangulo Ifofcele
cujus ordinatz funt AN applicatz ad omnia pun&ta N axis AB. Facil¢
autem oftendi poteft hunc Conum duplum effe {phecra diametri AB, et-
go quadruplum Coni eft oftuplum fphara , quare Rotundum ex Con-
choide integra femicirculari BRVX circa axem BR zquatur Rotundo ex
Dioclea integra ABXZ circa axem AB  {phare diametri AB duodecies
fumptz,

PROPOSITIO XX,

Methodus Generalis ad inveniendum centrum gravi-
tatis i Ciffoide.

ESto (fig. 7.) Ciffois'CZ , cujus Polus A , bafisDX , figura

‘A genitrix ABK , eique {imilis , zqualis & fubcontraric po-

fita CDL ; GH ordinata Ciffoidis , HI ordinata figurz CDL,
Sitque praetereain CH pun&um V per quod tranfitrecta pa-
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rallela DX du&a per centrum gravitatis fegmenti CHI; & ¥
punétum per quod tranfit recta parallela DX duéta per centtum
gravitatis fegmenti Ciffoidis CGH. |

Dico AV eflcad DY. ut fegmentum Ciffoidicum CGH ad
fegmentum CHIL.

DEMONSTRATIO:

. Otundum-ex fegmento CGH circa bafin DX zquatur (propeft 12.
RCaroH. 1. ) Rotundo ex fegmento CHI circa AM parallelam: DX,
Aquatur autem Rotundum ex CGH circa DX folido reéto cujus bafis
CGH, altitudo circunferentia radii DY( Tacq. libs s. Cyh‘rm’r.la &
Rotundum-ex CHI circa AM 2quatur fimiliter folido recto cujus bafis
CHI, altitudo circumferentia radii AV. Ergo duo hzc folidaredta
zquantur inter fe, quare habent bafes altitudinibus reciprocas , ergont
circumf. radii AV-ad circumf, radii DY, fiveut AV ad DY, ita eft feg-
mentum CGH ad fegmentum CHI.  Quod  erat demonftrandum,

Covollarium 1, Hinc {i habetur ratio fegmentorum CGH, CHI & refta
parallela DX tranfiens per centrum gravit. fegmenti CHI , ac proinde
pun&tum V , & re@a AV, habebitur re@a DY, ergo & pun&tum Y &
reGa parallela DX tranfiens per centrum gravit.fegmenti Ciffoid.CGH.

Corollarmm 2. Quod dictum eft de jfegmentis applicari debet fpatiis
integris Ciffoidum. Ita fifupponatur punétum V. efle in quo parallela
bafi DX , tranfiens per centrum gravitatis figure CDL-fecat axem CD,
& punétum Yefleillud in 3uo parailela bafi DX , tranfién{que per cen-
srum gravit, {patii Ciffoidici CDXZ fecat axem® CD-, oftendetur ut
prius AV effead DY ut fpatium Ciffoid. CDXZ ad figuram CDL,

Unde fequitur finota fit ratio fpatii Ciffoid. ad figuram CDL velilli
zqualem genitricem ABK, & fimul habeatur reta parallela baiDX
tranfi¢ns per centrum grav. figure CDL five genitricis ABK, haberi re-
&tam parallelam DX qua tranfeat -per centrum gravitatis fpatii Ciffoid,
CDXZ.

SSCHOLIO:N..

& Ethodum.feu Theorema generale tradidimus ad inveniendam rec-
;tam bafi parallelam qua tranfit per centrum gravit, fegmentorum
& fpatii Ciffoidici, ad-inveniendam autem reétam aliam axi parallelam
gque tranfeat per idem centrum gravitatis, nonaliam affignamus me-
thodum quim quz pro Conchoidibus data eft ( prop. 8. de Conchoid.)
quimque in Corollario 2. ejufdem propof. valere diximus pro quibufcuns
que figuriss

PR ORO:
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FROPOSITIO %Y
;dpplimmr methodus Pr;eccdem Dioclee.

Ata circuli & Hyperbel® quadratura habetur centrum
gravitatis fegmenti Dioclez. '

DEMONSTRAT 10.

- Efumatur figura 4. cum lineisibi fzpitis notatis. Invenienddimque

A.fit centrum grav. iegmenti Dioclex AGN.

Data circuli quadraturd-, quadratur fegmentum Dioclez AGN
( prop. 5.) atque ita habetur ratio fegmenti AGN ad fegmentum circu-
lare AON. Praterea datd circuli quadraturd habetur refta paralle-
la BX tranfiens per centrum grav. fegmenti circularis ANO. Ergo da-
ta circuli quadraturd habetur redta parallela BX: tranfiens per centrum
gravit, fegmenti Diocle@ AGN { prop. preced. ) .

Jam datd Hyperbolz: quadraturd  habetur Rotundum ex {egmenta
AGN circa AN ( prop.i7. ) Quoniam ergo data circuli quadratura qua-
dratur fegmentum AGN , {equitur ( de Conchoid.prop. 8, Coroll. 1.) da-
ta circuli & Hyperbole. quadraturd. haberi retam axi AN parallclam
tranfeuntem per centrum gravitatis fegmenti Dioclez AGN.

Ergo climrdatd circuli & Hypetb, quadraturd habeantur duz rele
tran{euntes per centrum gravit, fegmentt AGN . manifeftum eft itfdem -
datis haberi centrum gravitatis, Quod erat demonftrandum.:

PROPOSITIO XXII.

Enerum gravitatis totius {patii Dioclexe ABXZ diftat ab.
.4 afymptoro BX fexta parte diametri AB.
Jam Vvalliius hoc adverterat. -
 DEMONSTRATIO:
- Otundum ex fpatio ABXZ circa BX zquatus ( prop. 13, Theor. 1.)
\.femicylindro cujus bafis eft {emicicculus AEB , altirudo verd:
zqualis circumf. radii BD.  Eft autem idem Rotundum zguale {olido
reCto cujus bafis {parium ABXZ, altitudo autem circumf. cujus radius’
eft diftantia centri gravitatis, pradifti fpatii d reéta BX ( Tacquer lib. 57
Cylindr.) ergo femicylinder & folidum reGum praedium fuse equaliay'-
habentque bafes alticudinibus reciprocas, -
Ef.
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Eft autem femicirculus AEB tcrﬁa pats {patii Cifloidici ABXZ(prop.
§« Theor. 3.) Ergo diftantia centri grav. fpatii Ciffoide ABXZ ?n‘eéfa
BX , eft tertia pars radii ABD, ac proinde {exta pars diametri AB,
Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XXIIL
Analogia Conchoidis ¢ C {ﬂbt’cﬁ; quoad centra gravit.

SInt (fig.7.) Conchois OP , & Ciflois CZ cognatz, qua-
rum idem Polus A, bafis DX, figura genitrix ABK. Sit.
que preeterea recta RS paraliela DX tranfiens per centrum gra-
vit. figure genitricis ABK,

Dico diftantia centri grav.fpatii aut figure Conchoid. DOPX
a bali DX, ad diftantiam centri grav, {patii aut figurz Ciffoj-
dis CDXZ ab cadem bafi DX, effc in ratione compofita fpatii
figurave Cifloid. CDXZ ad f{patium figurdmve Conchoid,
DOPX , & reétz AD + AR ad DR.

DEMONSTRATIO.

3. Otundum ex [patio Conchoid. DOPX circa DX ad Rotundumex
K {patio Ciffbid. CDXZ circaeamdem DX cftucAD § AR ad DR,
(prag. 15. de Ciffoid.)

Eft autem idemn Rotundum Conchoid. ad idem Rotundum Ciffoid.in
ratione compofita ex his duabus. 1. fpatii Conchoid. DOPX ad fpatium
Ciffoid. CDXZ. 2. Diftantiz centri grav, fpatii DOPX arefta DX, ad
diftantiam fpatii CDXZ ab eadem re@a DX ( Tacg. ) Ergo ratio
AD T AR, DR componitur ex duabus przdiétis rationibus, Et
addita communi ratione fpatii Ciffoid, . CDXZ ad fpatium Conchoid.
duz rationes 1. AD 1 AR, DR. 2. fpatii Cifloid. CDXZ ad fpatium
Conchoid. DOPX componunt eamdem quam  tres 1. {patii Conchoid.
ad fpatium Ciffoid. 2. Diftantiz centri grav. fpatii Conchoid.  reéta
DX ad diftantiam centri grav. {patii Cifloid, ab eadem refta DX. 3, Spa-
tii- Ciffoid, ad fpatium Cnnchoid. Prima autem & tertia ratio fe elidunt,
Ergo fecunda nempe ratio diftantiz centri grav, fpatii Conchoid, ad difs.
tantiam centri grav. {patii Ciffoid, 2 refta DX, compofita reperitur
his duabus, . AD{ AR, DR, 2. Spatii Cifloidici CDXZ ad fpatium
Conchoidicum DOPX. Quod erat demonftrandum,

Corollarium. Quod diGtum eft de fpatiis integris Conchoidis & Cif-
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{oidis yapplicari poteft fegmentis carum fibi relpondentibus , éftque ea-
dem fere demonftratio, :

PROPOSITIO XXIV.

Methodus gemm[i.r adinveniendi tangentem C zﬂ" 0idums.

Sto (fig..) CiffoisEM , cujusPolus A , bafis DE. Figura
genitrix ABC, axis DF, radius quicunque Ciffoidis Al
( qui occurrat in G curve genitrici BC, & in Hbali DE ) ex
pundis G, Ifint tangentes GV ,IE quz occurrant in V , E rec-
tis AC , DE parallelis.
Dico AV, HE:: AG, AL

DEMONSTRATIO.

SUmpto alio quocunque punéto M in Cifloide , jungatur AM qu oc-
currat in K, L curve genitrici BC & bafi Ciffoidis DE.  Per{, M,
& G, K ducantur fecantes IMP , GKO qua occurrant in P, O reflis
DE, AV. Pratered per punéta L , M ducantur LN , RS parallelz AL
& occurrentes in N, R reftz IR parallelz DE , & in L, S, ipfi DE. De-
nique jungatur NM qua produéta occutrat DE in Q. His pofitis.

L Linez AO,LQ funt zquales, Namin Triangulis AGK, LNM,
duolatera AG , AK duobus LN, (five HI ) LM func zqualia ex natura
Ciffoidis , & anguli A ,Lillis comprehenfi , &quales propter parallelas
AG , LN ( byp. ) ergo reliquus angulus AGK reliquo LNM zqualis eft.
Jam in Triang. AG O,LNQ_ ctim fatera AG, LN {tot zqualia, & angu-
lus G angulo N , & angulus GAO angulo NLQ ( Cur: GAO, AHD
alterni,& AHD,;NLH zquétur ) fequitur bafin AQ bafi I,quualé efle,

IL Jam recta LQ eft ad SQ ut LN ad SM , five ut HI( zqualis LN )
ad SM, five ut HP ad SP, ergo permutando LQ_, HP :: SQ, SP.

III. Propter parallelas IR , SP , SQeftad SP ut RN ad RI, five ut
LS ad SH, five ut LM ad AM. :

1V, Quoniam igitur LQ, HP :: SQ, SP (uz otenfim ¢ft num. 2. ) &
SQ,SP:: LM, AM (#um.3.) ergo LQ, HP: : LM ;AM. I:ﬂ autetn
LQzqualis AO (‘num. 1. ) & LM zqualis AK ex natura Ciffoidis, erge
AO,HP:: AK, AM.

V. Cum igitur habearur femper hzc analogia AO, HP :: AK , AM,
quantumyis {umatur punétum Mpropinquum puncto I.  Sequitur abe-
unte puncto M in puntum 1, & confequenter pun&to K in punQum G,
cum {ubfecans AO abeat 1n fubtangcmem AV & fublecans HP in {ub.
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tangentem HE , & AXin AG , & denique AM in Al: fequicurinquam
ex methodo definentium cfle AV, HE:: AG, Al. Quod eratdes
menfirandum,

Corollarmm. Hinc manifeftum eft fi habeatur eangens cutvz genitricis
haberi quoque tangentem Cifloidum omnium qua ab ca ex quocunque
punéto generari poffunt.

Sit enim GV tangens genitricis BC in G, fi fiac ut AG ad Alital
AV ad quartam HE , jun&ta IE tanget Ciffoidem FMin I,

PROPOSITIO XXV.

Altera conflraétio genem[z'.r ad inveniendas T angentes.
Ciffoidum.

Ifdem pofitis {fig. 9. ) fit GT tangens curva genitricis BC,

qua occurrat in T bafi Ciffoidis DE , & 1X tangens Ciffoidis
EM occurrensin X re@e AC parallelz DE.

Dico AG, Al::HT, AX

DEMONSTRATIO.

. G, IH zquales funtex natura Ciffoidis FM , ergo fublati vel ad-

ditd communi IG ; duz A, GH funt etiam ®quales ; quare curva

BGC eft Ciffois genita ex curya FM; Polo A & bafi DE., Ergo (prop:
prec. ) AG, Al :: HT, AX.

PROPOSITIO - XXVIL
edlie due Conflruitiones.

#1{dem pofitis (fig. 9.) Dico 1. Rectas HE , HT effe zquales..
Dico 2. Quadratum HE aut HT zquari Reftangulo XAV.

DEMONSTRATIO.

1 E,AV:: AL, AG (' prop. 24. ) Atqui Al zquatur GH.: ErFa---

HHE » AV::GH, AG. Atqun GH AG:: HT, AV ob fimliz

Triangula GHT, GAV, ergo HE, AV:: HT, AV, Qnare HE, HT:
funt_zquales.

2 AX, HT:: AL, AG (propefi 25:), fed Al, AG:: HE;

v
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AV (prop. 24.) five HT , AV ¢tim HE, HT fint 2quales ut modo of-
tenfum eft. Ergo, &c. Quod erat demonflrandum.

PROPOSITIO XXVIIL )

V arie conflruttiones ¢ nove ad inveniendam T angen=
tem Diocles.

"¥Sto (fig. 10.) Dioclea AMN , genita ex femicircule AFD,

cujus centrum V , Polo A, bali DR tangente femirculum

in D. Sit etiam pun&um M datum in Dioclea-ex quo ducenda
eft tangens.

Jungatur AM qua occurrat in F femicirculo AFD , & in I
bafi feu afymptoto DR , ex punéto F fit F, HY tangens circu-
lum & occurrens in Hafymptoto DR, & in Y reéte AC pa-
rallelz DR. ‘

Prima Conflruftio,
Iatut AF ad AMita AY ad IX. Jun&a MX tanget Dig-
A cleamin M. j
Patet ex propof. 24.
Secunda Conflructio.
JarutAFad AM iralH ad AL. Jun&a ML tanget Dio-
. cleamin M,
Patet ex propof. 25.

Tertia Conflrutlis.
latut AY ad HI ita HI ad AL. Jun&a: ML tanget Dio:

L cleam'in M,
Patet ex-propof, 26. nam 2.

Quarta Conlruttio.
Slt HlxqualisIX. Jun&aMX tanget Diocleam in Me

Patet ex prop, 26. num,1.
Quinta Conflruttio. :
_SIt DX tripla DH. Junéta MX tanget Diocleam in M. -

Gg
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DEMONSTRATIO.

R TAm in Triangulis fimilibus FHI, FAY; FH, HI:: FY, AY.
NSunt autem FY , AY tangentes ejufdem circuli zquales, ergo
FH , HI funtetiam zquales. Sunt autem & DH , FH aquales > €120
DH , HI zquales funt ( conffr. 4. ) pofito quod MX tangat Diocleam,
ergo fi MX taogit Diocleam in M, DX tripla eft 1pfius DH. Unde vice-
versd. cum ( byp ) DX fic tripla DH, juncta MX rangit Diocleam in M,

Sexta Confiruttio, -
X pun&to M demittatur in AC perpendicularis MK, Fidt-
que ut EF ordinata circuliad DH,ita AK aut MO ordina-
taDioclexzad AL.
Jun@a ML ranget Diocleam in M.

DEMONSTRATIO.

Oc manifeftum crit, fi oftendamus pofiti ML tangente efle AL,
“ 1 AK::DH , ER
Probatum eft in demonftr.confir,s. DH, IX effe zquales pofitd tangen.
te LMX.AtquiAL, IX:: AM, MI, Ergo AL, DH:: AM,'M1:: AQ,
OD. Sunt autem ex proprictate Dioclex OM, OA , OQ, OD, con-
tinu¢ propottionales , ergo OM, OQ:; OA,OD ,five AK »OQ::
OA, OD. Cumergo OQ_zquetur EF (nam AO zquatur !DE ficuc
AM, FI ex natura Ciffoidis ) ergo AK, EF:: AL, DH. Et permutan-
do AL, AK:: DH, EF. Quod erat demonftrandum. :

Septima Confbruttio.
] T DO (intercepta inter afymptotum D R & ordinatam
OM Dioclez) eftad DV (radium femicirculi genera-
totss ) ita Fiat OM ( ordinata ex pun&o M) ad AL.Juatta LM
tanget Diocleam in M. '

DEMONSTRATIO.

Oc patebit fi probetur viceverfa, pofitd tangente LM effe D O,
H DV :: OM, AL. Hoc autem fic oftendctur.

Producatur FH tangens circulum donec occurrat AD in B, Ex pro-
prietate citenli, BV, DV :: DV, EV. Ergo reliqua BD eft ad reliquam
DEut DV adEV,Ergo BD et ad BD 1 DE five ad BE ut DV ad DV
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+ EV fivead DO. Eft autem BD, BE:: DH,EF, Ergo DV,D @
: : DH, EF. Atqui DH, EF :¢ AL, AK five AL ,OM ( conftr. 6. )
ergo DV, DO :: AL, OM. & invertendo DO, DV ::OM, AL.
Quod crat oftendendum,

Obtava C onﬁruﬁiﬁ. .

Ngulo MAC fiat zqualis angulus AMZ & retz A Z
re¢ta I X,

Jun&ta MX ranget Diocleam in M.

DENONST ReAT10.

N Triangulo AMZ cumanguli A ,M fint 2quales , latera AZ, MZ

funt etiam zqualia , zquantur autem & AY , FY tangentes circuli,
quare MZ , FY funt parallele, Eftque AF, AM:: AY, AZ aut AY,
1X ( byp. ) ergo ( conftruét, 1. ) MX tangit Dioclcam.

N ona € onﬁmﬁio.

Eft Clarifsimi Viri Petri Fermatii Operam Vaviorum pag.70. [ed
abfque demonfiratione.

X pun&to M fitin AD pcr.pcndiculatis MO, &radic VD
fit zquatis DS. Applicetarque ad re€tam SO Re&angulum
DOA faciens latitudinem OG.

Jun&a MG tanget Diocleam in M,

DEMONSTRATIO.

SIt ML tangens Diocleam in M & occurrens AD inG, & AC in L.
Oftendendum eft Reftangulum DOA applicatum ad SO habere lari-
tudinem OG , five Retangulum DOA zqggari Reltangulo 3, OG
fumpta DS zquali radio VD.

Triangula GAL , GOM, funt fimilia, ergo AG , GO :: AL, OM.
Atqui AL, OM:: VD, DO (confr. 7. ) ergo AG ,GO:: VD aue
SD, DO. & componendo AO , GO :: SO, DO, Quare Reftangu-

lum fub AO , DO zquatur Redtangulo fub GO , SO, Quod erat de-
mouftrandum,
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Decima C onﬁmﬂio.

Eft Doctifsimi Barrovii Let. Geom. 9. num xvi. Quam placet
ex noftris principiis demonfhrare.
X pun&to Q_ (ubi OM ordinata Dioclez fecat femicircns
lum genitorem ) ducatur tangens QP qux occurrat in P
diametroDA , & fiat utPO tPAad POita AO ad OG,
Jun&a MG tanget Diocleam in M.,

DEMONSTRATIO.
Uoniam AM, Flac proinde AO, DE funt zquales, manifeftum
eft fubtangentes BE, PO; & BD, PA zquales cffe. Igitur ratio
BE 1 BD ad BE cft eadem cum ratione PO 1 PA ad PO.

Oftendendum igitur BE 1 BD effe ad BE uc AO ad GO,

Ex prazcedenti conftruétione AO, GO-:: SO, DO. Oftenden-
dum eft igitur SO efle ad DO ut BE 1+ BD ad BE.

Ex proprictate BF tangentis circulum BV, DV, EV funt proportio-
nales , ergo BD, DE :: DV , EV. & componendo BE , DE :: DV §
EV,EV; fivecim EV, VO fint zquales , BE, DE:: DO, V.O. & per
converfionem rationis BE, BD :: DO, DV, Sive DO , DS( cum
DV , DS fint queles ( Conftrult.prac. 9. ) ergo BE 1+ BD , BE:: DO
1:DS five SO, DO. Quod erat demonfirandum,

PROPOSITIO XXVIIIL:
ednalogia Conchoidum (s Ciffoidum quoad T angentes.

Int ( fig.9. ) Ciffois FIM, & Conchois £ m Cognatz genitk
nimiram ex eadem figura ABC, Polo A, bafi DE. Ducatat
quxcunqgue re@a A 17 occurrens Cifloidi in I, Conchoidi i,
curve genitrici BG in G, bafi DE in H.
Ex 14 1E tangens Ciffoidisoccurrens bafi DE in E , fit-etiam
ex: tangens Conchoidis # ¢ occurrens eidem bafi DE in e
DicoHE,He:: Al, A’z
DEMONSTRATIO.
YX G fieGV tangensin G curyam genitricem BC, & occureens
(in VY reGte AC parallele bafi DE. AL, AG :: HE , &V ( prop. 34
bujus ) AG , Ai:: AV, He(prop. 9. de Conchoid. ) ergo cx zquo
AL, Aj::HE, He Quod crat demonftrandum, "
D E
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DE NATURA VARIARUM
CONCHOIDUM ET CI1SSOIDUM.
EXERCITATIO GEOMETRICLA:

RaxTER cas Conchoides ac Ciffoides quas prioribus Exer-
$ citationibus fufitis explicuimus, alias multas contemplax
tus fum ¢ variis figuris ortas tum anthms » Ll novis,
Prolixior fim fi quzcungue mihi circa feecundifimum

=00 hoc argumentum occurrerunt referre velim, - Non tamen
m;ucundum erit ut {'pcro paucis accipere quz fit natura Conchoidum-
nonnullarum & Cifloidum cclcbnorum, utpote qua ex lineis retis ac
fectionibus Conicis atque etiam cx ipfis Conchoidibus & Ciffoidibus va-
riis modis generantur 3 unde Conchoides & Ciffoides Triangulares dicy
poffunt , Parabolicz ., Hyperbolicz , Elliptica-, atque Conchoidum
Conchoides & Ciffoidum Ciffoides , prout ex radiis Triangulorum, Pa:
rabolarum &c. cfformantur.  Atque in his quemadmodum & in pra-
cedentibus videge licuit , perpetuam inter Conchoides, Ciffoidéfque
Cognatas Analogiam intercederc advertenus, -

DE CONCHOIDIBU.S ET CISS01DI--
bus Triangularibm.

PROPOSITIO 1.

Onchois genita ex linea reGa qua parallela-eftbafi Con-
choidis , eftlinea re&ta.
Sit ( fig. 1. ) Conchois EH cujus Polus* A, linea gcmmx
reta BE, bafis DG. Dico Conchoidem EH efle reftam li-
nem,.

Hhb-




Ciffors gemsta ex linea reita bafi Ciffoidis parallela ef
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DEMONSTRATIO.
X natura Conchoidis, retz AB, DE, & AF, GH funt zquales,

M +Ergo AB, AF:: DE, GH. Sed propter parallelas BF , DG, AB,
AF ::AD, AG,ergo DE,GH:: AD, AG. Unde patet punéta om.

miaE, Heffe ad eamdem re@am parallelam DG. Q&qd crat demon-

tranduin,

PROPOSITIO 11.
etiam linea reta. |
Sto ( fiz. . ) Ciffois DG genita ex linea re@a BF , Polo 4,
bafi EH parallelda BG. Oftendendum cft DG eflc lincam
reGtam,
DEMONSTRAT10.
T X naturd Cifloidis, AB, DE& AF , GH funt zquales. Ergo AB,
sAF:: DE, GH. Sed propter parallelas BF, EH, AB, AF:: AE,

AH. Ergo AE, AH:: DE, GH. Unde rurfus patet punéta omnia D,
G effe ad camdem re€am parallelam EH aut DG. Quod erat demonf-

trand um,
PROPOSITIO 11l

Conchois genmsta ex linea refta non parallela bafi Con-

choidss eft H_ype)‘ba[a.

Y Sto ( fig.2.) Conchois IF, genita exre&a KC, Polo A,
bafi NM non parallela re&tz genitrici KC. Oftendendum
eft Conchoidem IF effe Hyperbolam.

DEMONSTRATIO.

Uoniam KC , NM non funt parallclz , concurrunt in aliquo punc-
toB, jun&a AB & produdta occurrat Conchoidi IF in 1. Duca-

tur autem ex Polo A quzcunque alia re@a AF éccurrensin D, reflz
genitricit KC, in E bafi NM, in F Conchoidi I F. Ex I, F ducantur
1K, FL parallelz NM occurrentes KC in K, L. Ducantur item IG,
FH parallelz KC & occurrentes in G , H reGtz ACH parallelz NM. .
Ex natura Conchioidis IF, re¢tz AB, BI {unt 2quales, ergoin Trian-
gulis tmilibus ABC , BIK, CB, BK funt etiam zquales. Similiter ex
natura Conchoidis, duz AD, EF funt xquales, ergo in Triangulisfi-
milibus ADC ,EFM 3 DC, EM funt zquales. ZEquantur autem EM,
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BL; ergo DC, BL 2quantur , igitur BK, BL:: BC, DC. Sed ob
zquales BC,HM & DC, FM;BC , DC:: HM, MF:: AE, EF::
DF, AD::HC, CA::FL, IK. Ergo BK,BL:: FL, IK. Quare
puncta IF. funt ad camdem Hyperbolam defcriptam cenwo B, alym-
totis BK, BM. Quod erat demonftrandum.
Corollarium. Hyperbolz IF centrum eft in B concurlu re&e
€is KC & bafis NM. Afymptoti autem {untreéte BK , BM.

PROPOSITIO 1V.
Ciffois genita éx linea reita non parallela bafi Ciffssdis
' eft etiam Hyperbola.

geni{ri-

Olo A ( fig.3.) bafi BD, ex linea re&ta El generetur Cil-
fois GH . Sitque Elnon parallela BD fed concurrat cum il-
lain E. Dico Ciffoidem GH efle Hyperbolam.

DEMONSTRATIO.

Ui Al paralleld BD ac proinde conveniente cum ELin punéto I,
DComplc'atur.parallclegr. ABEL, & ipi EB fitzqualis , BK , & cx
K ducatur XKL parallela El occurrens AL in M. Ericergo MI dupla Al
Jam per A intelligatur ducta quazcunque AD occurrens reCtz BD in D,
Ciffordi GH in H , reGz EI genitrici Ciffloidis in F , & reGtz KL in L.

‘Quoniam ex natura Ciffoidis reéte AF , DH zquales funt,, eft autem
AF zqualis AL , cam fint AF, AL: : BE, BK. Ergo DH, AL funt
&quales. Quare punétum H ex Conicis eft ad Hyperbolam delcriptam
centro K , afymptotis KD , KL per punétum A. Idem oftendetur de
alis omnibus punélis Cifloidis GH, Ergo Ciffois GH Hyperbola cft,
Quod erat demonftrandum.

DE CONCHOIDIBUS ET C18S01DI-
bus Parabolicis.

PROPOSITIO V.
Conchois gensta ex Parabolay Polo in curva Parabo-
lica cenflituto, bafi autem rett parallels axi ,
eft alia Parabola.

Sto fegmentum Parabole ABC ( fz. 4. ) Eujus axis BO,
ordinata ad axem AC; axi BO paralicla DE. Polo A,
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bafi DE ex Parabola ABC fit genita Conchois EN.
Dico EN eflc Parabelam. ;

DEMONSTRAT IO.

It DHF alterum fegmentum Parabola fimile fimilitérque pofitum &
S::quale fegmento ABC, Sitque FK Parabolz FH tangens in F, occur:
rénfque DE i K. Fiatut AC-ad AD ita DK ad DE, & jungatur FE.
Ex quocunque punéto N Conchoidis FN ducatur NG parallela DE
occurrens in H, 1,.M, Parabole FHD , & reétis FK, FE.

Quoniam ( kyp.) EN eft Conchois genita Polo A, ex Parabola ABC,
cui imilis eft Parabola DHF, AD eftad DG ut HN ad GH ( prop. 4.
de Conchoidibus,)Ratio autem AD, DG eft compofita ex duabus 1. AD,
DF. 2. DF, DG.

Et cim AC, DF {int zquales ex natura Conchoidis , ratio AD , DE
eft cadem cum ratione AD, AC, five ( byp.) DE, DK five zquali
GM, GIL }

Ratio autem DF, DG cft eadem cum ratione GI , GH ( Archim.de
Parab. prop. 5. )

Ergo ratio- AD , DG five illi zqualis EN , GH componitur exdua-
bus GM, GI, & GI, GH: five eft eaden: cum ratione GM ; GHg
Ac proinde re¢tz. HN, GM funt zquales , ergo fublatd communi
HM, duz GH, MN zquales funt. Similiter oftendetur ducta quacun.
que alia g » paralleld DE , g b, m#» zquales effes Ergoomnia pun&taN,
#s Conchoidis funt ad eamdem Parabolam tranfeuntem per F, E ut of-
tendetur Lemmate fequenti; Quare Conchois FN eft. Parabola, Quod.
erat demonftrandum.

LEMMA.

Slr fegmentum Parebolz. FHD cujus diameter GH eique- parallela
DE & junéta quacunjue FE y fintque fingulis GH, gh, parallelis
zquales MN, m n. Dico pun&a F, »', Eeffe ad eamdem Parabolam, -
¢ujus vertex N diameter MN ; ordinatim applicata FE.

DEMONSTRAT 10.

X' proprictate Parabole DHF , quadrata GH , gh, {unt ut ReQan«
: guia DGF, D g F,fed quadrata GH, ¢ b funt ut quadrata zqua«
hum ( byp. ) MN, m n. Et Retangnla DGF , D g F funt ut Reétane
gula EMF, Em f( ¢6 qudd re&tz DF, EF fimiliter fecentur in punéis
G, M, g, m:) Ergo quadrata MN; 7 # funt inter fe ut Re@angula -EMI;: :
EmE
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E m F. Unde patet punéta F,2,N,E efle ad eamdem Parabolam FNE
cujus vertex eft in N , diameter NM , applicata FE. Quod erat, &c.

PROPOSITIO VI

Ciffois genita ex Parabola, Polosn curva conflituto, Bafi
autens relta Paralleld axi eft alia Parabola.

Sto (egmentum Parabole ABC (fig.s.) cujus axis BO
ordinata ad axem AC , axi BO parallela DE.Polo-A, Ba-~
{i DE ex Parabola ABC fit genita Ciffois FN.
Dico EN effe Parabolam.

DEMONSTRATIO.
SIt aliud in punéto D infra DE fegmentum Parabole DHF zquale
& fimile fegmento ABC fed fubcontrari¢ pofitum ( quanquam hic
erit etiam {innliter pofitum propter fimilitudinem fegmentorum ABO,

BCO.)Sitquein F, FX tangens Parabolam FH & oceurrens DE in K,
ut AC ad AD itafit DK ad DE, jungatiirque FE.

Ex quocunque punéto N Cifloidis FIN ducatur NG parallela DE &
occarrens FD in D, Parabole FHin H , & reftisFK, FEinI, M.

Ex proprictate Cifloidis FN ( de Cifoidibus prop. 11.) AG, GD =3
GN , GH. Ergo componendo AD ,GD :: GN1GH,, GH.

Sed AD, GD ratio componitur ex rationibus 1. AD, FD ( five AD,,
AC, five ( byp. ) DE, DK, five GM ,GL ) 2. FD,GD( five GI,
GH. eArchtm, 5. de Parab.) ergoratio AD , GD fiveilli zqualis GNT
GH, GH eft cadem cum ratione GM 4 GH ( quz componitur etiam

ex duabus GM, GI, GH. ) Ergo GM =zquater GN 1 GH, & fu-
blatd communi GN. Duz GH , NM =zquantur.

Pun&tum igitur N & alia omnia Cifloidis FN funt ( Lemm. pra-

ced. ) ad Parabolam eamdem tranfeuntem per F, E. Quare Ciffois FN
eft Parabola. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO VIL |
Conchois genita ex Parabola , Polo in vertice Parabole
conflituto,Bafi autem axi Paralleld eft alia Parabola.

Sto ( fig.6.) Conchois DMO genita ex Parabota ABC,Po-
R0 A vertice Patabolx , Bafi DE axi AH parallela.

ii
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Dico Conchoidem DMO efle Parabolam.

DEMONSTRATIO.

Ccutrat Parabola ABC reétz DEin C. Et Figurz ADC fimilis

fimilitérque pofita & aqualis ftacuatue DKG. Jungatirque DG,
& ducatur quecunque IM parallela DE occurrens in 1, L reétis DF,
DG, &in K, M Parabole DKG, & Conchoidi DMO.

Ex proprictate Parabole DKG cujus vertex D , axis DE, & FG pa«
rdllelaaxi, FG, IL : : IL, IK. Sed FG, IL :: DF, DI, five AD,DI.Ergo
AD;DI::IL, IK, Sed ex proprietate Conch.DMO ( prop.4 de Conch.)
AD, DI::MK, IK.Ergo MK, IK :: IL, IK. ac promde MK, IL
funt 2quales , & fublati communi KL, duz IK, LM {unt zquales. Er-
go ( Lemm.féq. ) punétum M eft ad Parabolam cujus vertex D, tangens
DG. Idem oftendetur de aliis omnibus punétis Conchoidis DM, Quod

erat demonftrandum,
LEMMA.

It Parabola DKG, cujus axis DE, tangens DF , axi parallela FG,

junétiqué DCG. Sitetiam curva DMO talis ut fingulz IK, FG rel-
pondentibus LM, GO fint zquales, Oftendendum eft DMO effe Pa-
rabolam.

Ex proprietate Parabole DKG, reéte FG , IK funt ut quadrata ‘AF,
Al Sed FG, IK funt ut zquales GO, LM, & quadrata AF , Al ut
quadrata AG , AL. Ergo ex Conicis DMO eft Parabola , cujus ver
tex D , tangens DG, (Qod erat oftendendum.

PROPOSITIO VIIL

Ciffois genita ex Parabola, Polo in wertice Parabole conflituto,

Bafi autem rectd axiparalleld , eft etiam Parabola.
= ]

Sto (fig. 7.) Ciﬂbis DMO genita ¢x Parabola ABC, Polo
A A vertice Parabole, Bafi DE , axi AG parallela.
Dico Ciflbidem DM O effe Parabolam.

DEMONSTRATIO.

O Ccurrat Parabola ABC re@a DE in C. & Figura parabol. ADC
{imilis & zqualis fed fubcontrari¢ pofita fit DFG. Jungatiirque
DG , & ducatur quzcunque IM parallela DE occurrens 1n I, L,
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reltis DF, DG, & in K , M, Parabolz DKG & Ciffoidi DMO.

Ex proprictate Parabolz DKG cujus vertex D, axis DE , FG parale-
la axi; FG, IL : : IL, IK. Sed FG, IL:: DF, D1five AD, DI;ergo
AD,DI:: IL,IX. Sed ex proprietate Ciffoidis DMO ( prop. 11. de
Cifosdibus ) AL, 1D : : IM ordinata Ciffoidis , IK ordinata figure fub.
contrariz , & componendo AD , DI:: IM{1K, IK.Ergo IM, 1 1K,
IK::IL , IK, acproinde IM 1 IK & IL funt 2zquales, & fublata com-
muni IM, duz IK , LM func&quales. Ergo ( Lemm. prec. ) pun&um
M eft ad Parabolam cujus vertex D, tangens DG, Idem oftenderur de
aliis omnibus punélis Ciffoidis DMO. Quod crat demoniirandunr.

PROPOSITIO IX.
Conchois ex Parabola, Polo in vertice, Bafi ordinatd
ad axem.

Sto( fig.8.) Parabola AC cujus vertex A , axis AB, or-
dinata BC , & ex ¢4 Polo A, bali BC genita Conchois
EF. '
Dico EF eflc curvam cujus ordinatz zquantst ordinatis Pa-.
rabolx T ordinatis Hyperbolz fecundi generis , in qua quadra-
ta ordinatarum funt reciproce ut abfcitl.

DEMONSTRATIO.

Roducta ABin G ita ut BG fit zqualis AB, fic lemi-fegmentum
PParabolx BGH zquale & f{imile fimilitérque pofitum f{em1-fegmen-
to ABC. Et centro B, afymptotis BC , BG per H defcriptaintclligatur
Hyperbola HL fecundi generis in qua quadrata ordinatarum GH , IL
fint ut reciprocé ablfciffz BI, BG. Sumpto autem inter B, G , quo-
cunque punéto I ducatur IF ordinata Conchoidis EF, occurrens in K,
L, Parabolz BH , & Hyperbolae HL.

Ex proprietate Hyperbolz HL quadratum IL eft ad quadr. GH ut
BG ad BI, five ex natura Parabole BH , ut quadratum GH ad'quadra-
tum IK. Ergo tres IL , GH, IK func proportionales. Eftque ILad IK
ut quadracum GH ad quadr. 1K,

Rutfus ex proprietatate Conchoidis EF ( 4. prop. de: Conchoid. ) FK
eft ad 1K ut ABad BI, five ut BG ad BI,five urquadr., GH ad quadr.1X.
Oftenfum eft aurem quadr.GH efle-ad quadr, IKucIL ad 1K. Ergo FK
eft ad IK ut ILad eamdem IK; Quare FK, 1L funt zquales, & fubla-
ti communi KLy FL IK funt etiam zquales, ergo FI ordinata Conchota




: 128
dis EF xquatur 1K ordinate Parabolz t IL ordinate Hyperbolz fe
cundi gradis pradiftz. Quod erat demonftrandum,

PROPOSILITIO X

Conchoides genite ex Parabolis cujufcunque gmdé;r.

§_Ir(fiz.8. ) Parabola ABC fccundi generis quacunque, at-
que ex illa, Polo A vertice,, Bafi BC ordinatd , genita fit
Conchois EF.
Dico Conchoidem EF effe talem curvam ut ejus ordinate
IF zquentur IK ordinatis Parabolz BGH fimilis genitrici ABC
1 IL ordinatis Hypetbolz alicujus fecundi generis.

DEMONSTRATIO.

SIt itaque HL curva talis ut 1K + IL zquentur IF ordinatis Conchote
dis EF genite ex Parabola AC. Oftendendum eft HL effe aliquam
Hypcrbolam fecundi generis.

Sit verbi gratia Parabola ABC ac proinde fimilis & 2qualis BGH
talis ut ablcifiz BI, BG fint ut cubiIK , GH:
~ Quoviam (- byp.) IK { IL zquantur IF. IL zquatur FK, Et IK,
IL:: IK, KF. Atqui ( de Conchoid. 4.) 1K, KF :: BI, BA feu BG.
Ergo IK, IL:: B, BG. Eft autem ratio Bl , BG zqualis ( byp. ) tri-
plicatz 1K, GH. Etgo ratio IK, IL eft triplicata rationis 1K, GH. Sed
ratio 1K, IL componitur ex duabus 1K, GH; GH, 1L, ergo compo-
fita ex duabus IK 3 GH ; GH, IL eft eriplicata rationis IK , GH. Qua-
re ratic GH , TL eft duplicatarationis IK , GH. & triplicata GH, IL-
eft fextuplicata rationis IK . GH. Cum autem ( hbyp. ) triplicara IK, l

GH fitipfa ratio BI, BG, fextuplicatalK, GH eft duplicata BI,
BG. Ergo triplicata GH , IL eft duplicata BI, BG. Sive cubus GH'
eftad cubum IL ut quadratum BI ad quadratum BG. Quare curva |
HL eft Hyperbola fecundi generis centro AB; afymptotis BC, BG
deferipta per H.

Sit iterum Parabola AC ac proinde BH talis ut quadrata BI,, BG
fiat quemadmodiim cubi 1K, GH.

Oftendetur ut anté rationem 1K, IL eamdem effe cum ratione BI»
B&. Ergo quadrata 1K , IL funt utr quadrata Bl , BG five ( byp. )ut
cubi IK , GH. Componiturautem ratio quadrati IK ad quadr. 1L ex ra-
tionibus quadratorum 1K , GH', & quadratorunrGH , IL, ergo com- ‘
pofita ex duplicatd 1K, GH & duplicatd GH, IL ®quatur rationi cubos
sum 1K . GH five triplicatz 1K , GH. Quare duplicata GH , I}, zquas
tur
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tuur rationi 1K , GH. Ergo fextuplicata GH , 1L @quatur triplicatz IK
CH five [ byp.) duplicatz ipfins BI, BG. Quare t{:pilcztta GH, IL
zquatur rationi BI. BG. Ergo ut Bl ad B@ ita cft reciprocé cubus GH
ad cubum IL:

Eodem modo demonfirabitur.in aliis Parabolis , ergo &c. Quoderat
. demonftrandum.

Corollarium. 1. Innotefcet @utem cujus gradis fit Hyperbola HI per
hanc regulam univerfalem. '

Centro B, afymptotis BC , BG per H deferipta fir Hyperbola HL in
gua exponens poteftaris ordinatarum GH , 1L idem fir cum exponente po-
reffatis ordinatarsm Parabole BGH five ABC , exponens autem potef-
tatis abfcifarum BY,BG, fit differentia inter exponentes poteftatis abfesf-
farum ¢ ordinatarum in pradiéta Parabola ABC.

Hyperbola UL erit talis ut ejus ordinare IL + ordinata 1K fint aquales
ordinatis IF Conchoidss genita ex parabola ABC, Polo A, bafi BC, Ex
allatis exemplis hoc fatis liquet.

Corollaysum. 2. Ex pracedenti propofitione patet haberi quadraturam
omnium Conchoidum quz generantur ex Parabola, Polo in vertice con-
ftituto , allumptd autem pro bafi quicunque ordinara ad axem.

Cum enim ( fig. 8. ) fingulz 1F ordinatz Conchoidis EF 2quantur
- IK1IL , fegmentum IGEF zquatur fegmento IGHK { fegmento
IGHL, cliim ergo fegmentum IGHK (it Parabolz alicujus generis , feg.
mentii autem IGHL fit Hyperbol fecundi generis, quadrentur autem
tam Parabol# cujufcumque ‘generis quam Hyperbolz fecundi generis ue
Geometris notum eft, Manifeltun eft fegmentum IGEF quadrari,

Eadem ratione totus locus Conchoidicus BGEFM zqualis eft feg-
mento Parabolico BGH t loco Hyperbolico BGHLM.

SCHOLION.

“De Conchoidibus genitis ex Parabolis cujufcunque ge-
neris Polo in evertice conflituto 5 Bafi autem
Parallela axi.
POﬁquam graccdentem propofitionem demonftravimus, advertimus
£

etiam q uadraturam haberi omnium Conchoidum qua ex Parabolis

- cujulcunque generis genesantut y polo in vertice conflituto , bafi autem
- @xi paralicla,

Kk
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T HEOREMA.

¥ Efumatur enim figura 6. in qua AC eft Parabola cujus
& \axis AH 5 vertex A , DC parallela axi , Conchois MO ge-
nita ex Parabola AC,Polo A, baliDC, '
Dico Conchoidem MO effe curvam cujus ordinatz IM
aquantur ordinatis IK Parabole DG (imilis ipfi: AC t ordinatis
[Llince GL, qua velreda eft vel Parabalica alicujus.genetis.

DEMONSTRATIO.

N‘ Am primo fic AC eique fimilis & zqualis DG Parabola commu-
N nis, Probatum eft in demonfiratione ( prop. 7.) hujus Exercit.
junéti DG qua occurrar IMin L., duas. [L & KM zquales effe, ergo
Igl zquatur 1Kt IL, ordinatz ad redtam GL quz in hoc calu re
eft. '

Sit fecundd AC, eique (imilis DG Parabolica fecundi generis , verbi

ratid , in qua cubi abfciffacum D1, DF funt ut ordinatz IK , FG. Sit
Euea-GL talis ut femper IL § IK.2quentur IM.

Oftendendum eft lineam GL effe Parabolicam alicujus generis.

Cum-IL 1 IK aquentur IM , duz IL , KM zquales funt , ac proinde
ratio IK , IL zqualis rationi IK, KM five (de Conchojd, prop-4. ) rationi
DI 3 DA aut DI 2 D’F-

Jam (hyp. ) ratio IK, FG eft triplicata DI, BF ergo addita com-
muni FG, 1L, ratio compof. ex IK , FG; FG, 1L, fiveratio IK, IL,
five ratio DI, DF componicur ex triplicata DI, DF & ex ratione FG,
IL. Sive ex tribus 1. D1, DF, 2. quadr. DI ad quadr. DF. 3. FG, IL.
Componitur autem ratio eadem DI, DF ex tribus. 1. DI, DF. 2. FG,
IL. 3. IL, FG cum hz duz ultimz facientes rationem zqualitatis ni-
hil immutent, ' Ergo ttes. 1 DI, DF. 2. quad, DI. quad. DF.3. EG,
IL componunt eamdem quam tres. 1, DI, DF.2. FGIL, 3. IL,FG, Er-
go fublatis utrinque duabus communibys. DI, DF; & FG , IL. Re-
manet ratio quadr. D1, ad quadr. DF, 2qualis rationi IL, FG. Qua-
relinea GL non eft re@a in hoc cafu fed Parabolica cujus vertex D,
wangens DF , flntque ordinate IL, FG ut quadrata abfciffarum
Dl 3 DF’ ;

Eodem modo demonfirabitur in aliis Parabolis.

Cognofcetur autem cujus gradis fit Parabolica GL per regulam fe- -
quentem {imilem ci quam ant¢ tradidimus.

Vertice Y s per G deferibatur Parabola DLG in gua exponens ordina-
tarwn XL, EG it iden cum exponente poteffatis ordsnatarum 1K, FG in
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‘Parabola DKG [ive ABC propofitac€ xponens autem poteflaris abfeifta.
r#m DI, DF fit differentia inter exponentes poteftatis abfciffarum ¢ or-
dmamrmn " pmd:c?a Parabola ABC vel DKG, ;
Parabola GLD erit talis e ejus ordinate 1L T ordinate 1K equen
tnr“IM ordinatis Copchoidis DMO genite ex Parabola ABC, Pola A,
"Bafi DC.

PROPOSITIO XL

. C{ﬂbu genita ex Parabola , Polo in cvertice Parabo-
e conflituto , Bafi autem ordinati ad axem
‘Parabole.

Sto ( fig. 9. ) Parabola ABC cujus vertex A, axis AB ,BC
ordinata ad axem. Polo autem A , Bafi BC, ex Parabola
AC generetur Cillois AFE.
.Dico FE effe carvam cujus ordinatz 2quantur ordinatis Hy-
perbole fecundi generis (in qua quadrata ordinatarum funt
_reciproce ut abftifle) — ordinatis Parabole.

DEMONSTRATIO.

. It BGH Parabola fimilis & zqualis Parobolz ABCfed fabcons
_S:rane pofita, & prodiiéid CB in M. Centro B, alymprotis BG,
BM per H defcripea intelligatur Hyperbo!a HL in qua quadraza ordina-
tarum GH , 1L fint ut reaprocc abfcillz'Bl, BG., Sump:o autem in-
ter B ; G, quocunque punélo I ducatur IF ordinata Ciffoidis EF , oc-
currensin K, L, Parabole BH ,8 Hyperbolz HL.

Ex proprietate Hyoerbola HL quadratum IL eft ad quadratiny
GH, ut.BG ad B] ;five ex natura Parabolat BH ut quadratum:GH ad
quadratum IK. Ergotres IL, GH, IK funt proportionales , eﬁque IL
ad IK ut quadratum GH ad qttadratﬂm IK.

‘Rurfus ex proprietate Ciffoidis EF ( prop. 11. de C;ﬁ;d ) FL, IK:
Al, 1B, & componendo FK,IK :: AB, BI,five BG,BI. Sive ut
quadr.aGH ad quadr. IK. Oﬂenfum eft autern quadr GH cffe ad quadr,
IK ut IL ad IK. Ergo¥K, IK :: ‘1L, IK. Quarc FK, IL 2quales funt,
& fublata communi 1K , Fl ordinata Ciffoidis &quatur KL, five IL ot
dinatz Hyperbol® HL | = :IK ordinatz Parabolz BH Qtiod erat dc-
monftrandum, :

-
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PROPOSITIO XIIL
C :ﬂ” vides genite ex Parabolis cujufcunque grddx?.r.

" 1t ( fig, 9+) Parabola ABC fecundi generis quacunque, at-
que cx illa , Polo A vertice, Bafi BC ordinata , genitafit
Ciflois EF.
Dico Ciffoidem EF talem effe cutvam ut ejus ordinatz [F
zquentur IL ordinatis Hyperbolz fecundi generis == IK
ordinatis Parabolz (imilis genitrici ABC.

DEMONSTRATIO.
SI: itaque HL curva talis ut 1L = IK zquentur IF ordinatis Con-
choidis EE genitz ex Parabola AC, Oftendendum eft HL effeali-
quam Hyperbolam fecundi generis. ; f

Sit , verbi gratia , Parabola ABC ac proinde fimilis BGH ralis ut
abfciflz fint ut cubi ordinatarum refpondentium,

Quoniam ( kbyp. ) IL = IK zquatur IF. Additd communi IK. IL
aquatur FK. Et1L, IK:: FK, IK. Atqui ( de Cifoid, prop. 11.) FK,
1K:: AB {eu BG, Bl. Ergo IL, IK : : BG. BI Et invertendo 1K, IL::

-BI, BG. Eft autem ratio BI, BG ( byp. ) triplicata 1K, GH. Ergo ratio
1K, 1L triplicata eft rationis 1K, GH. Sed ratio 1K, 1L componitur ex
duabus 1K, GH; GH, IL. Ergo compofita ex duabus 1K, GH ; GH,
1L, eft triplicata rationis 1K , GH. Quare ratio GH , IL duplicataeft ra-
tionis 1K, GH, & triplicata GH, IL eft fextuplicata IK, GH. Cimau-
tem ( byp.) triplicata IK, GH. fic ipfa ratio BI, BG , fextuplicata IK,
GH cft duplicatata BI, BG. Ergotriplicata GH , IL eft duplieata BI,
BG. Sive cabus GH, eft ad cubum IL ut quadratum BI ad quadratum
BG. Quare curva HL eft Hyperbola fecundi generis centro B afyms
protis BM, BG defcripta per H.

Eodem propé modo in aliis Parabolis cujufcunque gradds fuesin
demonfiratio procedet. _

Ergo &c. Quod erat demonftrandum,

Carollarium.” 1. Cujus autem gradis fit Hyperbola HL innotefcet
_per Regulam quam in Coroll, 1. praced, propof. tradidimus.

Corallarium, 2. Hinc etiam habetur quadratura omnium Ciffoidum

“genitarum ex Parabolis, Poloinvestice conftituto , Bafi autem ordinas

ta ad axem, : ' R
Eft enim fummareQGarum 1F , zqualis fumma notz reQarum IE ==
fummz item notz reGarum 1K, ' K
SCHOLION.
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SCHOLION'.

De Ciffoidibns genitis ex Pavabolis m]uﬁzmque genem Polo in
vertice conflituto , bafi antem axiparallela.

Efumatur ( fiz7.) in qua ABC cft Parabola cujus axis Aﬁ yertex
RA DC parallela axi, Ciffeis DMO genita ex Parabola ABC,
Polo A , bafi DC

Dico Ciffoidem DMO effe curvam cujus ordinate IM
zquantur ordinatis IL linee GLD qua vel re&a cft vel Parabo-
lica alicujus generis —— ordinatis IK Parabole fimilis ipli AC
fed fubcontrari¢ pofitz. :

Nam primo fic ABC eique fimilis &zqualis DKG Parabola cémunis.
Probatum cft in demonftratione prop. 8.hujus Excrcit, IM { 1K zqua-
riipfi IL. Ergo IM zquatur IL - 1K, Eftautemin hoc calu DG refta,
ut ibidem oftenfum eft.

Sit fecundd ABC , eique fimilis DKG Parabolica fecundi generis , in
qua verbi gratia; cubl abfciffarum DI, DEF funt ut ordinatz IK , FG.
Sitque linca DLG talis ut femper IM zquetur IL — 1K,

Oftendendum cft lineam DLG efle Parabolicam alicujus generis.
Ctam IM zquetur IL — 1K , IM t IK zquatur IL. EtIK cftad

ILucIKad IM 1 IK fiveut DI, 2d DF. (de CifSoid. prop. 11. )

Hoc pofito. Jam eodem modo :1fdcmq!1c verbis demonfirationem
ablolvere potes , ut faGtum eft anté in Scholio prop. 10. pro Conchoid.

Et cognofcetur cujus gradis fit Parabolica curva DLG , utendo Re-
gula quam ibidem tradidimus. Erit enim DLG Parabola cujus vertex
D s tangens DE , ordinatz IL , FG. Exponéafque ordinatarum crit idem
, qui ordinatarum Parabolz ABC vel DKG, exponens autem abfciffarum
erit differentia inter exponentes ordinatarum & ablciffarum c;ulc{em Pa-
rabolz ABC vel DKG.

PROPOSITIO XIII.
Conchois genita ex Parabela Polo in axe coﬁﬂzmro N
Baff autem parallels ax:.

Sto (fig.10 ) Parabola ABC cujus vertex C, axis AC

BE parallela axi BC , & fumpto in axe quocunque punéto

A. Polo A, ex Parabola BC, Bafi BE, genita {it Conchois DK.
Ll
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Dico DK curvam talem cfle ut ¢jus ordinate zquales fint
ordinatis Parabol® genitricis T ordinaus fegmenti Hyperbole
determinati.

DEMONSTRATIO.

[t Parabola BDE fimilis & =qualis fimilitérque pofica Parabola

ABC. Jungantirque BC, DE, & fumpto inter B, D quocunque
punéto F, perillud agatur FK parallela BE, occurrens in G reétz DE,;
in H Parabolz DHE , & in K Conchoidi DK, linca DI incelligatur ta-
lis ut femper AB, BF fitut FI , FH.

Quioniam ut AB ad BF ita ex hypothefi cft tota FI ad totam FH; &
ut ABad BF five BD ad BF, itacft ettam ablata FG ad ablatam GH
Archim. 4.de guadrat, Parabole ) erit ut AB ad BF, ita reliqua Gl ad
reliquam FG. Ergo punétum I cftad Conchoidem ex reGta BC defcrip-
tam Polo A , Bafi BE ( de Conchoid. 4. ) hujufmodi autem Conchois eft
Hyperbola tranfiens per D, cujus centrum B , afymptoti BE , BL, pro-
duétd CB in L. (prop.3.bujus Exercit.) Ergo omnia punéta I linez DI
{unt ad eamdem Hyperbolam, Et figura FDI eft fegmentam feu Trili-
neum Hyperbolicum. Jam verd quoniam ex hyp. DK eft Conchois
genita Polo A , Bafi BE, ex Parabola ABC , cui fimilis & zqualis eft
BDE fimilitérque pofita, AB, BF:: KH, FH, Sed AB, BF:: FI,
FH ( hyp. ) ergo KH , FI zquales funt, zquatur autem FK, FH { HK,
ergo cadem FK ordinata Conchoidis DK zquatur FH ordinatz,Parabo-
l2 DHE { Fl ordinatz Trilinei Hyperb, FDI.  Quod erat demonttr,

Corollariwm, Hinc conftat hujufmodi Conchoidem etiam quadrari
data Hyperbola quadraturd,

PROPOSITIO XIV.

Ciffois Cognata Conchosds Pmcedmti.

Sto ( fig, 11.) Parabola ABC cujus vertex C, axis AC,

ordinata AB, BEM axi AC parallela. Polo A quocunque

axis puné&to , ex Parabola BC , bafi BM generetur Ciflois AK.

Dico AK curvam talem effe , ut cjus ordinate 2quales fint

ordinatis fegmenti Hyperbolici determinati — ordinatis in
fegmento Parabolico.

DEMONSTRATIO.
SI: Parabola BDE fimilis & @qualis , fed fubcontrarié pofita Parabo-
lz ABC, jungantiirque BC , DE, & fumpto inter B ; D quogungue
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pundlo F, perillud agatur FK parallela BE,occutrens in G re&z DE , in
H Parabolz DHE, & in K Conchoidi AK. Sit etiam ex te&a BC, Po-
lo A, Bafi BM genita Ciffois Al. Quz erit Hyperbola ( ut probatum
eft anté in prop.4. hujus Exercitationis. ) Occurrac autem in [ reétz FK,

Eritergo AF , FB::IF, EG (prop.11. de Ciffoid. ) cum Triangu-
lum DBE fit fimile & zquale & fubcontrarié pofitum Triangulo ABC,
ergo componendo AB , BE:: IG, FG.

Rurfus quoniam AK eft Ciffois genita ex Parabola ABC , cui fimi-
lis zqualis & fubcontrariacft DHE; KF, FH:: AF, FB ( prop. 1. de
Ciffoid. ) & componendo AB, BF: : KH , FH.

Quoniam igitur ut AB, ad BF ita cft tota KH ad totam FH , & abla-
ta IG ad ablatam FG, etiam ut AB ad BF erit reliqua IK + GH ad reli-
quam GH. Ut autem AB ad BF ita eft etiam FG ad GH( eArchim. 4.
de Parabol.)ergo 1K + GH,GH :: FG,GH. Quare IK { GH&FG
zquales funt. Etadditd communi IF ,KF + GH ®quantur IG. Erge
KF ordinata Ciffoidis AK zquatur IG ordinatz in fegmento feu trili.
neo Hyperbolico AGI — GH ordinatz in fegmento Parabolico
DHE. Quod crat demonftrandum,

Corollarmm. Hinc conftat hujulmedi Ciffoidem etiam quadrari da-
td Hyperbolz quadratura.

DE«CONCHOIDI BUS ET: ClS8S501IDT-
bus H yferbofz'ci.r.

PROPOSITIO XV.

Conchois gemits ex Hyperbola, Polo in carva conflituto, Bafi
awsem afymptoto.

Sto (fig. 12.) Hyperbola AB cujus centrum C, afympto-
«1iCD ,CE, & in ea fumpto quovis puné&to A , Polo A,
bafi ipfa alymptoto CE, genitafit ex Hyperbola AB Con-
chois FG.
Dico FC effe aliam Hyperbolam tranfeuntem per Polum A,
& habentem pro afymptoto ipfam CD.

DEMONSTRAT 10.
X A ducatur AD parallela CE , & AH parallela CD, Sumptique
+CL 2quali CD , & per L dufta LM parallela CE. Centro L,alym-
protis LC, LM defcripea it Hyperbola HK fimilis & zqualis fimilirés-
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que pofita Hyperbole AB. Sumpto verd quocunque puncto O inter
CL, ducatur OG parallela CE |, occurrens in G Conchoidi FG ,in K
Hyperbolz HK , & in N reéte AH produdtz in P ubi fecar LM.

Quoniam ex hypoth. FG eft Conchois genita ex Hyperbola AB cu-
jusaxis AH , & cui fimilis & 2qualis eft Hyperbola HK. AH , HN::
GK , KN. (de Conchoid. 4.) & componendo AN , HN :: GN, KN,

Jam ex natura Hyperbolz HK cujus centriim L, afymptoti LC, LM,
LC,L0::0K, CH five PH,PN:: KO, ON, & dividendo HN,
NP: :KN,NO.

Cium ergofit AN, HN::GN, KN.EtHN, NP: KN, NO. Ex
zquo AN, NP:: GN, NO. Et componendo AP, PN five DL,
LO:: GO, ON five GO, DA, '

Pun&um ergo G eft ad Hyperbolam cujus centrum L afymptoti LD,
LM, defcriptam per A: Idem oftendetur de alits punctis Conchoidis
FG. Quod crat demonfirandum.

PROPOSITIO XVI _
(iffois Cognata precedents non eft Hyperbola , fed ls-

nea recta.

3 Sto ( fiz.13.) Hyperbola AB, cujus centrum C afymptoti
CD, CE. Polo A pun&oaliquo Hyperbolx , bafi CE
afymptoto genita fitaliqua Ciffois.
Dico illam efle lineam re@tam , alteri afymptoto CD paral.
lelam.

DEMONSTRATIO.

EX A ducatur ad CE reflta AF alymptoto CD parallela, & in CE
fumatur TG aqualis CF, atque per G ducatur GI para'lela CDs
Dico GI effe Ciffoidem Polo A ; bafi CE, genitam ex hyperbola
AB. ;
Ducatur enim per A quacunque DE, occurrens ufymp:otis inD,E,
Hyperbole AB in B, & refie GI in H. Quoniam CF; FG zquales {unt
- ((hyp) etiam AD. AH funt zquales. Atqui ex proprietate Hyperbos
lz AB, duz AD, BE [unc etiam zquales; ergo AH , PE @quales funty
quare additd communi HB , eddam AB, HE , 2qnales {bnt. Ergo punce
tum H eft ad Ciffoidem genitam Polo A, bafi CE ex Hyperbola AB.
Idem autem oftendetur de omnibus aliis pun&is reéta Gi.Ergo G Cifs
{oiseft ex Hyperbola AB, Polo A, baft FE, Quod erat demonfirandum,

PROPO:
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PROPOSITIO XVIIL

Conchors genita ex Hyperbola Polo in curva conflitn-
1o 5 lmﬁ antem Paraﬂe!a unt aj; mptoto i certo cafa
eft altera afymptotus 5 1 aliis Hyperbola.

It Hyperbola AB cujus centram C ( fig.13.) & du&d AF
parallela alymptoto CD, fumptdque FG zquali CF, per G
dufta fit GI parallela ¢cidemm CD. Atque Polo A , bafi GI ex
Hyperbola AB generetur Conchois.
Dico illam effe alicram afymptotum CE.

DEMONSTRATIO.
Atet ex pracedent, ibi enim oftenfum eft ducta quacunque AE, effe
P AB zqualem HE. Ergo punétum E eft ad Conchoidem Polo A,
bafi GI, genitam ex Hyperbola AB. 1dem oftendetur de aliis punéiis,
Ergo &c. .

Itjam fecundo ( fig. 14.) Hyperbola AB , cujus centrum
C, afymptoti CD, CE & fumpto in curva AB quocun-
que punéto F, atque exillo duca GF parallela CE qua occur-
rat CD in G. Slt GH zqualis GC.
~ Sumatur jam in GD afymptoto infinita alind punétum quod-
cunque K extra H , per quod ducatur KL parallcla CE. Etin-
telligatur Polo ¥, bafi KL , ex curva Hyperbolica FB generari
Conchois O ¢, du&ta nimiram ex F ad quodcunque hyperbole
punum M re&d FM quz occurrat KL in N, & fumptd NO
xzquali ipfi FM. ;
Dico Conchoidem O ¢ effe Hyperbolam. |

DEMONSTRATIO.

S Uper KL inteltigatur conftituta Hyperbola ST fimilis & aqualis fi-
militerque poﬁta Hyperbmae FB, ac proinde cujus centrom R tan-
tumdem diftet 3K, quantiin C centrum Hyperbola FB diftar 2 G. Per
R ducatur XZ paralle!a CE ;junQa etiam FS producatur in; V. :

Sumpto jam in Conchoide O o-quocunque punélo @ per illnd duca-
tur OV parallela CE, occurrens reie CD in D, & hyperbolz ST in
T 5 &tele FVin V.

Mm
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Quoniam Qo ( Hyp. ) elt Conchois Hyperbole FB & fuper bafi
KL conflitnta eft Hyperbola ST fimilis fimiliterque pofita genitrici FB,
eft FS, SV (4.de Conchoid. ) five GK,KD:: OT, TV. Atqui KD,
KR :: TV, DT ex natura hyperbolz ST (eftenim KS five DV , DT ::
RD, RK. Ergo dividendo DK, KR :: TV, DT. )

Cum igitur ficr GK,KD:: OT, TV. Et KD, KR :: TV, ‘DT,
Ex zquo GK, KR :: OT, DT. Similiter oftendetur effe GK, KR ::
od,dr. Etgo OD, DT::0d,ds Etpermutando OD, 04 :: DT
d:. Eftautem DT ;d ¢:: Rd, RD ex natura hyperbolz NT cujus cen-
wum R, alymproti RD, RZ, ErgoOD , 04 :: Rd, RD. Ac proiode
Qo Conchois eft Hyperbola cujus centrum R , alymptoti RD, RX,
Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XVIIIL

Conchoss éx H _yperlw[a , Polo in centro H yperbolx, lmﬁ
autem pa,mlle[zf afymptoto.

E Sto ( fig. 15.) Hyperbola AB cujus centrum C, afympto-
,ti CD, CE. Et DF parallela CE. Polo C, bafi DF genita
{it Conchois GH.

Dico Conchoidem GH effe curvam cujus ordinatz zquan-
tur ordinatis Hyperbola genitricis T ordinatis hyperbolz fe-
cundi generis.

DEMONSTRATIO.

S Uper DF fic DIKLF Hyperbola fimilis & zqualis {imiliterque po-
fita hyperbole CDBAE, fit autem & KN curya talis ut DI ,DM
MN , ML.

Ex hyp. DI, DM :: MN , ML. Sed DI, DM :: ML, KI, ex pro-
prictate hyperb. KL. Ergo MN, ML :: ML, IK quare MN,IK : : quade,
ML,quadr. IK. Sive quadr.DI. quad. DM. Igitur curva KN eft hyperb.
fecundi generisin qua ordinatz MN , IK funt ur quadrata abfciffarum
DI, DM reciproce. Jam quoniam GH ( byp. ) Concheis eft Hyper-
bolz AB, cuifimilis et KL ,HL, ML :: CD, DM. Sed CD, DM
vel DI, DM :: MN, ML ut di®um eft. Ergo HL , ML : : MN , ML
Quare HL zquatur MN. Ergo MH ordinata Conchoidis GH zquatur
ML ordinatz Hyperbolz KL fimilis & @qualis genitrici AB + MN or-
dinatz hyperbole KN fecundi generis, Quod erac demonftrandum,
Coraliar. Hinc tales Conchoides quadrantur datd Hyperbolz com-
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munis quadraturk , nam Hyperbolarum fecundi generis quadratura ha-

betur.
PROPOSTTIO " XTX.

Conchois ex H )rperbolzz [ecunds generis.

It (fig.15- ) Hyperbola AB non communis & primi generis

fed fecundi, & catera ponantur ut in propof. praced.

Dico Conchoidem GH cffe talem ut ¢jus ordinatz MH
zquentur ordinatis ML Hyperbole KL fimilis genitrici §
MN ordinatis KN Hyperbol® alterius fecundi generis.

DEJMONSTRATIO0.

Tt verbi gratia AB ac proinde KL talis Hyperbola ut ordinatz ML,
IK fint ut quadrata abfciffarum DI, DM. :

Pofita rurfus KN taliut DI, DM :: MN, ML. Oftendetur facilé
KN effe Hyperbolicam.

Nam MN , 1K ratio componitur ex MN, ML ( five DI, DM ) & |
ML, IK ( five quadr. DI ad quadr. DM.) Ergo MN , IK ratio cft tripli-
cata rationis DI, DM , five MN eft ad IK ut cubus D1 ad cubuin DM-
Eft ergo KN una ex Hyperbolicis®

Sit jam KL alia Hyperbola in qua nimirum quadrata ML, IK fint ut
abfciffz DI, DM. Sitque rurfus KN talis ut MN, ML:: DI, DM.
Oftendetur KN effe Hyperbolicam.

Nam quadrati MN ad quadratum IK ratio componitur ex ratione
quadr, MN ad quadr. ML ( five quadrati DI ad quadr. DM ) & qua-
drati ML ad quadr, IK ( five DI, DM. ) Ergo quadrs MN eft ad quad,
IK in triplicata ratione DI, DM, five ut cubus DI ad cubum DM.
Ergo KN Hyperbolica eft.

t autem ftatim cognofcas cujus gradis fit Hyperbola KN hanc acci-
pe Regulam.

Hyperbola KN talis eft ut exponens poteffatis ordinatarum MN , 1K
fitidem cumexponente poteftatis ovdinatarum ML , 1K Hyperbole propo-
fite .exponens autem poteftatis abfciffarum D1, DM fit aggregatum ex-
ponentium poteffatis ordinatarum & abfciffarum in eadem Hyperbola

| I

Hoc autem femel oftenfo facilis eft jam demonftratio propofitionis.
Qupniam enim ( hyp. ) GH eft Conchois Hyperbolz BA , Polo C, ba-
i DF. atque Hyperbolz BA fimilis, zqualis & fimiliter pofita cft KL,
HLeftad LM ut CD ad DM(de Conchoid.4.)hoc eft ut DI ad DM, hoc
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eft ( byp. )ut MN ad ML. Ergo HL & MN funt 2quales , ac proinde
MH zquatur ML ordinatz Hyperbola KL fimilis genitrici BA 1 MN
ordinatz Hyperbolz KN quam cffe Hyperbolam {ecundi generis often

fum eft. Quod erat demonftrandum.

Corollarium. Hine Conchoidum hujufmodi qua generantur ex Hya
perbolis fecundi generis habetur quadratura. Summa enim ordinatas
rum ML, MN quadratur ( cim KL , KN fint Hyperbol fecundi gene-
ris , ergo utrique fumma zqualis {umma ordinatarum MH jin Cons
choide GH pariter quadratur,

PROPOSITIO XX

Ciffois Cognata Conchoidi de qua agitur in prop. 18.
recedents. :
7 Sto ( fig. 16.) Hyperbola AB cujus centrum C, afympte-
ti CD, CE, & BDF parallcla CE. Polo C bafi DB genita
{it Cificis GH.

Dico Ciffoidems GH effe curvam cujus ordinate xquantut
ordinatis Hyperbole fecundi genesis — ordinatis Hyperbolz

fimilis genitrici. \

DEMONSTRATIO.

It Hyperbola KL fimilis & qualis genitrici AB fed fubcontarié po-
Sﬁta, ejiifque centrum fit D, alymptoti DI (vel DC & DF. Sitau-
tem & KN curva talis ut duétd quacunque ordinatdi MN fic DI, DM ::
MN , ML. O:currat autem MN Ciffoidi GH in H. :

Ratio MN , 1K compomitur ex rationibus MN , ML ( five DI, DM
& ML, IK five iterum DI, DM ( propter Hyperbolam KL.) Ergo ra-
tio MN , 1K duplicata eft rationis DI, DM, five MN eft ad 1K ut qua-
dratum DI ad quadr, DM reciproce. Quare KN cft Hyperbola fecun-
di generis. Hoc pofito facilé abfolve tur demonfiratio hoc modo. Quo-
niam GH cft Ciffois hyperbele AB, cui fimilis & fubcontraria cft. KL,
CM, MD:: HM, ML (de Ciffoid. prop.11. ) & componendoCD,
MD:. HL,ML.Sed CD, MDfive D, DM :: MN , ML ex natura
curvz KL, Ergo HL, ML :: MN, ML. Unde HL & MN funt zqua-
les, Ergo HM ordinata Ciffoidis GH , @quarur MN cordinatz Hypers
bole XN fecundi generis == ML ordinatz Hyperbolaz KL xqualis &
fimilis genitrici AB. Quod erat demonftrandum. y

Corollariwm Hujulmodi ergo Ciffoides quadrantiir datd Hyperbolz

commiuhis quadratura, it
PROPO-
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PROPOSITIO XXIL

Ciffois Cognata Conchoids  de qua agitur in prop. 19.
pracedents.

It ( fig.16.) Hyperbola AB non communis fed {ecundi gene-

tis, & cztera ponantur utin prop.20. proxime antecedenti.

Dico Ciffoidem GH effe talem ut cjus ordinatz zquentur
ordinatis MN Hyperbol® fecundi generis =~ ML ordinatis
hyperbole KL fimilis genitrici AB.

DEMONSTRATIO0.

It verbi gratia AB ac proinde KL ralis Hyperbola ut ordivate ML,
SIK fintinter fe ut quadrara abfciffarum DI, DM reciprocé. Sitque
KN talisut DI, DM :: MN , ML. Oftendetur primo KN effe Hyper-
bolam fecundi generis.

Nam MN, IK ratio compon. cx MN, ML (five DI , DM ) & ML,
IK[ five quad. DI, quad. DM. ) Ergo ratio MN , IK triplicata eft ratio-
nis DI, DM. Sive MN eftad IK ut cubus DI ad cubum DM, eft ergo
KN una ex Hyperbolicis.

Quo pofitofacilé oftendetur propofitio, nam HL, ML:: DI, DM
( de Ciffoid, 11, ) :: MN, ML . ergo HL zquatur MN & HM eft
MN — ML,

Similiter oftendetur propofitio quzcunque alia Hyperbola (uppona-
tur AB. Quod erat demonftrandum,

Porro ut habeatur gradus Hyperbolz KN, utendum eft Regula quam
tradidimus in prop. 1g.

DE CONCHOIDIBUS ET CI1SSOI'DIBUS
gem’tz'.r ex F ;’gur;’: H amogme:':.

DEﬁrzirio. Figurz Homogenez dicantur illz quz axem eumdem
A _Jhabent . & ordinatas proportionales. Ita ( fig. 17. ) fi figurz ABC,
ABD fint tales ut & axem eumdem habeant AB & du&tis quibufecun-
que ordinatis ACD , EFG fit femper AC, AD:: EF, EG vel permu-
tando AC ,EF:: AD, EG, Figurz ABC, ABD dicuntur Homo-
genea. -

Nn
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PROPOSITIO ) &XII,

Homogenearum Figurarum A;z::[ogid.

T habeatur unius Figurez Homogencz ABC quadratura;
Rotundum circa axem , Rotundum circa bafin , centrum
gravitatis , & tangens. :
Dico hac eadem in altera Homogenea haberi.

DEMONSTRATIO.
H}Ec jam 3 multis aliis demontftraca fic breviter oftenduntur,

1. § I habeatur quadratura figure ABC, habetur & quadra-
tura figure Homogenex ABD.

Eft enim ( byp. ) perpetus AC, AD :: EF, EG. Ergo ex methode
indivifibilium figura ABC eft ad figuram ABD ut AC, ad AD.

2. Q Thabeatur Rotundum e¢x ABC circa axem AB, habe-
tur Rotundum ex ABD circa cumdem axem AB.

Cum enim fit femper AC, AD:: EF, EG, Circulus radii ACeft
ad circulum radii AD ut eirculus radii EF ad circulum radii EG. Ergo
ex methodo indivil, fumma circulorum ex radiis AC , EF hoc eft Ro-
tundum ex ABC circa AB eft ad {fummam circulorum ex radiis AD,
EG five ad Rotundum ex ABD circa AB ut circulus radit AC ad cir-
culum radit AD. five ut quadratum AC ad quadratum  AD. '

3. Q I habeatur Rotundum ex ABC circa bafin AC , habetut
Rotundum ex ABD<citca AD bafin.

Dum enim volvuntur ABC, ABD circa bales AC, AD, fingulz
otdinatz EF , EG defcribunc {uperficies Cylindricas quz funtinter feut
otdinatz ipfz EF , EG. ( Sunt enim ut re&angula AEF , AEG. ) Ergo
fummz illarum fupetficierum five Rotunda (unt inter {e ut una ordinata
AC ad altceram AD.

4. SI habetur centrum gravitatis figurz ABC, habetur & fi-
M gurz ABD. :

Eft enim Rotundum ex ABC circa AB ad Rotundum ex ABD circé-
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AB in ratione compof. figurarum ABC , ABD & viarum rotationis fi-
ve diftantiarum centrorum gray. ab axe revolutionis AB ( Tacquet. lib s,
Cylindric. ¢ Annularium, ) ratio autem Rotundorum nota eft, cadem
nempe que qurdratorum AC, AD ((#um, 2.) ergo illi xqmlla ratio
compolfita nota cft. Eft autem nota ratio figurarum ABC, ABD. Ea-
dem nempe quz AC, AD. Ergo & nota eft ratio d:ﬂ"mt;armn cen-
trorum ab axe AB, eadcm nempe erit etiam quz AC, AD. Undefi
habeatur una diftantia nempe centri grav. figure ABC, abaxe AB , ha-
betur & alia figutz ABD.

Similiter oftcndcmr fi habeatur diftantia centri grav. figurz ABC
abafi AC, haberi diftantiam centri gravit. figurz ABD a b'zf' AD.

Jam fi habetur centrum grav.figure ABC habetur ejus diffantia tcum
abaxe AB, tum a bafi AC Erfro habebitur eriam diftantia tum ab
axe AB tum 2 bafi AD centri grav. figure ABD ac proinde ejus cen-
trum gravieatis,

5. Enique (i habeatur tangens in Ccurve BC , habetur
tangens in D curva BD.

Sit enim AE infinité exigua, ergo curve CF, DG habcri poffunt ue
particule tangentium, Cum verd {'t(b)p ) AC, EE:: AD , EG,
reétz CF, DG conveniunt in idem punGum H. Jam 6 habctur tan-
gens CH , habetur pun&tum H, ergo & rcfta DH. Quod erat demon-

ﬁran(um
PROPOSLTIO. XX11L

Onchoides genitz ex Figuris Homogeneis codem Polo
cadémaque bafi , funt ctiam Figure Homogenez.

DEMONSTRATIO.

X figuris Homogeneis ABC, ABD , ( fiz. 18.) Polo eodem A, ea-
Edemque bafi GX generentur Conchoides HI, HK. Oftendendum
cft eas effe Homogeneas.

Super Bafi GX fint figurz fimiles, zquales, & fimiliter pofitze
GHO, GHP figuris ABC , ABD , & ducatur quzcunque LMNIK oc-
currens in M, N curvis HO, HP , & in I, K Conchoidibus HI, HK.

Rartio LI, LKcomponitur ex tribus 1. LI LM;2: LM, LN.3 LN,
LK. Prima autem ratio LI, LM cft cadem (de Conchoid, Prop. 4 ) cum
ratione AL, GL, ciim HM fir curva fimilis BC ex qua genita eft Con-
chois HI. Tertia ratio LN , LK eft fimiliter eadem quz GL AL ciim
HN fiteurva fimilis BD ex qua genita eft Conchois HK., Dux ergo ra-
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i tiones LY , MM ; LN, LK 2quales duabus AL ,GL: GL , AL fe mi
: tud clidunt, Ergoratio LI, LK eft zqualis fecundz rationt LM, LN. Et
hoc perpetud evenit quecunque ducatur LK, Eft autem eadem fempet
ratio LM , LN, ubicunque fumatur pun&um Linter G, H. Ergoea.
dem quoque eft ratio LT, LK ubicunque fumatur pun&um L inter G,
H. Igitur figure BLI, HLK Homogeneaz funt, Idem dicendum de fi-
guris integris aut (patiis CHIX , CHKX. Quod erat demonftrandum,

PROPOSITIO XXIV.
Ciffoides genita ex Figuris Homogeneis(unt etiam Homogenea,

i X figuris Homogeneis ABC, ABD ( fig. 19.) Polo A,
: Bafi GX, generentur Cifloides HI, HK. Oftendendum
| cft cas eflc Homogeneas.

DEMONSTRATIO.

Adem omnind eft quz propofitionis prazcedentis , nam fuper bafi
EXG produ&a verfus G fine figurz GHO , GHP fimiles & zquales
fed fubcontrari¢ pofitz figuris ABC, ABD: tum quzcunque ducatne
NK parallela GX, occurrens Ciffoidibus in I, K, reCtz GH in L
&inM, NcarvisHO, HP. .

Ratio LI, LK componitur ex tribus, 1. LI; LM five (Ciffoidprop.1m)
AL, LG. 2. LM, LN, 3. LN, LK(five LG,LA.) Prima autem
& tertia fe elidunt. Ergo ratio L1, LK zquatur rationi LM, LN quz
cum fic femper eadem ex natura figurarum Homogenearum GHO,
GHP. Etiam eadem eft ratio LI ,LK quzcunque ducatur LK. Ac proins
de Figure HLT , HLK funt Homogenez ( defin. ) idem dicendum de
Figuris aut {paciis integris GHIX, GHKX. Quod erat demonftrandum,

‘DE CONCHOIDIBUS ET CISSOIDIBUS
EthPticz':. it

PROPOSIETIO X XY,

Oncheides Ellipticz Polum habentes in centto vel inex-
tremo diametri, bafin autem axi perpendicularem Ho:
- mogencz {unt Conchoidi Nicomedex & Semicirculari.

DEMONS:
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DEMONSTRATIO.

[t femiellipfis BCZ cujus centrum A ( fig. 18.) & codem axe BZ
Si’emicirculns BDZ. Hz duz figurz funt Homogenea.

Ducantur enim quacunque ordinatz ACD, RST: Sunt tam qua-
drata AC, RS, quam AD, RT,ut ReCtangula BAZ , BRZ. Ergo AC,
Raa: &b RT: . -

Siergo Polo A , bafi GX ad AB perpendiculari , ex quadrantibus fe-
miEIlip§s & circuli ABC , ABD generentur Conchoides HI, HK. 1llz
erunt Homogenez ( prop. 23. preced. )

Et fi Polo Z bafi GX generari intelligantur aliz duz Conchoides ex
femielliplc BCZ & femicirculo BDZ , erunt illz etiam Homogenez,
Quod erat demonftrandum.

Corollarium, Hinc (prop.24. ) eadem modo habetur quadratura Con-
choidis Elliptice HI , & Rotundum tam circa bafin quim circa axem,
& centrum gravitatis & Tangens , quo modo hzc haberi in Conchoide
Nicomedea oftenfum eft,ubi de illa egimus in Exercit.de Conchoidibus,

Similiter hzc omnia habebuntur in Concheide femiclliptica, quomo-
do haberi demonftravimus in femicirculari ubi de illa egimus.

PROPOSITITOPXXVE
Clﬂbidcs Elliptice Polum habentes in centro vel extremo
axis, bafin vero axi perpendicularem , Homogenez funt

Ciffoidibus ex femicitculo genitis , ‘codem Polo, cademque
bafi. :

DEMONSTRATIO.

SInt(ﬁg.!g‘ ) femiellipfis BCZ, & (emicirculus BDZ habentes cum-
dem axem BZ , & idem centrum A. Polo A bafi GXex quadrante
ellipfis ABC & circuli ABD generentur Ciffoides HI, HK.

~ Cum quadrantes cllipfis & circuli Homogenei fint ut diximus, etiam

Cifloides Homogenez funt.

Idem dicendum de Ciffoidibus quz generarentur ex {emiellipfi BCZ
& femicirculo BDZ , Polo Z bafi GX.

Corollarium. Quz igitur in Dioclea haberi oftenfum eft circa Qua-
draturam, Rotunda, Centrum gravitatis & Tangentes ubi de Cif.
foidibus a&um eft, eodem modo habebuntur circa Ciffoidem Ellipti-
cam Dioclez Homogeneam,

Quod artinet ad Ciffoidem qua generari poteft ex quadrante circuli
ABD, Poloin centro A conftituto , de illa quidem non egimus {peciali-
ter , {ed cum cognata fit Conchoidi Nicomedez eodem Polo eadémque
bafi genitz , ex 11s quz de Conchoidum & Ciffoidum analogia in uni-
: Oo
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verfum diQa funt, facilé colligi poteft qua habentur circa Quadraturam,
Rotunda, &c.! in Conchoide Nicomedea , haberi ctiam in hac Ciffoide
1pfi cognata. Hac igitur ctiam habebuntur in alia Ciffoide Elliptica ipfi
Homogenea , genita nimirum ex {emiquadrante Ellipfcos ABC, Polo

A, bafi GX,
PROPOSITIO XXVii '

De Conchoidibus¢sC iﬂ'bidibm H )Terboﬁci.r Homogeneis,

Int ( fig. 20 ) duz Hyperbolz BD , BE habentes eumdem

axem tranf{verfum AB, verticem B, tangentem BX,

Dico Conchoides & Cifloides genitas ex his Hyperbolis Po-
lo eodem ut A , balique cadem ut BX effe Homogeneas.

DEMONSTRATIO.
H Oc conftat ex prop. 23. & 24. prac. {i Hyperbolz BD, BE, Homos

genez fint. Has autem efle Homogeneas tacilé oftendetur.

Ducantur enim quacunque ordinate CDE , FGH occurrentes Hys
perbolisin D, E. G, H.

Tam quadrata CD , FG , quam quadrata CE, FH funt inter feut
Re&angula ACB, AFB, ex proprictate Hyperbolz , ergo quadrata
CD, FG, & CE, FH funt proportionalia , quare CD , FG :: CE,
FH. Et permutando CD, CE::FG, FH. Segmenta igitur BCD,
BCE Homogenea funt. Quod erat demonftrandum.

Corollarium. Supponatur BE cflc Hyperbolam circularem five cujus
axes zquales funt. Oftenfum eft in Exerc. de Conchoid. parte 4. Quo-
modo in Conchoide genita exilla Hyperbola Polo A, bafi BX, habeane
tur Dimenfio, Rotunda , Centrum gravitatis &c. Eadem igitur eodem
modo habebuntur in Conchoidibus aliis omnibus genitis ex quacun-
que Hyperbola BD eumdem axem BC habente.

DE CONCHOIDUM CONCHOIDIBUS
@*C{ﬂ‘oida-m Ciﬂbidiﬁm.

PROPOSITIO XXVIIL

Onchoides Conchoidum eodem Polo eademque bafi ge-
nitz quo prima Conchois, funt Conchoides ipfius figu-
re genitricis primae Conchoidis.
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DEMONSTRATIO.

It ( fig. 21. ) figura ABC, ex qua Polo A, bafi DX generetur Con-

Schms GH ; Polo autem eodem A , bafique eadem DX , ex Conchot-
de GH generetur alia Conchois IK,  Oltendendum eft IK cffc Con.
choidem genitam ex figura ABC genitrice prima Conchoidis GH. Su-
matur DL zqualis AD. Et ducatur LQ_parallela DX, Ducatur item
quzcunque AK occurrensin N, O, P, Q, lineis BC, DX, GH,
LQ.
%Q'[\loniam AD, DL funt zquales ( byp. ) etiam AO, OQ zquales
funt.~ Sunt autem & AP, OK zqualcs, o quod IK fit Concholis genita
ex GH, Polo A, bafi DX. Ergo fubtraltis AO , OQ zqualibusex AP,
OK item zqualibus, remanent zquales OP, QK. Eft autem OP zqua-
lis AN eo quod GH fit ( byp. ) Conchois genitaex BC, Polo A , bafi
DX. Ergo QK zquatur etiam ipfi AN. Quare cim hoc femper eveniat
quzcunque ducatur AK , manifeftum eft IK effe Conchoidem genitam
ex BC, Polo A, bafiLQe  Quod erat oftendendum.

Similiter fi ex {ecunda Conchoide IK generaretur tertia RS, Polo
eodem A,eadémque bafi DX, oftendetur RS effe Conchoidem genitam
ex figura genitrice ABC,

Sumpti enim LT 2quali ipfis AD , DL, & duétda TV paralleld DX
quz occurrat re¢tz AKS in V.Quoniam AL, DT zquantur, etiam
zquantur AQ, OV. Sed AK, OS ctiam zquantur ( cum RS fir Con-
chois ex IK , bafi DX, Polo A ) ergo fubtractis AQ, OV ex AK, OS,
remanet VS zqualis QK fiue ut ante probatum eft ipfi AN. Quare RS
eft Conchois ex BC, Polo A, bafi TV,

Similiter fi ex tertia Conchoide generetur quarta & ex quarta quinta
& f{ic in infinitum , oftendetur omnes has Conchoidum Conchoides in
infinitum effe Conchoides genitas cx figura genitrice prima Conchoi-
dis. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XXIX.
Ciffors Ciffoidis eft ipfamet linea genitrix prime Cif~
: Joudis.
DEMONSTRATIO.

SIt ( fig. 22.) Ciflois DE genita exlinea BC, Polo A , bafi FG. Of-
tendendum eft ipfam BC effe Cifloidem fuz Ciffoidis DE, genitam
Palo A , bafi FG.
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Ducatur quzcunqee AX occurrens DE, BC,in H, I, & bafi FGin*
K. Quoniam DE Ciffois eft ipfius BC bafi FG , Al 2quatur KH, ergo A
additd vel fublara HI, AH aquatur K1, Ergo BC eft Ciffois cx DE, Po~ =
lo A, bafi FG. Quod erat demonftrandum, ‘

FINIS.
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